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Anta eft (EMI- 
NENTISSIME 
PRINCEPS) 
, _ ^ fimilitudo , «Se 
affinitas inter Mentem, & 
Vifum,vt Oculis non minus, 
quam Intelledlu caeci , aut 
perfpicaces homines cenfe- 
antur; & ficuti infelices 
Caeci reputantur, quia luco 
diurna rrui non poffunt, ita- 
infelices funt rudes horni, 
nes;, & fthlidi , quiadinftar 
Stolonum (facultate .ratio 
$ 2 cinaiK 


t 



cinandi carent . Infupe* n6 
fecus niJ vident oculis cap- 
ti, quam is, qui in antro ob- 
fcuro vitam tranfigeret , 
aut interdiucculos femper 
occIufasretineret;imm6 ta- 

« . ► i* * 7 * . 

les fporit£ caeci infeliciores 
effe videntur ijs, quibus na- 
tura, aut morbus oculos ab- 
ftulit. Sic quoque minus 
infelices funt & minus de- 
teftabiles,qui carent lumine 
intellectus *' quam qui vi 
ratiocinandi non vtuntur, 
^ quia nempe cum Dei bene- 
ficentia homines fint » fpon- 
t& veluti a Circe in bruta^ 
animalia, aut plantas tranf- 
formamur , Iis ver6 peio- 
res reputo eos , qui vi prae- 
clara rationis abututur per- 
petuO occupati in vanis , fi- 
ctitijs , fabulo fis , aut fophi- 
fticis fpeculationibus » pa- 
fcendo nempe praeclaram-*. 

huma» 


humani intellecflus faculta- 
rem cibis ne dum inutili- 
bus | fed etiam noxijs . . j : 

E contra optima , & iu* 
cundiffima eft hominis con- 


natu ral is, &: propria opera- 
tio , feu infpedlio 8c con- 
templatio veritatum; quia 
quod cuiufque proprium eft 
natura y idem & optimum eff, 

& tucundiffimum. & philofo - 
‘pbia mirabile i habere & pur 
ntats & nobilitate voluptates 
'videtur &c- tpfa enim contem- 
platio per fe ipfa eft prttiofa 
vt ait A rift. * itaque eunti 
intellectus fuo connaturali 
cibo parcitur contemplan- 
do exiinias,diuinafque veri- 
tates tunc ( vt ai t Seneca * ) 
tonfum matum habet plenum - 
que bonum fortis humana , tu * 
calcato omni malo petit altum ‘ i 
& in interiorem natura fenum 
venu &c. & cum illa ( Casii 
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nempe & naturas arcana ) 
tetigit alitur , crefcit: ac velut 
vinculis liberatus in originem 
redit , & | boc habet argumen- 
tum diurni tat is fua , quod il- 
lum diuina dele flant ; nec alie- 
nis in ter e fl , fed <ut fuis . Si 
igitur cognitio veritatum 
eft homini connaturalis, dc 
iucunda , erit profedlo ed 
maior & praeftantior , quo 
cognitio perfedtior, nempe 
certior ett , quia quoufqut 
protenditur contemplatio eo vjl 
que etiam falicitasfe extendit : 
Cumque inter fcientias lu- 
mine naturae cognitas nuf- 
quam puriores , nempe eui- 
dentiores abfque ambigui- 
tatibus, & fophifmatibus re- 
perire liceat , quam in far • 

■ te illa philofophia ? qua Ma- 
thematica appellantur , in- 
ter quas fummopere prae- 
cellant acumine, & praeitan- 

tia 


«ia virorum admirabilium 
Archimedis phoenicis inge- 
niorum , & Apollonij magni 
geometrae fpeculationes>de- 
creui tam nobile ftudium 
pro viribus promouere $ e6 
libentius , qu6d videam a 
paucis eas attingi ob fum- 
mam earum difficultatem * 

& tamen ade6 neceffarias 
funt, vt quicumque Apol- 
lonij Conica, & Archimedis 
opera non legerit , & exa- 
<5le non calluerit , inter ma- 
thematicos recenferi noiu 
mereatur . Hanc ipfam dif- 
ficultatem non defunt, qui 
fiimmopere commendent • 
cenfeantque ineuitabilenu 
dTeobfcuritatem, cum res 
fublimes , 3c natura fua ab* 
ftrufae traduntur . Immo 
aiunt, res eximias obfcura 
methodo tradi debere , ne 
facilitas ipla contemptum-' 

r a- 3 > 


pariat, & raritas & acqui> 
;endi difficultas illis pretio 
fit. Ego £ contra femper 
odi talem feueritatem , feu 
inuidentiatri -profedtus alio* i 
rum; cum multoties proli- 
xas propofitiones.Sc obfcu- 
ra methodo traditas ab an- 
tiquis libetius proprio mar- 
te demonftrauerim, quam.» 
eas legere potuerim v Igitur 
aliorum genium ex meo 4 
diiudicanscenfeo,quod pro- 
lixitas & obfcur itas potias 
arceat, alienetque iuuenes 
ab egregijs ftudijs mathema- . 
ticis , proindeque facilitate 
alliciendos efle . . 

Hifce rationibus motus j 
decreui non textum Apol- 
lonii, & Archimedis no- 
nis commentarijs explanare 
t quod alij egregie fecere) 
nec paraphralim eorumdem 
operum conltrue re , ied res 


ipfas, nempe propofitiones 
admirabiles eorum nnnaj 
methodo breuiori,& clario- 
ri demonftrare . Eafquo , 
Princeps Eminentifs. ,tibi , 
& memorias numquam pe- 
riturae Excellentiffimi D. 
Thomae germani tui , olim 
mei auditoris , cuius Indo* 
lem benefica, & morum fua- 
uitatem Roma fleuit, & ad- 
huc miratur, dicare volui , 
vt extet hoc qualeeumquej 
mei amoris, & obferuantiae 

monumentum. Vale.' 
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P R O OE M I V M 

IOANNIS ALPHONSI BORELLI « 

NTIQY IS innotuif- 
fe conicarum fecftio- 
nu fpeculationes co- 
llat ex Pappo , G e- 
mino , & Eutocio . 

verum talis difcipli- 

na ab initio rudis fenfim incremen- 
tum fufcepit , indefeflo ftudio anti» 
A; r quorum, : cut in cateris artibus con- 
1 fligit . Horum primus cuius notitia 
aci nos peruenit fuitArifteus fenior, 
.qui floruit 350 aiinis ante Chrifti 
tutiuitatem. Is vt ait Pappus lib. 7, 
j; Collectionum mathematicarum lu- 
fjdru lenter conicas fpeculationes con- 
Fcripfit Hunc lequutus eft , eo- 
• dem feculo, Euclides quintus ( fed 
egregius elementorum geometrias 
^ colledlqr) hic vt idein Pappus te- 
ftatur libris quatuor memorii pro- 
didit ea qui antiquitus inuentafue- 
rant de conicis feftionibus. Archi- 
medes quoque fequenti feculo mul- 
tis in locis feftionum conicarum_, 
mentionem facere videtur veluti rei 
antiqui.-non quidem vt ait Eraclius 
Archimedem primum agrefliim fuif- 
le conica theoremata . Sequutus ta- 
dc m eft j annis ante Chriftum 150, 
Apollonius Pergens qui exprefte^ 
ait fe vberms & vniuerfalius quam 
ahj hic expofuifte . Poft*Eutocinm 

A dili- 



i Prooewitsm . 
diligentiflimum Apolloni; conmen* 
tatorem; qui floruit 400 Annis pol; 
Chrifh domini natiuitatem, niillurr 
alium extitifle nouimus,qui conica 
tradauerit praeter Arabes, qui anna 
Chrifti 900. paraphrafim feptem li- 
broru Apollonij confecerunt } quo- 
rum tres pofteriores additis notis 
vberioribus euulgaui . Poft Arabes 
Fr. Maurolicus Meflanenfis primo 
nitidiflime libros 4. conicoru Apol- 
lonij expofuit, quintum ScfexcurrL^ 
libros proprio marte adinuentos ad- 
iunxit anno 1547. deinde lib.a. de 
lineis horarijs anno i553breuiarium 
conicorum compofuit, in quo egre- 
gias demonlhaciones cxcogicauit li- 
nearum tangentium fediones coni- 
cas & afymp totarum, quas ob eorum 
fummam preftantiam duo viri pra> 
clariMidorgius anno 1639, & Gre- 
gorius a S* Vincentio anno 1547. 
amplexati fiuu , & ijs fua opera_i 
exornarunt, Caeterum onines reti- 
nent illam perplexam primariam_j 
conicarum fedionum generationem 
quam Apollonius tradidit , fecando 
nempe conum duplici planojvno per 
axim dudo, altero fecante conum_-> 
per redam lineam per-larem ad ba* 
limtri-li per axim 3 & fedionum_j 
diametros efie probant communes 
lediones tri-li per axim & plani fe- 
dionis conicae • Obferuarunt poltea 
quod aliae^ redae efie poliunt diame- 
* tri 


Prooemium . ? 

I ? men " tri earundem fedionum * eafque ap* 
lls J? olt pellarunt diametros fecundarias , 
lu ™ quarum partiones progreflii iaborio- 
conica infimo non ex ipfo conofedo, fed 
lian f° m planis figuiis inquirunt y & de- 
em monftranr . 

1 < 1 U0 ‘ Hanc moleftiflimam prolixitatem 
notl: e gre ferens tcntare voluban breuiori 
brabei ^ m j nlls molefta idipfum confe- 
P nm .° qui portem . Et diu meditanti, tan- 
Ap°l' dem in mentem venit modus breui- 

r, ,m 7 or, & euidentior eliciendi genefes 
osa J; fedionutn conicarum vniuerfaiifll- 
f 2 '. 1 ma, exhibens coniundim primarias 
lariiin & fecundariasdiametrosj earumque 
e p rc ' praecipuas proprietates in ipfomet 
luIt 1 cono fedo ,* rtcuti Maurolicus in ip* 

conl fo cono felicitfime proprietates tan- 
■ 0iun gentium & afimptotarum linearum 
1 P r5 ' viadireda&r perfpicua adinuenit. 

Hac & vmuerlam dodrinam Ele- 
I ^ / mentarem conicarum fedionum_> 
P era : paucirtimis pro bus complexus fum, 

s. reri non enim excedunt dj. Nolui ta- 
ria^ men addere ea qua in notis libro- 
‘ on£ ? rum 5 . 6. & 7. Apolloiuj antesu* 
cane fcripfi , cum illa iam prollent • Ne 
r30 P i tamen putes erudite ledor in hac 
1£lI J breuitate me rigorem geometricum 
adt' nempe demonltratiuum neglexifle. 
num Nefas enim e/t nitorem, &preltan- 
mU!- tiam fcientiarum mathematicarum—» 
am ! deturpare>& obtenebrare,adducen- 
P° d° probabiles , & coniedurales ra- 
diac tiones loco demonftrationum . 

trl A 2 Ma- 
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Monendus es poftremo loco cita- 
tiones pro-tionura Euclidis in mar- 
gine politas e fle noftri Euclidis re- 
ftitutij quorum primus numerus la- 
tinis notis expreflus indicat librum ; 
fecundus veroarabicis ciphris nota- 
tus indicat pro nem eiufdem libri . 

DEFFINITIONES . 

Tab* i- fe i- SI apundo fubli- 
mi D ad Circuli fubiefti AB peri- 
pheriam, re<3a linea ADE indefi- 
nite producatur vtrinquein F, L; & 
rotetur circa totam circumferenti- 
am ABKA, manente pun&o fubli- 
mi D fixo. V tranque fuperficiem_, 
curuam a retta linea ADE reuolura 
deferiptam, indefinite producibilem 
ab extenfione eiufdem re&as line<e . 
Voco Superficiem Conicam, Et ambas 
appello luperficies Conicas Inuerfa *• 

Fi g. eademCOtJVM Vocofolidum 
contentu a Circulo llibiedto ACB* 
& a fuperficie conica vfque ad pun- 
ftum fixum D. 

VERTICEM Coni punitam fixum 
D- 

AXEM Voco re&am lineam CD 
verticem , & circuli Centrum C > 
coniungentem • 

BASIM Coni Voco Circulumfu- 
biedtum ABK . 

RECTVM Conum Voco eum , qui 
habet Axim DC, perpcndiculariter 
■ eie- 
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eleuatum fupra bafim AB . 

SJALESVM Conum eum, cuius yjj. 
Axis DC inclinatus eft ad Circu- 
lum AB . 

LATVS Coni dicitur re&a Iinea-j fiih 
AD fuperficiem Conicam defcri- 
bens, vbilibet polita in periphaeria 
balis , A, vel B»vel K . 

SECTIO Conica dicitur illa , quae IX, 
efficitur a plano 1 non per Verticem 
Conum lecante • 

T*b.i»fig> 2 . SI redla linea AD x, 
fecetur in tria Tegmenta* fueritque 
primum AB ad intermedium BC , 
vt tota AD ad pollremum fegmen- 
tumJ)C . Vocetur ilia linea AD 
difiedb. in Guttur minsli Anului* in_» 
B,C. 

ET quatuor re£he lineae EA, EB* 
EC*ED» a quolibet fublimi puntto 
Edudhe y diuidentes aliam rediam_> 
lineamvtAD in Conterminali A- 
nalogia : Vocentur Ej ftfiricct Con- 
terminaiem Analogiam . 

PROPOSITIONES. 

PROPOSITIO I. Tab. 1 . fig. 

4» T> & Si quatuor redte linea; AB, 

AC* A Da AE ab eodem pundlo A 
dudbe fecuerint aliam redlam BE in 
conterminali ratione * fcilicet fit B 
C ad CD* vt BE ad ED , & alia_i 
FH par-ia lit cuilibet AE, vbicum- 
que dudta fuerit. Dico quod tres ' 

A $ reU i 


ai r.+ 

b 111 . 4 
c ex e i /, 

a hni»t 

■ / 


d Apolloni j Conica 
reliqui* intercipient duo Tegmenta 
FG, & GH interfe aqualia . 

Et primo i» fig. 4 tranfeat redi a—» 
FH per C concurfum AC » & BE • 
Quia BE ad ED eft vt BC ad CD , 
erit permutando EB ad BC, vt ED 
ad DC i &ob par-ias AE FH * 
triangula ABE>FCB»& ADE, H 
DC funt limilia a ergo ita eft AE ad 
FC, vt EB ad BC j liue vt ED ad 
DC : fed eadem AE ad CH eft vt 
ED ad DC • igitur b FC eft aqua- 
lis CH . 

Secundo FH non tranfeat per oc- 
curfum C ,* & per C in fig. 3 . $■ & * 
extendatur rett a OCK par-la FH > 
feu AE- Ergo (ex prima parte ) O 
K lecatur bifariam in C : eftque 
par-la OK c igitur licuti in OK eflv- 
ciuntur duo Tegmenta aqualia a tri- 
bus rettis ABj AC» AD difceden- 
tibus a puntto A> fic quoque FH,ab 
eiTdem Tecatur bifariam in G. quod 
erat oftendendum • 

PROPOSITIO II. HijTdenp 
politis tab • 1 ,fig» 7 • HF fedta lit bifa- 
riam in pun&o C • Dico fore FH 
parallelam reliqua* AE. 

Sin minus ; ducatur refla linea-» 
OCN parallela AE* ErgoaOC» 
aqualis eft CN & erat FC aqualis 
CH,circa angulos ad verticem C ae- 
quales. Ergo' Triangula OCF, NC 
H Tunt inter Te limilia * Ergo An- 

gu- 
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1 a gMlus COF eft aequalis Angulo C 

NH,- & funt Alterni . Ergo b lineae b /. i*, 
redla BA» HA funt inter fc paral- 
lelae ; & conueniunt in pundio A . 

), Quod eft abfurdum . Ergo no n_* 

D alia quam FH fecatur in C bifari- 

[, am . 

H 

id ' PROPOSITIO III. t*b. i.fy. S 
ad Si redta FH iecetur in duas partes 

vt aquales a tribus rediis ab eode pun- 
a- dio difcedentibus & parallela fit 
quartae AE . Dico quod quaelibet 
c- redta BE occurens illis quatuor > ab 
6 eis fecatur in conterminali ratione* 

[, Per pundlum G in redta AC fum- 

0 ptum ducatur redta O GK paraile- 
fl ia ipli FH , leu AE ; * erit quoque 

1 OKfedia bifariam in G > ficut eipa- * 
j. rallek FH ab e i (dem tribus redi is 

1* AB, GA> AD, fedta in duas partes 
J) aequales erat. Et quia propter pa- 
ci ralleias OK, AE, & fim il • tu d in tm_» 

triangulorum b redla EB ad BG , elt b « e «- 
vt AE 9 ad OG : & ED ad DG eft dtm 
j vt eadem AE ad KG , feu ad e i x- 
. qualem GO. Ergo EB ad BG eft 
[ - vt ED ad DG. quod Jkc. 

, PROPOSITIO IV. Tsb. r. Pi/* 

, 9 • Si Vna) redta linea FH fit paral- 

lela vni AE ex quatuor difcedenti- 
bus ab eodem pundto A » & in ea _» 

; efficiantur duq aqualia fegmenta FC 
CH a tribus reliquis • Dico qnam- 
A 4 libet 


a bfins 
3 . ex 

b ftHlHS 
ex 2. 


8 Apolloni j Conte a 

libet redam lineam GM. in duas ae- 
quales partes fedam a tribus ex eis 
efie parallelam quarta?; & fi GM pa. 
railelafit vni ABj beabitur a tribus 
reliquis in duas partes aquales . 

Quia ex eo quod reda FH paral- 
lela vni AE lecatur in duas partes 
aequales a tribus reliquis . Sequitur 
«quod fecantes efficiunt Contermi- 
nalem proportionem • Ergo quali- 
bet GM parallelavni AB fecabitur 
bifariam in Y: Et fi b bifariam fe- 
cattrr erit parallela AB . quod &c. 


et iPAtx PROPOS.V. Tab.l Fig.Myll, 

3®. lit>. 12 . Si in Circulo a quolibet pundo 
3* A ducatur tangens AC ; & AE fit 
perpendicularis ad diametrum FD , 
occurrentem tangenti in C • Dico 
quilibet redam ex pundo Cdudam f 
a circulo lecari conterminaii pro- 
portione in pundis C> D, E* F . 

Sit primo CDF diameter , Sz 
coniungantur redae lineae ADjAF : 

Et ODP parallela fit ipfi AF . Quia 
AB eft perpendicularis ad Diame- 
3 n. x 9 trii DF^Ergo «Arcus AD eft aqua- j 
lis arcui BDiquibus infiftent anguli < 
aequales, •& ideo angulus D AB eft ae- 
... qualis Angulo DFA ; Eftque f An* 
gulus C AD a tangente fecante 

fadus , aqualis Angulo AFD in — • 
alterno fegmento . Ergo Angulus 
EAD eft aqualis Angulo DAC ; 
fimtque Anguli OD A, PDA retli B 

cum 


f 


CompcnidLiria . 
cum /int aequales c alterno DAF in 
d femicirculo . Ergo latera OD, D 
l 3 funt aequalia ^ Et efi OP paralle- 
la AF y. & fecatur in uitas. paites a;- 
quales a tribus reliquis , ex pundo 
Adudis . e Ergo diameter CE du- 
<t\z per punctum D fecatur a quatu- 
or lineis in Con terminali propor- 
tione in pundis C : D, E, F . 

Secundo T*b. I.Fig.ii, et.n.Si 
Ch non /it diameter,- dummodo per 
~ occurfum diametri &tangentis>aut 
^rnem & applicatae A E vfque ad 
HE perp-rem ad diametrum tranfe- 
at • Dico DF fe cari in C a E prop- 
neconterminali. 


Ducantur redae lineae D-G, DH 
> HF, FK> & FN parallela 
. Quia/CI per centrum tran- 
nens m Circulo /beatura tangente 
& perpendiculari A BJn Contermi- 
na li proportione iir pundis C a G,H> 
-l • Idemque pre/fant quatuor redae 
a pundo D cadentes » quae /untDCj 
DG , DrT , D]; . Erg0 FNj qil£ 
dudaelf parallela Vni DG, fecatur. 
in duas partes aequales a tribus reli- 
qius : Et in M. Anguli funt redi , 
Clim > «nt aquales Alterno GDI , 
qui ini femicirculo e/1 redus . Er- 


go m triangulis FDM 3 Sc NDM 
Anguli F DI, IDK funt aquales . 
Et ideo / Arcus FK fecatur m I bi- 
ranam. Ergo fubtenfa FK fecatur a 
diameuo .GI bifariam, & perpen- 
A 5 dictu 


C I. I^i v 

d ll.io 


c huius 
i. 


£ ex per 
te 1. 

J J * 

Ati «.Lc*r\C.t> 
A. 


£ r» 


h 7 . 16. 
i 11.20. 
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lo Atrottonij Conic* 
tJiculariter in O . Ergo FK efi pa- 
rallela AB perpendiculari quoque-> 
ad GI ► Cumque CFE (ecetnr a_» 
quatuor redis lineis ex pundo H 
defcendentibus , & FK , qua; eft pa- 
rallela vni HE fecatur in duas par- 
tes aquales a tribus reliquis • Ergo 
m fecatur Contermin ali ratione in 
pundis C* D, Ei F •. qucd &c. 

PROPOSITIO VI. Tab. hF& 
i Si vna reda linea CF duda ab 
eodem pundo C extra Circulum—»' 
ftimpto/edafit a irnea AB perpen- 
diculari ad Diametrum in Conter- 
min ali ratione * Dico quod quelibet 
alia reda linea CI duaa ab eodem 
pnndoCfecans circulum , pariter 
fecatur in conterminali proportio- 
ne . Et fi duae redae lineae AC>.BC 
tangentes circulum ducantur ab eo- # 
dem pundo C • Dico quod linea A. 

B iungens contadus fecat m Con- 
terminali ratione omnes lineas ab* 
eodem pundo C intra Circulum_> 
dudas. &Teda AE coniurrgetycon- 
tadum vnius tangentis A & pun- j 
dum E redae diuiLi in Contennina- 
li ratione .. Dico quod per reliquum, 
contadum B tranfibit •- 

Primum probatur • Quia ex eo * 
quod CF fecatur conterminali ratio* 
n«:(fada eadem conftrudione prae- f 
cedentis; propofitionis ")■ oftendetur 
quod Diameter CI etiam in conter- j 
x mi- 


♦ 
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minali ratione iecatur a refla linea 
BA. Echine conftat a quamlibet a buif* 
aliam duflam ab eodem punflo C > 
fecari a perpendiculari in Conter- 
minali ratione • 

Secundum probatur quia coniun- 
flis radijs OA»OB & OC in tri-lis 
' OAC . * OBC radij Circuli OA , O 
B funt aequales»&CO elHatus com- 
mune * cui opponuntur anguli b re- b ix.21 
tri aci contadius A> &*ergo reflas C 
A *CB Tunc aquales*& anguli AC 
C>BCO aequales quoque fune .qua- 
re in tri-lis ACH , BCH latus CH 
cum iitcommirne>& latera AC»BC 
cqualia circa angulos ^quale$ ? erunt 
AH , BH aquales , & anguli ad H 
recti; ergo c CI fecatur «contermi- c 4j#| . 
nali ratione «.Et lic alia quu libet . 

Tertium probatu r»Si refla linea y 
quae a contraflu vnius tangentis A 
duciturad piinfltun E fecans quam- 
libet CF in contermiaali proportio- 
ne nor* tranfit per reliquum conta- 
flum B alterius tangentis Sit CX 
tangens & iungatur^A X >• fecans 
in punflo S , lineam CF. Ergo d in d huinr 
S> conterminali ratione fecatur. 

Quod eft falliim. &c. quod &c.. 

PROPOSITIO VII. T*b I. F* 

14. 15* Sia Termino communi A 
veli diametri HK Circuli in con- 
terminalirarione diuif^ y ducatur qu^- 
libetrefla linea AFi) fecans Cir- 
A 6 culum 
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culum . Dico quod concurfas N | 
perpendicularis EI ad diametrum_* 

* KH a Termino communi educta:; 

& GO perpendicularis ex centro 
ad D F , erit idem ac concurfus 
tangentium a pun&is D» F> educta- 
rum, 

Iungantur radi) FG> CG, DG r 
& redtse lineae FNDN . Quia An- 
a iiio guli AIN,& AON redti funt equa- 
les . Ergo* perquatuor punCla A r 
I, Oj N Circuli peripheria tranfit; 
i/', quam fecant duae redlae lineae GI A * 

2i ' GON concurrentes in G . Ergo b 
xedt angulum AGI eftjf quale redlan- 
gulo NGO, Et quia Triangula A 
CG» CGI funt redtengula , & ha- 
bfent angulum communem IGC - 
civ.9. Ergo c AG, GC»GI funt continue .i 
i iy.,4 propomonales . Ergo < reflangu- 
eor . 2 lum AGI eit aquale Quadraro G C. 
e reftangulum NGO eli aquale 

quadrato FG . Ergo lineae NG, F 
G, GO funt continue proportiona- 
les circa angulum communem NG 
F. Ergo/ Triangula NGF, FGO 
* 9 funt fimilia ,* & ideo Angulus GFN jl 
cft aqualis angulo redto GOF- j' 
g 11.21 Quare g linea NFcirculum tangit in 
in F • Eadem ratione reda ND de- 
monllrabitur tangere circulum in~* i) 
D.Er<’o in pundlo, N concur.runt»& 
linea EI eft perpendicularis ad dia- v 
metrum , & radius. GO perpendi- 1 
cuians ad FD; & duo; tangentes ab 1 
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F. D. edudtae . quod . &<% 

PROPOSITIO VIII. T*b. I. 
Fig m 16. Si ab aliquo nun&o B lateris 
AG tiianguli AGH » Ducatur re- 
£ta linea BD parallela lacerr oppoll- 
ro AH & fecet intra Triangulum 
quallibet redlas lineas EKjHG fub- 
tendentes verticis angulum A > quae 
lint parallela; bali HG • Dico quod 
redtangula fub Tegmentis fubtenfa- 
ru Tunt vt abfciflae ex linea fecante. 
Scilicet re&angulum HFG ad re- 
dtangulum EIK , elt vt linea FBad 
BI. 

Quia linea EIK parallela efl linee 
HFG; parlterque FI parallela elt 
HE. Ergo in paralfelogrammo E 
HFI a latera oppofita EI jFH Tunt 
inter fe aequalia ; & ideo b reftangu- 
JumEIKad redtangulum HFG ae- 
que altum habet eandem proportio- 
nem , quam bafis IK ad FG • Eftque 
«IBad BF*vtlKadFG (obfimi- 
littidiocm Triangulorum BIK, BF 
G) • Ergo redtangulum EIK ad re- 
Aangulum HFG Te habet vt abfcifc 
fa IB ad abfciffam BF . quod &c. 

PROPOSIT. IX. Tab. b Fig. 17. 
18. Si a pundlo B lateris AL in Tri- 
angulo ALC ducatur refta linea B 
D fubtendens anguium Verticis C 
AL; Vel eum qui deinceps elt; i« 
> Si fa paridlela reto* AM 2u» 

Ver. 


a 1. 16, 
bJV.i. 
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Vertice adbafim CL intra vel extra 
triangulu du&as % atque intra Trian- 

f ulum quofcunq; reftae lineae ElC* 

IG fuhtendentes angulum Verticis 
fint parallelf bali GL% Dica reclan- 
gula fub Tegmentis prioris ia e» ii-* $ 
vel extra fa&is (e habere vt redlan- 
gula fub. Tegmentis fubcen/aruin •. 
bcilicet re&angnlum BID ad re- 
ctangulum BFDj le habere vt re- 
ctangulum. EIK ad rectangulum H 
FG r & vnum rectangulum DFii.ad 
rectangulum^ HFG * Te habere vt 
quadratum AM ad rectangulum-*. 
LMC - 

iri* ratio* rectangtrii DFB ad 

5 rectangulum HFG- componitur ex 
proportione DF ad. HF & ex pro- 
portione FB sd FG . Eli que * AM 
lF + ad MC vt DF ad FH (ob fimili- 
tudinem Triangulorum * & ob equi» 
dillantiamrectarumHFG^& MCL 
atque rectarum- BD , & M A •. ) Er 
fimilicer AM ad ML h habet v t BF 
ad FG • Ergo ratio rectanguli DF 
B ad rectangulum HFG componi- 
tur ex ratione AM > ad MC > & ex 
ratione AM * ad ML* Verum ex 
ijldetn rationibus e componitur pro- 
portio quadrati AM ad rectangulum 
LMC • Igitur compolit* rationes 
eadem inter fe funt ; fcilicet ratio 
rectanguli DFB ad rectangulum H 
FG ell eadem ac quadrati AM ad 
rectangulum LMC « j1 

Eo- 
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Eodem ratiocinio recta ngulum_* 

DIB ad rectangulum EIK erit, vt 
idem quadratum AM ad rectan 
lum LMC ; Quare rectangulum D 
EB ad rectangulum HFG eandem 
rationem habebit , quam rectangu- 
lum DIB ad rectangulum EIK* & 
permutando rectangulum DFB ad 
rec Ium DIB eft vt rec Ium HFG 
ad rec Ium EIK . quod &c * 
PROPOSITIO X. Ynbi.Fij.lQ 
Si Conus CAF Tecetirr plano ABC jtfoli. 
per verticem eius C ; fc&io inCo- x.+lib* 
no fatis Triangulum erit* St vero >» 
fecetur plano- NGH parallelo cir- 
culo baiis i Sectiocirculns erit * 

Quia recta linea * qu.-j eft latus 
Coni per C > & A extenia iacet in_* 
vnaque luperficie > plani nempe C 
AB » & fuperficiei Conica r Ergo- 
recta linea CA quas eft latus coni 
coincidit cum earum communi Te- 
ctione * Ergo communis lectio AC 
linea rectaeft: &fic BC eft lirreaL-* 
recta ,• quare CAB triangulum erit* 
Secundo per axim CD coni du* 
cantur qualibet plana CAD>& CB 
D 4 qua triangula efficient : &defi- 
gnabunt in planis ABF* & NGH a exp*» 
parallelis inter le 5 Erectas GE;& *• 

BD communes Tectiones parallelas . y , 
inter Te*&NE»AD paralellas C or. 9 
quoq; inter Te* Ergo ob limrlitudine 
triangulorum e erit BD ad GE> nec « ip % * 
non AD ad NE > vt DC » ad CE; Sc 

ideo 
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ideo BD ad GE * erit vt AD ad N 
E: Tuntque radij BD, AD squales» 
Ergo GE, NE etiam inter fe erunt 
squales • Et lic reliqua? omnes re- 
ctae lines a puncto E ductae ad ro- 
tundam lectionem erunt squales • 1 
Ergo lectio GNH circulus erit. 

Jl poli . PROPOSITIO XI. Tab, u Fig» ! 

3*.U0* 20. In cono ABC a quolibet pim- 
u cto O lectionis FOl factae a plano 
non per verticem Coni A ducto . 

> Dico duci polTe rectam lineam eur- 
us Tectioni occurrentera,quae in eo- 
dem .plano Tectionis exiltens- extra 
ipfam cadat . Et in locum inter tan- 
gentem dz Tectionem aliam rectam 
lineam duci non polle • 

PerO, & verticem A ducatur la- 
tus Coni AO lecans circulum balis 
W/.at BCF in B; & per B a ducatur recta 

linea BG tangens circulum , & per ; 
lineas AB, BG ducatur planum A 
BG , quod fecet planum Tectionis 
EOI poductum in linea recta OM . 
Dico lineam tangentem OM cadere 
extra cumam Tectionem ; & inter 
eam <k tangetem lineam ad conta- 
/ ctum duci non polle aliam rectam . 
Quia luperficies Conica efficitur a 
tranllatione rectae lineae per pun- 
ctum fixum A & per totam periphae- 
riarn circuli BitF circumductae • Er- 
go totidem latera coni duci poliunt 
quot Tunt puncta affignabilia in ea- , 

dem 


Compendiarii . 17 

N dem circuli 'periphania : horum_> 
u, vero vnum lacus AB tantummodo 
ut v conuenit cum recta linea GB circu. 

v Ium tangente in vnico puncto B } & 
v b cadente extra circlum in eius pia»* 
no • Ergo rota recta linea GB cadit 
extra conum : & planum GBA ca- 
det extra fuperficie conica>cum non 

i, conueniant nili in recta linea AB , 

j, quae latus coni eft ( propterea quod 

0 omnes infiniti circuli dncibiles in-» 

. cono paralleli circulo BCD tangent 

> planum ABG in aliquo puncto li- 

. neae AB ) . Quare OM exiftens m 

j eodem plano tangente cadet extra-» 

. conicam fuperficiem ; & ideo extra 

3 Tectionem OIF , in eadem fiiperfi- 

cie conica exiftentem • Secundo a 

1 contactu O inter OM & (ectionem 

i FVO » & in eius plano ducatur vt 

3 cunque recta linea HO; & per line- 

as AB, HO ducatur planum , quod 

i fecabit circulum bafis in aliqua re- 
a cta linea B N • Et quia planum_> 
ABN cadit inter planum ABG ad 
i partes coni • Ergo BN cadit inter 
: j lineam BG tangentem circulum ad 
partes eiufdem circuli • Igitur e B 
1, N circulum BDF fecabit,- ita vt ali- 
j qua eius portio , vt BZ intra circu- 
i> lum intercipiatur ; & ducto latere-» 

: coni ZA fecabit rectam lineam OH 

t inplano trianguli ABN exiftentem 
* alicubi » vt in V diftincto a puncto 
■ f O» Qiureexiftet quoque. punctum 

Y in 


b II.u 
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V in fuperficie conica » & puncta-» 
omnia rectae lineae VO inter V » &: 
O exiftentia > cadent intra triangu- 
lum ABZ ; & ideo intra conum , & 
intra Tectionem OVF cadent. Ergo 
in loco inter tangentem MO & coni 
lectionem OVF nulla recta linea ad 
contactum O duci poteft . Quod 
&c. 

DEFFINITTONES II. 

XIT- Tab 11. Fit . a. Si planum 
conica lectionis HFO xquidifians 
fuerit plano A BK conunt 111 quoli- 
bet eus latere AB tangenti. Voca- 
tur HFO Parabola» 

XIIhTab 1, Fig- jo.31.Si vero a:, 
quidiftans fuerit alicui plano AFR 
per verticem A extra conum caden- 
ti > quod proindae omnia coni latera 
fecabit » & efflerat lectionem rotun- 
dam GH IL. Vocetur Kllipfii ii 
circulus non fuerit- 
XIV. Atfi lectio aquidiftans fue- 
rit plano quolibet ADE conum fe- 
tanti per verticem A ( in Tab • /. Fig» 
a 6 ) tunc vtraque lectio GHI. vel 
ML in vnoquoque conorum genra 
vocatur Hyperbo/a, & binx limul vo- 
centur Settionet Oppojit.e . 

Nomina Parabola* > Hyperbole 
fc Ellipfis imponuntur abApoilonio 
in fine cuiullibet pro-num ii» ia» 
X 5,& iq. poftquam exactiflime licet 

pro- 
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nrolixc declarauit proprietates na- 
mm figurarum . Verum non nulli 
u,m brtues effe laborant obfeun & 
deficientes fiunt , vt videre eft in_. 

definitione. P arabo * a Pappo relata 
dicebant enim Parabolam effe qua- 
libet fectio nem para-lam lateri eom» 
quod eft falfum . duci enim poftiint 
infinita plana conum fecamia ad in- 
uicem inclinata quae par-la ftne ei- 
dem lateri coni , quorum ynum fo- 
lummodo parabolam CDnftituit, ne- 
oe illud quod aqiudiftat plano co- 
jfum tangenti in illo latere . reliqua 
vero plana hyperbolas femper eff- 
ciunt^licet par-la fint eidem lateri 

C °Similiter laudare non poflum de- 
finitiones eorurmqui aiunt Par abo- 
lam effe quamcumq; coni fectionem 
cuius diameter aquidiftatlaten m- 
li per axim coni ducti . Et Hvpei 
bolam vocant quamcumque coni le- 
ctionem cuius diameter , ali) aiunt 
cuius planum, alterutri crurum tri-h 
ocr axim coni vitra verticem occur- 
rit. Et Eliipfim vocant quamcum- 
que coni fectionem cuius diameter 
3„obus cruribus tridi : P« “V 
iiifr atierticem occurri t .Tales cienm 
tiones admitti non poliunt quia infi- 
niti tri li per axim coni ducr poffunt 
quorum -crura par-la non fint diame- 
2ro cSifdem parabol* , <pi* tantum- 
modo cruri vnius tri-h 


ao Apollo ntj Conica 
sequidiftare poteft» nempe illius cu- 
ius bafis per-laris lic ad bafim Tectio- 
nis conicae ; cumque talis conditio 
non apponatur falfa erit affertio « 
idipfum de hyperbola & ellipli dici 
poteft - 

Praeterea tab. i. fig. 27, 29» & Ji. 
infinitae Hyperbolae & Ellipfes in—* 
eodem cono duci poliunt quarum 
diameter HL nulli crurum tn-Ii per 
axim coni occurrit , fed potius cru- 
ribus AQ^AS tri-liAQS non per 
axim conitrafeuntis.Tales ambigui- 
tates& falfitates prorfus euitantur in 
noAris vniuerfalibus definitionibus. 

PROPOSITIO XII. Tab: I. Fi& 
2 1; 22. 25. Si in Tectione conica ro- 
tunda ABC recta linea AC fecuerit 
omnes applicatas BD inter Te paral. 
lelas bifariam , & perpendiculari- 
ter : fueritque quadratum cuiuilibet 
femiapplicatae BF aequale rectan gu- 
lo AF& lub Tegmentis illius. Se- 
ctio circulus erit • Si vero nullum 

2 uadratu BF aequale fuerit rec-gulo 
LFC, Tectio circulus non erit. Vo- 
cetur Ellipjit . 

Diametro AC deTcribatur circu- 
lus AGCH» patet diametrum AC 
2 21. a. * Tecare bifariam GH ei perpendi- 
cularem in F, & ideo in femicirculo 
b \v> 9 y quadratum GF erit aequale rectan. 
^ u j 0 afCj cui aequale eft ex hypo- 
thefi quadratum BF • Ergo quadra-: 

tum 


/ 
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tum GF aequale eft quadrato BF. & 

• ' ideo recta linea GF eft Equalis BF. 
f- & puncta GB coincidunt ,* & fic re- 
? liqua omnia puncta . Igitur circuli 
i, peripheria per punctum B tranfit: & 
ideo fectio rotunda ABCD circu, 

„ Ius erit • 

Secundo qua-tum GF aequale e eft r 
rectangulo AFC . Erat autem qua- 
dratum BF in aequale rectangulo A 
5 FC. Ergo quadratum BF quadrato 
Cl5 GF non eft aequale & latera BF, G 

F Ferunt inaequalia; & ideo fipura_j 

rotunda ABCD non erit circulus • 
& proinde Eilipfis ent . 


ille 

A 

> 

irfl 

d 

reni 

tti 

iff 

i 

im 


PROPOSITIO XIII. Tab. I. 
Vig» 24. Iifdem pofitis» at BD qme 
bifariam fecta fuerat in F non fit 
perpendicularis ad AC; & quadra- 
tum BF fit aequale rectangulo AFC. 
Dico conicam Tectionem circulum 
ion efte» fed Ellipfim. 

Si hoc verum non eft fit ABCD 
circulus • Et a puncto F, quod non 
fit centrum ducatur NO diameter 
eius, quae cadet ad partes anguli ob- 
tufi AFD « eo quod BD bifariam a 
diametro NO fecta fuerat , & ideo 
ad angulos rectos ab eadem diame- 
nro NO fecabitur , Ducatur poftea 
GH perp-ris ad diametrum NO b 
fecabitur GH bifariam a diametro 
m ideo ina quali ter in R, Qua- 

re AC non fecat bifariam omnes pa» 

ralle. 


ari» 2 
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rallelas ipfi BD contra hypothefim . 
Non ergo ABCD circulus erit , 
fed Ellipfis . 
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PROLORTIO XIV. Tab.LFig- 
25. In cono fcaleno ABC duci po- 
tell feftio rotunda inclinata ad cir- 
culum bafis DCF.qua: circulus fit, 
Vocetur autem talis circulus 

fubcontruri * . 

A vertice A cadat « AE perpen- 
dicularis ad planum circuli bafis D 
CF incidens vitra centrum O in — » 
plano bafis , vt in E & per EO du- 
catur refta lineaEBC, qux diame- 
ter circuli erit ; Iungantur latera — » 
coni ABG , AC ,* atque in triangu- 
lo fcaleno fiat angulus AHG aequa- 
lis angulo ABC & per HG duca- 
tur planum perpendiculare ad pla- 
num trianguli ABC > fecans circu- 
lum BDC in refta linea DIF, quod 
planum efficiat in cono feftionem-» 
rotundam DHFG . Dico hanc efle 

circulum ; „ „ . . 

Quia planum ABC ducitur per 
A E perpendicularem adfubie&um 
planum circuli BDC. Ergo 4 
planum circuli B D C perpendi- 
culare ell ad planum trianguli A 
B C ; fed eidem plano perpendi- 
culare du&um fuit planum sjV H . 
Ergo c communis eorum fettio L>i 
F perpendicularis eft ad planum — » 
ABC tk ideo dD F perpendicularis 

ad 


Compendiaria . 

im ad lineas BC, HG (exiftentes in-» 
r]t ' eodem plano) bifariam fecatur a di- 
ametro BC circuli balis coni; quare 
GH fecat quoque bifariam & per- 
j f pendiculanter redlam lineam FI> 

' in I , Poftea quia anguli ad B > H 
c jj, funt aquales » & etiam illi qui ad 
lj, verticem I inter fe funt aquales . 

1 Ergo 4 per quaruor pun&a B,H>C> _ f- 
G circuli peripheria traniit, & ideo ' 4 
,,, freftangulum BIC elt aquale re* 

5 j ftangulo GIH • Eftque g in circulo g 
n, BDCF quadratum DI aquale re- 
« <2angulo BIC . Ergo b quadratum 
n; , D I aquale elt rectangulo GIH. a. 14. 

^ Eodem modo dudto circulo b f c d 
o; . parallelo bali B D C per quodlibet 
p aliud punctum i rectae linea: GH ef- 
10 cietur alia recta linea f d parallela 
,| } DF bifariam , & perpendiculariter 
0 fetfa ab ipft GH , & quadratum-» 

Jft medietatis illius d i aquale erit re- 
h ctangulo fub fegmentis huius Gi H. 

4 Quapropter i lectio rotunda GDH . , 

E E circulus erit. Quod, &c. 

{ PROPOSITIO XV. TmU. tig. A 
,| a6.a7 a8.1p. Inter fectiones oppo- 10, lil. 

litas H G I & LM factas a plano t* 
j sequidiftante tri-li>AED per verti- 
jr fem A coni ABC balim fecante-» 

{, in recta DE. Punctum reperire 
jj bifariam fecans omnes rectas lineas 
u ad fectiones pertingentes per illud 

0 punctum tranfeuntes . 

1 Vo- 


a ex »»• 
32 . 
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Vocetur tale punctum Centrum-* Ix 
Sffftowt . Et qualibet recta linea_* I i 
biflecra vocetur Diameter tranfuer- \ 
fa . Eiulque termini vocentur Verti- ii 
ee* fefiioriurn » IT 

A punctis E, D a ducantur EO , S 
& D O circulum tangentes : quae C 
parallela inter fe erunt quando ED u 
eft diameter,- & b conuenient in__> i; 
O quando ED non eft diameter* Et ■ 
a vertice coni A ducatur recta AP i 
parallela tangentibus ( in Figma_> j 
26. *7. ) & per concurfum earum_» fo 
O ( in 28.29.) quae fecet planum—» || £ 
hyperboles in P , & in tali plano {i 
producatur per P quaelibet recta_j 1 
LPH dummodo ad lectiones oppo- it 
{ita s pertingat . Dico punctum P jj 
fecare bifariam rectam L H • Per » 
rectas AP , & LH extendatur pia- | 
num , c quod efficiet m cono trian- 
gulum AQS ( cum per verticem—» 
coni eum lecet ) • Et qttando AP jf 
parallela eft tangentibus EO» DO ; | 

( in Fig. 26. 27. ) quia QS eft com- , 
munis lectio planorum APRQ^ & \ 

circuli B E C per duas parallelas t 
AP,& EO extenforum . Ergo QS d i 
vtrique earum parallela eft • Atque e 
circuli e diameter D E perpendicu- 
laris eft ad tangentem E O ; Igitur c 
eadem circuli diameter DE perpen- 
dicularis erit ad fubtenfam QS : & | 

ideo /bifariam eam fecat .• Quarta» 
in QSR efficiuntur duo fegmenta_j 

aequa- 
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j aequalia a tribus rectis lineis AQj»A 
j Rj ASj & QS parallela eft quarta: 

. AP- Ergo g quatuor illa.- reitae li- 5 
. nea ab A dilcedentes funt conter- 
minalem proportionem efficientes . 

, Similiter(in fig.»8.»9.)quandoA A Ubu t g 
: OP a ducitur concurfu tangentiuO» & •• 
i tunc reitaOQRSfecatur incotermi- 
, nali ratione a reita D E tactus con- 
t iungente &a Circulo. Ergoqua- 
ttior linei AO» A ( .Lj AR>&AS, 
ad quatuor illa punita pertingen- 
tes funt i efficientes contermina- . cadem 
lem proportionem : & in vtroque_-» 
cafu reita LH parallela eft vni ea- 
rum AR ( l cum fint communes fe- i yi.S. 
dtiones planorum aquidiftantium fa- 
itae ab eodem plano AQS ) . Igitur 
m a tribus reliquis fecatur LH in_> .. ^ f 
- propor-ne aqualitatis in P.quod. 

PROPOSITIO XVI. I. 

1 &&- 3*' Intra Ellipfim LGH 

j punitum reperire bifariam fecans 
• omnes reitas in ea applicatas per il- 
ii lud punitum tranfeuntes . Vocetur 
s tale punitum C«n rum EU ipfis, reita 
i iineabifeita Diameter tranfuerfd—j } 
t eiufque termini Verttees ellipfis . 

. In cono ABC ellipfis LGH atqui- 
r diftet plano ARF per verticem A 
■ fecante planum circuli extra eum in 
! RF, & ab N centro circuli bafisdu- 
i catur N F per-dicularis ad FR & ab 
occurfu* ducantur circulum tangen* aTI , a 
B tes 
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26 Apollo ni j Conica 
tes RDj RE ( in fig. 30. vel FD, 
FE in 31. fig. ) Patet quod & re< 5 h 
linea DE coniungens contadlus per* 
pendicularis ell ad ONC , per cen. 
trum circuli N dudla,&c ab ea feca* 
bitur bifariam in pundio O . Tan- 
dem coniundla redta linea OA, haec 
fecabit planum Ellipfis in pundlo P. 
Dico pundhim P effe centrum El- 
lipfis.. Per pundhim P ducatur quae- 
libet applicata LPH in eodem pla- 
no Ellipfis ; & per LH , AO dudlo 
plano , id d fecabit conum in trian- 
gulo AQS, & eius bafim in QS> qu£ 
cum diametro BC coincidat ( vt in 
3 o. fig. ) vel eumlfecet ( vt in fig, 
31 ) vel tranfit precise per DE. In 
primo & fecundo cafu, quia redta li. 
nea SQducitur per pundtum O bif- 
fecans redtam DE tadtus coniun* 
gentem 9 & per concurfum tangen- 
tium , aut per redtam RF paralle- 
lam ED: Ergo e fecacur contermi- 
nali ratione in pundtis R, O, Sj 
& ibidem a vertice A iun^untui 
quatuor redtae lineae, eftque LH pa- 
rallela vni ipfarum RA ( eo quod 
funt/ communes fedtiones plano- 
rum aequidillantium ARF, HGI fa- 
dt* a plano ARS ) : Ergo g LH fe- 
catur in prop-ne aqualitatis a tribui 
reliquis AQ\ AO, AS . Denique,, 
planum extenfum per IPG,& APC 
tranfeat precife per lineam DE ta 
dius coniungentem > & planum EI- 
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D Iipfis fecet planum circuli bafis in—» 

linea ZY • Patet b RF, & ZY paral- h vl. 8 . 
er lelas effe ( quia funt communes fe— 
eo Ztiones planorum ?equidiftantiu,fci- 
ci licet Ellipfis & ARF fadae a plano 
1 b circuli bafis ) , eftque reda linea D 
1 E parallela RF. Ergo ED, ZY pa- 
P, rallelae funt inter fe 3 & per eas du- 
[\ cuntur plana DAE & Ellipfis ; Er- 
12 go communis eorum ifedio GPI . VT 

1 ] cft parallela ipfi DE ; & AO fecat 1 ’ " 

& bafim DE trianguli ADE bifariam 
211 in O ; Ergo l pariter fecabit ei pa- 
i rallelam GI bifariam in pundo P . 4 ’ 

:ii Quod &c; 

I PROPOSITIO XVII. Tab- 1 . 

Ii In eifdem fex figuris.duda qualibet 
>i! diametro HL»& a verticibus eius H» 
ne & L Si dudae fuerint du* red* linee 
ec HT» LK contingentes Hypeibola \ 
ili aut Ellipfim. Dico HT,LK efie in* 
m ter fe parallelas & e connerfo . 

Primo fig.a 6 .a 8 ,& 5 o.linea QS bafis ' 

,n trianguli per verticem dudi diame- 
p: trum fedioni 5 efficientis tranfear per 

i N centrum circuli bafis coni ; & a 
D diametri circuli terminis Q , S * dif- 
{ cantur redae lineae QV , SX circu- a 11,11 
j lum tangentes , qua; perpendicula- 
ri res erunt ad diametrum QS;pariter- 
u< que DE bifariam feda a diametro 
J QS perpendicularis quoque ad illam 
; eft : ex conftrudione precedentis . ^ 

f Ergo b Qy, SX, DE paralie!* funt , T , 
i! B 2 inter kI *'• 


»VI.7 


dVl.*. 
e hm.it 
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18 Apollonij Conica 
inter fe; eftque GI parallela ipfi D 
E, vt oftenfum fuit in procedenti . 
Igitur » Qy, & GI parallelae funt 
inter fe ; atque SX, & GI parallelae 
quoque funt . Cumque per paralle- 
las QV, GI dudta plana » tangentis 
VQA & fedlionis GHI fe mutua 
iecentin redta linea LK: Ergo d L 
K conum & fedtionem * tangens pa- 
rallela eft dpfi GI • Eadem ratione 
HT eft communis fedtio plani tan- 
gentis XSA & fedlionis GHI , quar 
per duas parallelas SX, & GI du- 
cuntur: Ergo/ tangens HT eft pa- 
rallela eidem GI: quare duae tan- 
gentes verticales fedtionis HT, LK 
parallela* lunt inter fe . Secundo du* 
(ita diametro GI Ellipfis ( fig. 30. ^ 
parallela bafi trianguli ADE,nempe 
ipfi DE , quae perpendicularis eft 
ad diametrum bafis coni : & a , 
pundlis G, I dudtis tangentibus G 
x , I b . Dico eas xquidiftare-* • 
Quiaexconftrudhone in preceden- 
ti expofita HL parallela eft ipfi A 
R ; & ab eifdem ducuntur duo pla- 
na AER g contingens conum , & 
Ellipfis IHGL . Ergo h communis 
eorum fedtio G x, nempe contin- 
gens Ellipfim in G parallela eft vni 
AR • Pari ratione contingens I b 
parallela erit eidem AR ; Igitur i 
G x , I b parallelae funt inter fe • 
Tertio In figura 27 • 3 *SQ§.ba- 

fis trianguli AQS, per verticem co- 
ni 


i 
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ni du&i diametrum LH efficientis , 
non tranfeatper N centrum circuli 
bafisconi» Et a fubtenfae QS ter- 
minis Q^, S, ducantur circulum_» 
i tangentes QV, S V, qu&' in pun&o j htt 
V conuenient extra circulum ,* quae ; * 
in 27 figura conuenient / cum DE 
fecante bifariam & perpendiculari- 
ter ex centro reftam QR • In 29. 
figura QV^SV conuenient in V cum 
linea DE tadlus linearum DOj EO 
coniungente : & re&a m linea SOQ^.®**»* 
R diuifa fitinconterminali ratione • 

Et in)figura.3i lineae QV ,SV * con- n h*. 0 
uenient cum retia R FV parallela-» 
ipfi DOE, in V: & coniungatur re^ 
tta linea A V • Et quia planum AF 
RV aequidiftans ell: plano fedtionis 
conicae GHI : & ambo fecantur ab 
eodemjplano conum tartgente ASV. 

Ergo» occurfus AVaequidiftans erit o VI.I. 
HT fe&ionem tangenti. Eadc ratio- 
ne illa duo plana fecantur ab eodem 
plano conum t3ngente AQV : Er- 
go p eilicit communes feftiones A V» P ' d(l * 
LK parallelas inter fe . Quapropter 
HTj LK eidem AV funt parallelae : 

Ergo $ & inter fe quod &c. q VI.7. 

Conuerfum huius propofitionis 
fic oftendetur • Duae tangentes H jtp.il. 
T, LK fint parallela: inter fe. Dico af.j». 
rettam LH tactus coniungentemu» 
diametrum ede . 

Si hoc verum non eft ex puncto 
L ducatur Diameter L *>•&*£ tan- 
> B i gac 


f ex fr. 
fdr.hu • 
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50 Apolloni] Conica 
gat Tectionem in «: Ergor «£erir 
parallela eidem LK & proinde ipT 
HT parallela erit. Verum duo pun- 
cta H , & a exiftunt in dillinctis 
Coni lateribus : ergo duo plana co- 
num tangentia per latera AH , & 
A» ducta Te mutuo Tecant, ob Tuper- 
ficiei conicae curuaturam ; quare ab 
todem plano Tectionis GHI rectat 
lines HT, & «lineis delignatae 
fc mutuo Tecabunt ; & oflenfs fue- \ 
runt inter Te parallelae : Quod eft 
abfurdum - Igitur nulla aliapreter 
LH ex puncto L educta diameter 
erit, Quod erat oftendendum. 

pKupositio xviii. r*fr. /• . 

Fig. 32. Quaelibet recta linea CF in 
circulo bafis coni ABE applicata—» 
non per centrum Circuli • Dico 
quod poteft efle diameter Tectionis 
rotundae» quae biTariam Tecet omnes 
rectas intra rotundam Tectionem-* 
applicatas par-las tangentibus ; & 
qiia-ta Temiapplicatarum /int ,vt 
rec-gula Tub Tegmentis ip/ius CF . 
Vocentur illae par- Is tangentibus 
verticalibus Ordinarim applicat* • 
Ductis circulum BE tangentibus « 
CR y FR conueuient ad partes Teg- 
menti minoris in R , iungaturque-* 

R A; & in planis conum.tangentibus 
ACR * AFR per puncta C,F> ducts 
lint CP, FQ parallels eidem AR 9 
qus proinde b parallela inter Te-* 

' erunt 


» T 5 ct •- t3i _ Q fi g g 
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erunt; &(r contingent coni fu per- c &#.it 
fidem « Si modo per parallelas CP, 

F Obducatur planum efficiens in—» 
cono EUipffin aut circulum LCMF ; 

& in ea applicentur qualibet rectae 
LM, ON parallelae tangentibus ver- 
ticalibus CP, FQ_. Dico primum 
omnes LM , ON fecari bifariam a 
diametro CF . Ab R concurfu tan- 
gentium ducatur qualibet recta R B 
E fecans tactus coniungentem CF in 
H : & conpleatur tri-ium ARE > 
coniunganturque rectae AB>AH, 

Ergo d KE fecabitur incoterminali A hui 6 
ratione a quatuor rectis AR , AB, 

AH , AE a vertice A eductis ; eft- 
que LM parallela vni earum AR , 

( eo quod e LM eft communis fectio e VI. 7 
planorum per parallelas CP» RA 
extenforum ) ergo/LM fecatur'in ffoia. 
duas partes aequales a tribus reliquis 
in H ; & ideo a diametro CF . Si- 
mili modo oftendetur quod ON fe- 
catur bifariam a diametro CF in I. 

Secundo Dico quod quadratum_> 
femiapplicatae LH ad quadratum 
OI eft vtrectangulum CHFadre- 
ctan^ulum CIF . Quia in triangulo 
ABE a puncto L ducitur LHM lub- 
tendens angulum BAE , & eft pa- 
rallelaipfi AR ,quae fccat bafim B 
E: Ergo g rectangulum LHM feu 
ei aequale quadratum LH ad rectan- 
gulum BHE feu ad ei aequale recta- 
galum C H F in circulo, habet ean- hiv.ai 
1 B 4 dem 


i 


lYLai 


ali. a* 


33 Apollon 7 Conici 
dem rationem » quam quadratimi A 
R habet ad rectangulum ERB, feij 
ad i ei aequale quadratum tangentis 
RG . Eadem ratione quia ON pa- 
rallela e 11 CP & AR ; atque fectau» 
eft in duo fegmenta aqualia a lateri- 
bus ADN, AOG & AI : & coniun- 
cta RDIG . Ergo vt prius erit re- 
ctangulum OI N> feu ei aequale-/ 
quadratum OI » ad rectangulum OI < 

G , feu ad ei aquale rectangulum CI ' 

F in circulo > vt idem qiiadratum_» 
AR ad rectangulum GkD , feu ad 
ei / aquale quadratum RC . Ereo 
quadratum LH ad rectangulum CH 
F , habet eandem rationem , quam 
quadratum OI ad rectangulum CI 
F j & permutando quadratum LH 
ad quadratum OI fe habet, vt re- 
ctangulum CHF ad rectangulum^ 

Cl F . Ouod &c. 

PROPOSITIO XIX. Tai. /. 
Fig.33. Cuiuflibet fectionis Rotun- 
da DKEL in cono ATZ facta ali- 
qua diameter Coincidit ant aquidt- 
Itat plano Circuli balis BTCZ . 

A’ vertice Coni A ducatur planum* 
AVX aquidiftans plano fectionis 
rotunda DKE fecans planum Cir- 
culi balis in VX » 8c per Centrum^* 
Circuli TZ ducatur Kecta TV per- 
pendicularis ad VX & 4 ducantur . f 
VB» VC Circulum tangentes , Con- 
iungaturque B C fecans Circuli 
diametrum in N, ducatuique pia- t 

num 
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1 num Trianguli BC A fecans fectio- 
‘l. nem rotundam in DE • Dico DE 
,s c fle diametrum eius , & aequidiftare 

DIJ ipfi BG in Circulo baiis exiftente-> ► 
Extendantur plana tangentia AV B> 

1 &AVC> quie lecabunt plamim_* 

e: Ellipfis^aut circuli DKEL inDRjS: 

UI ESi quas £> parallela* erunt eidem A b 
rf V » & interfe > cum fint Communes 

Sj fectiones planorum, aequidiftantium 
J AVXr&DKE *. Igitur Recta c D 
E coniungens duas tangentes aequi- 
L ! diftantes erit diameter . Tandem__* 
j: quia VX » & BC funt perpendicu- 

lares ad diametrum VZT erunt pa- 
rallelae» & ideo.plana per eas exten- 
5 fa efficient Communem fectionem_> 

AY parallelam ipfi BC> & duo d dVl.S 
" plana XV A» & DKE parallelam- 
51 ter fe fecantur ab eodem plano CB 
J AY . Ergo DE & AY parallela; 

funt inter fe* & ideo e ipfi BC . « udem 
I' quod &c#. 

h 

' PROPOSITIO XX. T*k ll . mt 
i* In eodem Cono ABC fi ducta: 
fuerintduae Tectiones Rotundae pa- 
1 rallelae interfe., & vriius diameter 
1 FH aequidiftet plano Circuli bafis-D • 

BE • l>ico quod ambae fectionesha- 
bebunt diametros in eodem Trian- 
gulo peruerticem ducto , &■ quadra* 
ta ordinatim applicatarum MOj SV 
parallelarum tangentibus verticali- 
bus erunt inter fe vt Rectangulau* 

B 5 fuB 


1 


B! 
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fub Tegmentis diametrorum . 

Perdiametru HF extendatur Tru 
angulu FAH Tecans altera Tectione 
in PQ^&per SV & A ducatur pia« 
num Trianguli ASV lecans planum 
IFG in retta IG • Quia F FI eft dia- 
. a bn. 17 meteri ergo a tangentes FK, & HL 
Tunt parallelae inter Te : Tuntquc-* 
b vi.* b PR 1 & FK parallelae interTe quia 
funt leftiones circulorum, velEI- 
lipliu squidiftantium fattae a plano 
tangente AFK , & pari ratione duae 
tangentes HT&: QZ Tunt interfe-* 
cVl.7. paralellae; ergo Jus re&aer PR, & 
QZ Tunt parallelae interTe , & ideo 
d bu.IT * PQ^eft diameter; & quia ob aequi- 
diftantiam planorum circuloru vel 
Ellipiium Te&iones faftae a Trian- 


e vi.*. ;ergo SV e parallela eft IG: 

& PQ^parallela eft FH: & proinde 
IV*. vt/ST ad IX,atque TV ad XG, 
nec non T P ad XF eandem propor- 
tionem habebunt quam T A ad AX; 
Tuntquc IX & XG aequalesjergo pa- , 
riter ST , & T V aequales Tunt ; & 

• Uu ,» ideo g retfangulum ST V , Teu qua- 
? ‘ dratum ST ad reftangulum PTQ^ 
eandem rationem habebit quam re- 
ftangulumlXG , Teu quadratum IX 
h ude a d redlangulu FXH:Afed quadratum 
MN ad re&angulum FNH eft vt 
quadratum IX ad reftangulum FX 
Hjergo ex squalitate ordinata qua- 
dratum ST ad redtangulum PTQ^ 



er verticem Tunt parallelae 


Tii 
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dem proportionem habebit > quam 
quadratum 'MN ad rettangulum_> 
FNH . 


ao. er 

4 tf.W.i 


PROPOSITIO XXI. Tab. II. 

F/f. 2 . Si in Parabola HFO par-la 
plano ABK tangenti conum ABCT 
a quolibet eiuspun&oF vbicumque 
fumpto ducatur FL par-la lateri 
contactus AB , & fe&ioni applicen- 
tur reftae-DG, OH par-la FE tan- 
genti le&ionem in eius vertice F . 
Dico FLX.diametrum effe bifariam 
fecans omnes ordinatim ad‘ eam ap- 
plicatas GD» HO * nempe par-las 
tangenti FE , & qua-tum GL fc-* 
habere ad qua-tum HX,vt abfcifla 
FL ex diametro ad ab ic diam FX *. 

Ducatur per duas parallelas AB » 

FL planum trianguli fecans circu- 
lum bafis BCT in linea Bl ,, quae 
per pundhim X in plano eiufdem_j 
Paraboles HFO exidens tranfeat ; 

& per lineas Bl ,, HO planum duca- 
tur eiBciens. le&ionem rotundam B 
HIO, quae circulus erit li applicata 
HO iacet in plano circuli bafis coni 
CRT..& quia, ab illius plano fe- 
cantur duo- plana parallela,. nempe 
iphus parabolae HFO in linea HO> 

& tangentis Conum ABIC in linea-» 
BS: ergo* paralie Ta eft ipfi H aV 
O • Pr^terea quia per duas paral- 
lelas FE, HO ducuntur duo plana , 
fcilicet fe&ionis rotunda BHIO* 

B 6 & tau- 


1 i "1 

36 Apolhmj Conica 
& tangentis Conum AFE, fe mii- 
b vi, 8 . mo fecantia in linea IZ : ergo b I Z 
cbu.i 7 parallela eit eitiem HO; &idedr 
duae tangentes BS,IZ funt paral- 
ii c*di lelae inter fe . Quare d reda linea 

BI earum conta&us inngens' Dia- j 
meter elt fedionis rotunda; HBIO, 
tbm. 18 e quae bifariam fecabit applicatam_j 
HO> in X . Poftea in p-lano trian- 
guli ABI dudta per L linea MLN 
parallela BI ; & per MN > DG du- 
fVI.io- plano, /efficiet fedionem ro- 
tundam MGND parallelam ipfr 
S t>» 1 9 BH IO ; eritque^ MN Diameter il- 
hus bifariam lecans DG ia L paral- 
lelam tangentibus NP » & MQ* Et 
quia in cono ABCT dudta; fum duae 
lectiones rotunda; parailel^ inter fe 
BHIO, & MGND, quarum dia- 
metri BI , MN cadunt in eodem_» 
triangulo ABI per uerticem Coni 
ducto : ergo ( ex precedenti ) qua* 
dracum GL ordinatim applicata* ad 
Diametrum M N ad quadratum-* 

HX ordinarim applicata? ad di-ame- 
kbui»S trum W » fe h^bet h vt redangulum 
MLN ad redtangulumBXI ; eflque 
redangulum MLN ad redtangulum 
BXI } vt abfeiffa LF ad XF : ergo 
quadratum GL ad quadratum HX 
le habet ve linea LF ad lineam XF . 
Quod &c. i | 

C*r»lUri*m Ex conftru&ibne hu- 
ius prop-nis deducitur quod in Pa- 
rabo* 


< 
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D rabola quaelibet reda linea paraMa 
{[' diametro , erit quoque diameter 
te eiufdem , 

Nam non ab vnico pundo F. fed 
ie etiam a quolibet alio vt a D fum- 
)t pto in curua Parabola duci poteft 
[(, reda DV parai-la lateri contadus 
i AB ; & ideo para-la FL erit, verum 
M eft tamen quod tangens verticalis 
/l \ DR non eft para-la tangenti FE > 
i ob curvitatem paraboles ; & ideo 
p ordinatim applicata» ad diametrum 
it DV Icilicet para-la* tangenti DR 
j|. inclinata erunt ad HO ordinatim—» 
i applicaram ad alteram diametrum 
b FL . 

PROPOSITIO XXII. T*b> II. y.; 47. 

»i i" E1Ii p fi > h yp?^' a > & 

j & fedionibus oppofitis GFDR ge- 
i nitis in cono ABCT . Dico quod 
j, qualibet Diameter tranfuerfa RF 
nj' bifariam diuidit omnes GDj OH 
j applicatas in fedionibus parallelas 
j, tangentibus verticalibus FE * RQ^ 
u{ &r quadrata ordinatim applicatarum 
LG > HX fe habent inter fe, vtre- 
J danguiaFLR , FXR fub fegnrentis 
njl vel fub produdiombus diametri ab 
j applicatis fadis : 

J?er verticem Coni A , &per FR 
diametrum tranfuerfam fedionis 
ducatur planum efficiens iq Cono 
j. triangulum ABI » quod fecct^ircu- 
Ium BCT in linea BI j quae tranfeac 

per 


a VI. 8 

b etdr 
c VI.7. 

dA*.i8 

cVI.10 
f I b» io 

9 k»i,9 


38 Apolloni/ Conica 
per pundtum X exiftens in commu- 
ni fedtione diametri RFX & HO . 
Poftea per lineas BI> HO ; ducatur 
planum efficien&in Cono fedUonem 
rotundam BHlOpquia ordinaturis 
applicata HO parallela eft tangen- 
tibus verticalibus FE, RQj,& per 
parallelas HO, FE ducuntur duo- 

f lana nempe fedhonis rotundae BH 
» & tangentis Conum AFE % quae 
Fe mutuo fecant in linea IZ: ergo* 
IZ contingens fedtionem BHI » pa- 
rallela eft ipfi HO * Similiter quia 
per duas parallelas RQj» HO du- 
cuntur duo plana quae fe mutuo fe- 
cat in redla linea BS:ergo b BS pa- 
rallela eft eidem HO , & ideo c duae 
tangentes fedtionem rotundam BS > 
IZ parallelae ftmt inter fe ; Quare 
d redla linea BI tadlus coniungens 
Diameter eft rotundae fectionisdBH 
IO & bifariam fecabit oidinatams 
HO in X . Similiter per punctum 
L ducta recta linea MLN parallela 
BI : & per MN, DG parallelas: ip- 
fis BI , HO ducto plano , e efficiet 
rotundam Tectionem equidiftantem 
rotundae fectioni BHIO, & illius f 
Diameter erit MN exiftens in eo- 
dem Triangulo ABI per verticem «. 
ergo quadratum GL ad quadratum 
HXj le habetrvt rectangulum ML 
N ad rectangulum BXI *. fed g rer 
ctangnlum MLN fe habet ad re- 
ctangulum BXI > vt rectanguiums 

FLR 
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a FLR ad rcctangulum FXR rergo 
3, quadratum GL ad quadratum HX # 
k fe habet vt reCtanguIum FLR ad 
e rectangulum . FXR . Quod&c* 

b 

e CeralLvium Conflat ex hifce dua- 
p: bus propofitidnibus quod quaelibet 

!j retta lineae in fedtione conica ap- 
}I plicatae para-iae tangenti verticali a 
m diametro fecantur bifariam » 

p DEFINITIO XV. Tek. ii. Fig. 
ei: 5. In Parabola fi fuerint reCtae linea 

j» BR , & ordinatim applicata DC, Sc 
[;. ablciifa BD continue proportiona- 
li Ies • Vocetur refta linea RB Latut 
io Rei lum Parabol^ • & qua-tum cx B 

g, R vocetur figura Paraboles . 


46 

48 
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{i DEF.XVI.r**. ILF*g'6,7»In EI- 
Iipfi > & hvperbola fi fueri^ latus 
t tranfuerfum* BT ad BR > vt reCtan- 
jj gulum TDB fiib fegmentis vel prq- 
IjIi ductionibus Diametri ad qi^adrg- 
tum DA ordinatim applicatae. Vp- 
g cetur refta linea BR , Lgtttt 
# fedtionis . Et reftangulum TBR& 
2 ' lateribus tranfuerfo & reClo conten- 
di tum Vocetur figura hyperboles aut 
^ ellipfis . 

oli 

$ PROPOSITIO XXIII. rab IL 
rit **£• 'Io Parabola ABC quadra- 
'f tum cuiuflibet ordinatae AD aqua- 
t le eft reCtangulo fub abfjcifla BDj Qc 
eius latere recto BR . Quia. 
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40 Apolloni 'j Conica. 

Quia quadratum « EG , {ad Qua- 
dratum AD fe habet , vt linea GB > 
ad BD > & fadta BR tertia propor- 
tionali duarum BG y & GE : k erit 
BR latus redtum Parabolae ; & re- 
dangulum GBR erit aequale qua- 1 
drato EG : ellque r BG ad BD , vt 
re&anguium GBR ad redtangulum 
DBRyob aeqaalem altitudinem BRi. 
ergo quadratum EG ad quadratum 
AD fe habet* vt redlangulumGBR 
adredaneulum DBR: & erat qua- 
dratum} EG aequale redlaog.ulo GB 
R „ . Ergo etiam, quadratum’ AD di 
aequale re&auguio. DBR * Quod 

PROPOSITIO XXIV,. 

9Jtr9. *o. In Hyperbola, Ellipli * 

& Circulo ABC ; quadratura:euiuf- 
libet ordinata AD eft aquale re.- 
ctangulo BDH fub abfcida.BD ad 
latus rectum BR applicata quod 
tangat Tectionem in B , deficiente-» 
in ellipfi >• & excedente in< hyperbo- 
la rectangulo RIH >.fimile ei quod 
continetur a lateribus recto RB‘, & 
tranfuerfo BT . 

Coniuncta recta linea TR fecet 
DA parallelam ipfi BR in H:. & 
quia s vt rectangulum TDB ad qua- 
dratum A ita fe habet linea TB 
ad BR r > feu TD ad DH : fumpta^* 

D B communi altitudine idem b re- 
ctangulum TDB ad rectangulum^ 

HD B' 
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Compendiaria 4 f 
HDB fe habet vt linea TD ad DH , 
feu e vt TB ad BR feu vt rect-lum_> 
TDB ad quadratum DA : ergo d 
quadratum AD, aequale eft rectan- 
gulo HDB i hoc vero rectangulum 
continetur fub abfeifla DB, & ap- 
plicatur ad rectum latus BR cum_» 
exceflii in hyperbola , in eliipfi 
cum defectu rectanguli HIR , quod 
fimile eft ei , quod continetur a TB 
R 9 fcilicet a lateribus Tranfuerfo* 
& Recto fectionis* Quod&c. 

PROPOSITIO XXV. Tmb. /I. 

11. Datis duabus rectis lineis A 
B , & C , & anpulo D : Defcribere 
Parabolam, culus Diameter ht AB, 
vertex A , latus rectum C j & ordi- 
natim ad AB applicatae inclinentur 
in angulo D • 

Tn plano» in quo BA iacet» fiat 
angulus ABE squalis angulo D : & 
in aliquo plano per BE extenfo % 
quomodolibet inclinato fuper pia* 
num ABE educatur ex puncto B li- 
nea KBN perpendicularis ad line- 
am EB : extendaturque recta NBK, 
vt fiat « rectangulum NBK squale 
rectangulo fub AB, & C contento: 
& in pfano BEN > diametro NK det 
cribatur circulus fecans perpendi- 
cularemEB in punctis E, & F : & 
ex puncto K ducta KO parallela ip- 
fi AB conueniens cum NA in O : & 
vertice Oj bafi circulo NEKF def- 

cri- 
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42 ApeUonij Conica 
cribatur Conus fecans planum pex* 
. AB, & EB in figura curua EAF . 
± : : Hanc Dioo efTe Parabolam quae- 

bII jl fitam. Ductis 6 Circulum & e co- 
ihn.il num tangentibus KG , NH,& AL : 
quia NK eft diameter Circuli ; ergo 
tangentes KG, NH perpendicula- 
res funt ad Diametrum KN & ad 
eandem perpendicularis facta fuit 
EB : ergo tres KG, FE, NH parai- 
lelje funt interfe r & communis le- 
ctio planorum FAE> & tangentis 
conum ONH, fcilicet AL tangens 
4VI.J Conum, & figuram EAF in A , 4 
parallela erit eidem EF ; & funt A 
B , OK parallelae , nec non EB, GK 
evi.r* parajiejjg. er g 0 planum EAF^ae* 
quidiftans plano OKG conum tan- 
el/ai Senti / efficit in fuperficie conica.» 
* ' < * 21 parabolam EAF > cuius g diameter 
eft linea AB aequidiftans lateri con- 
tactus coni OK , & Vertex eius eft 
A: atque EF parallela tangenti ver- 
ticali AL eft , ordinatim applicata > 
hll. i. fecaturque b bifariam in B (cum in 
circulo lineaEFfit perpendicularis 
ad diametrum KN ) , & angulus A 
• BE factus fuit aequalis angulo D. 
Tandem quia in lemicirculo i qua- 
dratum BF eft aquale rectangulo N 
BK : & rectangulum CAB factum-» 
fuit aequale rectangulo NBK: atque 
"H* m ,n Parabola EAF l rectangulum-» 
fub abfeifla , & latere recto eius ae- 
quale eft quadrato ordinatae BF: Er- 
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1 x go rectangulum CAB aequale eft re« 

M ctangulo fub ab Icilia AB) & latere 
f recto Paraboles : eftque AB altitudo 
to communis rectangnlorum ; ergola» 

A tus rectum Paraboles deferiptae ae- 
W quale eft lineae datae C • Qiiod &c. 
u 

Si PROPOSITIO XXVI. Tai.ll. 
ft Fig* 12. 15. Datis duabus rectis li- 
ii neis AB, & C, & angulo D; De- 
.(i Icribere Hyperbolam 3 oppofitas 
na lectiones , & EllipfTm , cuius Dia- 

0 meter tranfuerfa fit AB, & linea-* 

1 C fit latus rectum & ordinatim ad 

t 'j AB applicatae inclinentur in angu- 
GI Io D . 

,, Recta AB producta pro hyperbo- 
j.. Ia , & intra pro ellipli » lecetur vt» 
t cunque in E : & in plano , in quo 
iacet AB fiat angulus AEF aequalis 
angulo D ; Poltea per FE aucto 
j Mano NFE quomodolibet inclinato 
id planum AEF , ducatur in eo re- 
Jta JtfEK perpendicularis ad FE: & 

’ inter AB, C ponatur quaelibet recta 
; iinea H : dummodo pro ellipli , ii- 

1 nea H non lit media proportionalis 
! inter AB, C; & fiat « BE ad EK, vt a IV. 

AB ad H; & AE ad EN, vt H ad C. 

| Patet quando E cadit extra BA li- 
neam NA productam intra triangu- 
' Ium BKE 3 fecare latus BK alicubi 
" in O . At fi E cadit inter A»B, quia 
' H non eft media proportionalis in* 
ter AB, & Cnon erit AE ad EN vt 

P ut: 
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b 2 ^ ^ ^ Ic ^ co * inc£t * AN , B 

** ' l6 K non erunt inter fe parallelae , fed 
conuenient alicubi vt in 0(eo quod 
tri-la ABN & BEK non funt a:qiii- 
angula) . Poftea diametro NK des- 
cripto circulo NFKG in plano per 
FE , NK extenfo f & vertice O» oa- 
fi eodem circulo , defcribatur Co- 
nus ONK ; & in eo extenfo plano 
per lineas AE > FG • Dico FAGB 
X , Tectionem in cono factam elfe — • 
figuram quaefitam . Ductis circulum 
c tangentibus NI, KM>& fectioneni 
Conicam tangentibus AL , BP ; 
Ii, * oftendetur > vt in precedenti lineas 
NI, KM> AL , BP parallelas efle-» 
eidem applic3tx FEG , qu<* bifari- 
JTI *. 3m f ecatur * n £ >quia 4 perpendi* 
c h».i\ cularis eft ad circuli Diametrum-» 
NEK; &# recta FE ordinatim ap- 
plicata erit ad diametrum ABE le- 
ctionis AFBG , quae in primo cafii 
erit hyperbola y in fecundo ellipfis , 
cum Diameter fubtendat angulum 
verticis extra Triangulum ONK in 
primo cafu; & intra in fecundo . 
Tandem quia AB ad C coinpoficam 
rationem habet ex proportione AB 
ad H, feu BE , ad EK i & ex ratione 
Had C, feu AE ad EN . Ergo AB 
c iv.i* ad C eft f vt rectangulum BEA ad 
",V „ rectangulum NEK, feu * ad qua- 
* dratum FE > ob femicirculum ,• fed 
k h *,*4 ob Tectionem b rectangulum BEA 
ad quadratum FE ordinatim appli- 
cata , 


v 
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kN, eat», eft vt latus tranfuer/um AB 
ad latus rectum; ergo lineaC , eft 
aqualis prodicto lateri recto • & 

2t Angulus AEF factus eft aequalis an- 
K- gulo D • Quare &c. 

10: 

).i PROPOSITIO XXV II. Tri. 

C il. F(gura 14. 15. Qualibet recta_j 
pii linea AH parallela diametro tran« 

4 C fuerfa EB in ellipf , & Tectionibus 
ili- oppofitis > ducta : vtrinque Tectio- 
iite ni occurrit ; & bifariam fecatur 
J# a recta linea ZX per centrum G 
Bf ordinatim applicata ad diamet-* 
te rum . 

i A puncto A ducatur ordinata A 
te O , ponaturque abfcilla EP aqualis 
te BO , & ducatur ex P ordinata DP ; 

coniungaturque recta lineaa D ad 
? A . D ico AH coincidere cum AD , 

& fecari bifariam in H ab ordinata 
(* ZX per centrum G ducta, Quia_^ 

® BO> EP lunt aquales ,fubtracta , 
te vel additae communi EB, erit EO 
S aqualis BP : & ideo a rectangulum 
i EOB jad quadratum OA , vel re- 
{ ctangulum BPE ad quadratum PD 
v erit vt latus tianfuerfum EB ad re- 
5 ctumBR; Ergo licut rectangula_j 
antecedentia lic confequentia qua- 
> drata AO. &PD aqualia funt inter 
? le ; & ideo recta linea AO , PD 
5 funt aequales , & funt parallela inter 
' fe: ergo b coniungentes OP , AD bI 
' funt parallela inter fe; & erat AH 
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ex A ducta parallela eidem BE : er- 
go AH coinciditcum AD ; &ideo 
occurrit Tectioni oppofitae in D. Po- 
ftea quia in rectangulo AOPD du- 
citur ord nata ZX parallela ordina- 
tis OA, DP . ergo Ticut OP bifa- 
riam in G diuiditur , lic AD leca- 
bitur bifariam in H . Quod &c» 

DEFINITIO XVII. Tsb. II- 
Ftgura sifdem . in Ellipfi, & Oppo- 
nitis Tectionibus recta linea ZX per 
centrum G ordinatim applicata.bik 
Tecta , & media proportionalis exi- 
ftens inter figurae latera EB , & BR. 
Vocetur . Stcund * Diameter priori 

ConiugMta • 

PROPOSITIO XXVIII. Ttb. 
II. Ftf. Datis duabus rectis line- 
is AB , CD in quolibet angulo AE 
C Te mutuo bifariam in E fecanti- 
bus : DeTcribi poflunt quatuor hy- 
perbolae contrapofitae > quarum dia- 
metri Tranfuerfae Conjugatae fint 
dux rectae lineae datae, & latus 
Tranuerfum quarumlibet binarum 
oppofitarum lectionum fit medium 
proportionale inter letera reliqua- 

FiatCDlad BF,vt AB,CD;pariter- 
que fiat AB ad DG , vt CD ad ABj 
Poftea fiant 4 Tectiones oppofitae K 
BL , & H AM, quarum tranfuerfum 

latus fit AB , & rectum Tit BF ; & 

angu- 


v 
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; anguli inclinationum applicatarum 
ad diametrum lint aquales angulo A 
E D 3 filicet ordinata , parallelae 
v, fmtipfi CD. Pariterque hant^Te- betci? 
d& ctiones oppolitae OCP, & RDS 9 
Ijj, quarum tranluerfum latus fi t CD 9 
Ijj & rectum DQ , & anguli inciina- 
fi tionum applicatarum fint aquales 
angulo DEB , fcilicet ordinata pa- 
y raflela fint ipii AB, Factum erit 
ipp, Problema > vt patet . Quod &c. 

Jj DEFINITIO XVIII. Vocen- 
.Jj tur quatuor lectiones KBL 5 H AM , 
jj OCP, & RDS iain dicto modo def- 
cripta Coniugatt e . 

PROPOSITIO XXIX T4*. II. 
ri 17. 18'. ip. 20, ai. 22. Data-» 

jjg qualibet Tectione conica CADj cu« 

( jji ius ordinatim applicataCBD iaceat 
J non quidem in circulo FPG bafis 
j, Coni EFPG 9 fed in plano ellipfis 
^ FCGD fecante circulum FPG in—» 

£ recta FG • Dico defcribi polle in- 
$ finitos alios diuerTos Conos 9 com- 
prehendentes eandem Tectionem—» 

^ C ADjita vt ordinata CBD in circu- 
lo bafis Coni iaceatj& perpendicu- 
laris fit ad eiuTde Circuli di ametru. 

$ Fiatreaa linea ab aqualis dia- 
li metro tranTuerTa AB Tectionis CA 
D : & Tacto angulo d b a aquali 
angulo DBA , fecetur c b aqualis 
,| CB,& b d squalis BD:fitq ; a r $qua- 
I iis 
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lis larerirecto AR; & in Jiyperbola, 
& ellipfi fit h a 9 productio diame- 
tri b a «qualis lateri tranfuerfo H A 
eiulde Tectionis .Poftea in quolibet 
plano per c d extenfo ducatur re- 
' cta linea KI perpendicularis ad c 
a ivao d . Et I b ad b c > 4 fit vt b c ad 
b k ; & coniuncta recta linea I a oc- 
currat lineae KL , in Parabola pa- 
rallela ipfi b a : & in reliquis lectio- 
nibus line« h K in puncto L . in__, 

plano IKj cd extenfo fiat circu- 
lus I c K d diametro IK > qui tran- 
biv.f* fibit per punctum jt: eo quod b cb 
3Z per-laris eft ad diametrum IK , & 
media proportionalis eft inter Teg- 
menta eius I b, b K . Poftea defcrip. 
to Cono j vertice L, bafis circulo I 
c K d , Tecto Cono plano per a 
b } d c extenfo efficiat Tectionem.^ 
conicam c a d • Dico eam «qua- 
lem efle Tectioni CAD ,* & fi apte-» 
vna alteri fuperponatur , fibi mutuo 
congruent, vt Tcilicet a , fuper A 
cadat , & b fuper B , ob «qualita- 
tem abfciflarum ex diametris a b, A 
B : & punctum c fuper C, ob «qua- 
litatem ordinatarum cb,8c CB;& in- 
clin ationes earumde in angulis ^qua 
Jibus abc&ABC,Poftea fiant abf cif. 
fas A N , & a n aquales & ducantur 
ordin atim applicatas n o, NM t nem- 
pe pa rallela. ipfis cb, & CB. ‘Et quia 
in c Parabolis ba,adan*vel BAad 
AN cli , v t q ua-cum c b ad qua-tum 

no 


cfjH-lt 
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■j. no 9 vel vtqua-tum CB adqua-tum 
N M . Et in reliquis Tectionibus d 
li redargulum bba ad redangulum__> 
hna 5 vel HBA ad HNA eft,vtqua- 
: dratum cb ad quadratum 110; vel vt 

1 quadratum CB ad qua-tum NM: 
ergo reda linea NM squalis eft n 
c o: & funt parallelas , & conueniunt 
r in n, N in angulis squalibusad dia- 
tl metros • Igitur punda o , & M con- 
ii ueniunt : & ile reliqua omnia pun« 
■0 da • Quare patet propolitum • 

] PROPOSITIO XXX. r*b. II. 
,1 23. 24. Si a duobus pundis G, 

f : I eliipfis cuiuflibet FGHI in cono 

n > ABD genit* du* tangentes line* 
Io GK, IK conueniant, & a concmTu 
jj: K ducatur.quslibet reda linea KFH 
m, fecans fedionem , & (redam lineam 
p GI tadus cohiungentem . Dico li- 
Ju neam KFOH fecari in confer min ali 
]P ratione • 

j| A vertice Coni A per duo punda 
jjj G, I ducantur duo latera coni AG 
} j E, AIC j qu* occurrant circulo ba« 
i lis ConT*tn pundis C, Es & coniun- 
gatur reda linea AK, & produdo 
plano trianguli AKH fece t circu- 
^ Ium bafis in linea B D : pariterque-» 
D(J produdo plano trianguli AGI , fe- 
cet circulum bafis in CME ; produ- 
L difque planis conum tangentibus A 
GK, AIK efficient in circulo balis 
d tangentes CL, EL* Et Primo tan- 
C . gen- 
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gentes CL, EL lint parallelae eidena 
AK : & ideo inter fe , & ipfi BD ac- 
quidiftabunt: eo quod a BD eft Cc~ 
6tio communis planorum per par- 
ias AK , CL extenforum . ergo b 
CE perp-ris ad circulum tangentes 
par las eft , & diameter circuli » fe- 
catque e bifariam BD parallelam_j 
tangenti CL : quare funt quatuor 
redta: linea- AB, AM, ADj AK ; 8 c 
BD fecatur bifariam a tribus ex eis 
ih.} .4 & parallela eft quartae AK : ergo d 
quatuor illae redfcae lineae ab A difce- 
dentes efficientes funt contermina- 
lis proportionis , & ab eifdem feca- 
tur redta linea KH : ergo e vt HO 
ad OF , ita eft HK ad KF • Secun- 
do Tangentes CL EL conueniant tn* 
pundto L ; & quia tria pnndla A, K., 
L exiftunt in tribus planis » fciiicet 
in tangente ACL , & in tangente-* 
AEL , atque in plano trianguli AI> 
L : ergo in eorum communi fedlio- 
ne , quae redla linea eft , exiftunt : 
& ideo in circulo redla /linea LB 
MDa concurfu tangentium dudta » 
fecatur in conrerminali rifaone a 
quatuor lineis AL, AB, AM, AD .* 
& ab eifdem fecatur redla linea KF 
OH : ergo pariter £ HO , ad OF » 
fe habet vt HK ad KF . Quod &c. 

PROPOSITIO XXXI. Tab- II* 
Tig.z 5. 26. Sia duobus pundhs G > 
I , cuiuflibet ParaboLx» aut hyper- 
« bolae 


f 
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embola? IFGH diKftae duae tangentes 
3n! GK , KI conueniant > & a concurfu 
lj- K dicatur qualibet reda linea KH 
* {ecans tadu^ coniun gentem GI in 
JJ O , $c fedione ni in F, H . Dico H 
™ K fecari in F, O, conterminali pro- 
rt portione . 

I Per Verticem A Coni, & per 
^ lineam KF conum fecantem duca- 
' 5 1 ': tur planum fecans conum in trian- 

gulo ABD, &bafim circularem—» , 
* B vel ellipticam MGNI in reda linea 
J? 1 BD : & quia tria punda A, F, D ia- 
T ccnt in fuperficie conica, nec non— » 
^ in plano trianguli ABD > per ver- 
'J ticem Coni dudi : ergo exiftunt in 
eorum communiledione , quae eft 
latus Coni, & trianguli per Verti- 
ci;' cem , & ideo per punClum F tranfi- 
Y bit reda linea AD • Eadem ratione 
reda linea AB tranlibit per pun- 
^ dum H . Poftea dudis planis co- 
^ num tangentibus per lineas GK, & 
IK fe muruo fecabunt in linea KA 
i®* per verticem coni A tranliens > & 
$ eadem plana fecabunt Circulum—» , 
1&1 vel Elliplim bafis MGNI , in lineis 
fld GL, IL, eas tangentibus . Et liqui- 
f» dem tangentes GL , IL parallelae 
t* ! fuerint inter fe 4, & iplis AK, BD 
Of parallela: erunt ; & ideo vt in prs- 
^ cedenti didum eftGI diameter erit 
bifariam fecans BD par lam tan~ 
J gentibus GL, IL & Ak inO:& 
O' proinde b quatuor reda; lines AB, 
f- C 2 AO, 

I I 
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AO, ADj AK efficientes erunt con- 
terminalis proportionis , cum BD 
bifariam fecetur a tribus ex eis , & 
parallela lit quarta: AK. Si GL , 
IL conueniant in vno pundto L • 
Tunc ex praecedenti erit BO ad O 
c D, vt BL ad LD ; & limiliter c qua- 
tuor lineae AKL ( AB , AO , AD 
erunt efficientes conterminaiem_* 
proportionem • Cumque in vtro- 
que cafu abijfdem quatuor lineis A 
AB» AO, AD fecetur redfa linea 
*hhi. 3. KH in F, O, ergo d ibidem in con- 
terminali ratione dmiditur. Quod • 
PROPOSITIO XXXII. Tab. u. 


]tig % 27. 28. ap. 30. Si in Cono EF 
jtpollU G ab eodem pundlo H fedtionis co- 
3?. 34 > nicae HBKdudtoe fuerint ad diamc- 
V' trum ABC ordinatim applicata H C 
lb ' K&HD fedlionem xtangens . D ico 
in Parabola Diametrum CD fecari 
bifariam in B : in hyperbola vero : 
& ellipfi fecari in conterminali ra- 
tione , vt AC ad CB , ita fit AD ad 
DB , & e Conuerfo . 

Si in Cono EbG bafis fedtionis 
conicae tranfit per centrum circuli 
bafis C tunc bafis fedtionis conica 
HK diameter erit circuli FHG: 
& ideo dudtis tangentibus circu- 
t Ium H O, KL, a parallelae erunt 
a huxu inter fe , & ducta diametro FG pa- 
ralella tangen-tibus HO, KL . Et 
extenfis planis Conum tangentibus 
b yi.tx per latera coni HE > KE fe mutuo k 
«• v feca- 


Comte ni a iiar . ? ? 

nt fecabuntin rodia ED parallela tan- 
® genti HO, & FCG . Atii Pundhim 
? s C non eft centrum circuli bafis t 
tunc HK non erit eius diameter , & 
ideo tangentes HO > KL conueni- 
ent cum dtametro KG extra circu- 
M lum FHK* vt in pundto O» &fimi- 
> 1 liter dudlis planis conum tangenti- 
^ bus per Hj&K conuement in com- 
muni fedlione EDOj vt prius di- 
'j ctumeft. His promittis . Quiafunt 
151 quatuor redite EF»ECjEG,ED > 
10 & redta FG quando parallela eft ip- 

& fi DE fecatur bifariam e a tribus re- 
liquis in primo cafu ; & quando FG» 
& ED conueniunt in O, tunc redta 
FO fecatur in conterminali ratione 
^ ab ijfdem quatuor lineis a pundto E 
ir difcedentibus , ob contingentes H 
0> KO:ergo in parabola d Diameter 
CD » quae parallela eft vni earum_* 
1 ? EF fecabitur bifariam a tribus reli- 
i> : quis in B, C, D . At in hyperbola , 

\D & ellipfi diameter AB • fecabitur in 
conterminali ratione ab ijfdem qua- 
tuor lineis ; & proinde AC ad CB 
& eftvtADadBD. 
d* E conuerfo ijfdem politis . Sit in 
f parabola CB ajqualis BD & in reli- 
c** quis AC ad CB > vt AD ad DB • 
tf 1 Dico HD tangere fedtionem in H • 
: G' Sin minus ducatur tangens fedfcio- 
L* 1 nem in H f qua- conueniat cum dia- 
metro in N alibi quam in D . Enjo 
i0 ex prima parte in parabola C N le- 
& C 3 catur 
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catur bifariam in R , & refta AB fe- 
tabitur in conterminali ratione iiL-* 
C) N in re ! iquis feftiombus . Quod 
eft contra hypothefim • Non ergo 
&c. <3uod &c. 

Proprietates tangentium coni fe- 
fliones quas Appollonius methodo 
prolixa & abftrtifa demoftrauit mi- 
rabili facilitate Fr. maurolicus ofte- 
dit . noftrs pro-nes canti viri geni- 
um imitantur* 

ji^U. PROPOSITIO XXXIII. Tah. 
n» 37 • II.Fig. 31.32. Si a quolibet punfto 
C non verticali hyperboles , Ellip- 
fit , aut Circuli BC duftae fuerint ad 
diametnim EBA ordinata CE* & 
Contingens CD • Dico rec-lum D 
FE } squale efle qtia-drato FB , & 
rec-lum FED ad qua-tum CE efle_> 
vt latus tranfiterfum AB ad reftum 
latus BX* 

Quoniam propter contingentiaffl 
a6#.|» * eft AD ad £>B , vt AR ad EB» 
ergo componendo vt dUjt AD , DB 
ad' BD , ita funt; ambs AB » EB ad 
EB . & femifles antecedentium ad 
eafdem cOnfequentes in eadem *a- 
tione erunt: eftque iri hvperbola_j 
FE femiflls ipfarum AE & EB , & 
in ellipft FD dimidium eft duarum 
AD, DB ; & in vtrifque FB eft fe- 
miflis reliquarum • ergo in hiperbd- 
Ia vt FE ad EB » ita eft FB ad BD, 
b /I/. & p er conucrfionem ratidftifr b EF 
,4 ‘ .ad 
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ad FB eft vt FB ad FD . at in EI- 
lipft FB ad BE eft vt FD ad DB 8c 
per conuerfionem rationis vt BF ad 
FE ita erit DF ad FB . 

Quare tam in hyperbola 1 quam__» 
in ellipfi & in Circulo e redangu- 
lum fub extremis DFE aquale eft 
quadrato media FB. Poftea quia d 
differentia duorum quadratorum F 
E* FB eft reftangulum AEB : fuit 
autem relhmgulum DFE aequale-/ 
quadrato FB: ergo- differentia qua- 
drati FE , & redtanguii DFE eft re- 
dlanguium AEB : differt vero qua- 
dratum FE a reftangulo DFE in-/ 
re&anguio DEF : ergoredlangulun» 
AEB aequale eft redtangulo DEF 
fed# redtangulum AEB ad quadra- 
tum CE habet eamdem rationem-# , 
quam latus tranfuerfum AB ad id~ 
dhim BX figura : ergo re&angalum» 
DEF ( quod eft aquale ipft redlan- 
gulo AEB ) Irabst ad quadrafum_» 
CE eamdem rationem , quani habet 
latus Tranfuerfum ad re<ftum_> . 
Quod 8CCm 

PROPOSITIO XXXIV. T*b. 
n. *ig. 33. 34. Si a quolibet pumfto 
C rfon vertkali hyperboles , Ellip- 
fi$ > aut circuli CB duae rectae du<ftae 
fuerint ad fecundam diametrum AB 
pfioti eoftiugatanij altera C e ordi- 
nata , reliqua C d fe<ftionem con- 
tingens. Dico quod re^angulum e 
C 4 Fd 
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56 ApoHonij Conica 
Fd fub legmentis fecudae diametri 
ab eis vfq;ad centrum interceptis ae- 
quale eritqua-to bF femidiametri ; 
& rec-lum d e F ad qua-tum C e ell 
vt latus redhim BK ad tranfuerfum 
AB. 

In Ellipfi fit bx latus redluiiL-* 
coniugata; diametri ab . erunt/» er- 
go BX> ba, AB,bx continuae propor- 
tinales , & ideo ab ad bx erit vt X 
B ad AB , fed ( ex praecedenti ) 
cum ex pundlo C ad diametrum a 
b ducantur ordinata Ce & contin- 
gens Cd.ergo quadratum bF cequale 
ell rec-lo dFe ; & redlangulum_* 
deF ad quadratum C e erit vt ab 
ad bx i feu vt BX ad AB . 

In hyperbola' vero ob parallelas 
DF , & Ce $ ell vt Fe aa ed ita — » 
DC ad Cd , feu DE ad EF > & fum- 
ptis altitudinibus communibus Fe 
& FE * erit quadratum eF feu CE 
ad redlangulum Fed vt redlangulum 
DEF ad quadratum FE ; & permu- 
tando quadratum CE ad redtangu- 
lum DEF , feu d vt BX ad BA ita 
ell redlangulum Fed ad quadratum 
FEj feueC> quod erat primum_». 
Rurfus quia quadratum CE ad re- 
Clangulum Fed ell vt redlangulum^ 
FED ad quadratum FE , feu eC » & 
ad eorum dilFerentias proportiona- 
les erunt , fcilicet quadratum CE 
ad redlangulum eFd erit vt redian- 
gulum DEF ad redlangulum DFE > 


* • / * 
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jc & permutando quadratum CE ad 
isf redtangulum DEF , feu vt e BX efa.jj 
u; ad BA > feu vt quadratum bF ad 
ii quadratum FB ita erit re&angulum 
k eFd ad reftangulum DFE, feu ad ei 
aequale quadratum BF > ex praece» 
ni denti propofitione . Ergo quadra- 
0 tunibF ad quadratum FB erit vt re- 
»o'. dlangulum eFd ad idem quadratum 
tJ FB & proinde quadratum bF ag- 
d) quale erit re&angulo tfd - 

^ PROPOSITIO XXXV. Ttb.lU 
uk In Ellipfi > & oppofttis fe- 

bu ttionibus AH,B G vt latus tran- 
il foerfum BA ad re&um AC , ita eft 
* rettangulum GEX f a Tegmentis re* ' 

:lii ft^GXE aequidiftatis diametro tran- 
v iueiTaj inter Tectiones & vnam or- 
bb- dinatim applicatam HM ad reftan- 
ft-. gukim HEM fub ordinatae fegmen- 
CE tis contentum . 

!m Applicentur ordinatim GF , XN , ■ ] 

io> ad diametrum B A > cuius centrum__> 

in- Z*. Quia** excelsus quadrati ZLfu- a y»ix a 
«a pra quadratum ZN aquale eft re* 

0 ftangulo FLN,* & exceflus quadra- 
j. ti ZN Ttipra quadratum ZA eft ae- . 
it* quale re&angulo BNA ; ergo qua- 
v arati ZL exceflus fupra quadratum 
Z A aequale eft re&angulis FLN 
\i‘ & BNA fimul Tumptis,* & eft quo- 

;E que b differentia eorumdem quadra- b e*uz 
w torum aqualis rettangulo BLA . 

E> Igitur reitangulum BI#A aequale^ 

: C 5 eft 


58 Apollonij Coni e a 
eft duobus re&angulis FLN , & B 
i h».n NA fimul fumptis . Eftque t latus 
tranfuerfiim BA ad redtum AC Vt 
totum reftangulum BLA ad totum 
quadratum HL , & ita quoque eft 
ablatum rettanguIumBNA ad abla- 
tum quadratum XN , feu EL * Er- 
dv,tx illius refiduum d re&angulum F 
LN >feu GEX ad huitis refidttum^» 
rectangulum HEM erit vt totum ad 
totum , feu vt BA ad AC » 

jftdU PROPOSITIO XXXVI.MJI. 
i/. 2 tf, j fig. 56.37, Omnium rectarum AB# 
CD per punctum G quod non fit 
centrum M fectionis conicae » vel 
oppofitarum BCD , applicatarum; 
vna folummodo ibidem fecari po- 
teft bifariam 3 illa fdlicet 3 qua pa« I 
rallela eft tangenti vef titali diame- 
tri primae » vel fecundat per idem-* 
punctum G extenfe • 

Ducatur per G diameter MG « 
parallela quidem diametro SR in-» 
bhu.tx parabola, & per b centrum in hy- 
petbOla i ad quam vel vna tantum-* 
vel neutra erit ordinatim applicata ; 
quandoquidem eidem tangenti e-x 
vertice F non pofliint eflfe aequidi- 
ftante* duse AB>& CD fe mutuo 
lecantes . Secet iam diameter MG 
ordinatim applicatam XO peir G 
ductam, aqua feeetur recta CD , 

& per C * & D ducantur ordinata 
CZ; DN parall eia eidem XO,fit- 

que 
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qiieZC propinquior vertteiYquam 
DN: & ideo r quadratum DN ad 
quadratum CZ eam rationem ha- 
NF habet ad minorem^ 
ZF in Parabola > veiin 4 hypst boia 
eam , quam habet ttisius rectanmi* 
Imn MNFad minas MZF. Etprop. 
terea quadratum DN maius erit 
quadrato CZ, & linea DN maior 

V. V& u ®9 ue propter parallelas D 
> CZ triangula * GND , GZC 
kmiha firft, erit vt maior DiSTad 
minorent CZ , ita GD ad GC : 
lueoque DG maior exit quam GC . 
£adem ratione fi ordinatim applica* 
ta XG iecac rectam AB erit inferior 
ems pars BG maior quam GA: 
Qipre ambo rectae AB ^ CD erum 
m a- qualmer fectae * aut vna tantum - 
modo femifecabmir, ilia fcilicet 
quas ordinatim applicata eft ad dia- 
metrum GF. Potfea in eilip h, & 
oppqfms lectionibus fi fieri pote flt. 

5 m * u i Uo ^ ece6t bifariam rectae C 
D y AB in puncto G , quod non fit 
centrum ; & coniUngatur ex Cert- 
tro M recta MG , atque M F fiat pa~ 
rallela ipfi CD» & MH per coW 

1 trum , ducatur parallela alteri AB 

ab fecunda * Cumque 

Ai >> GB) fe mutuo fecentin G .* er-. 
goidM , FM angulum conliituunt 
m M: & quia AB bifariam iecatut 
l 11 u P er centl 'um ducitur GM> 

6 HM parallela ipfi AB eft diame- 

C 6 t et 


c 
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60 ApoUonij Conica 
fhH.zj ter tranfuerfa : ergo£ MG Secunda 
Diameter eft ei coniugata» & or- 
dinatim erit applicata ad diame- 
trum HM ^ alias ordinata a centro 
M fecaret ipfam AB bifariam alibi 
quam in G) quod fieri nequit ) • 
eJbtfii I deoque £ GM parallela erit con- 
^ tingenti a vertice H ductae • Ea- 
dem ratione GM parallela erit con- 
tingenti a V ertice fi ductae «ergo 
duae contingentes a punctis, r » H 
parallelae eidem GM i erunt inter fe 
quoque parallela; : ideoque recta—* 
linea duo puncta , F, & H coniun- 
gens diameter erit : & propterea— * 
per centrum M tranlibit • Quare-/ 

vna linearecta eft FMH * quodeft 

abfurdum. Quare rectae Ao» CD 
non poffunt fe mutuo fecare m Cj I 
bifariam • Quod &c. 


2 *' 3^* Corollarium !• Colligitur quod in 
J;,U. lectione Coni , vel m fecti°mb“S 
oppofitis recta linea fecans bifariam 
duas applicatas parallelas inter le-/ 
Diameter erit 4 Nani ambae paral- 
lelae ordinatim applicatae erunt aa 
illam Diametrum * quae per pun- 
ctum femipartitionis cuiuflibet pa- 
rallelarumkearumdem ducitur ; Cu- 
. . ■ que b vna tantum recta linea per 
^ ambarum femipartitionem duci pof- 
fit • Ergo illa diameter erit • 
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Compendiarii» 6 1 
punctum bifarias partitionis rectae 
appUcac* parallela; contingenti, & 
per contactum recta extendatur : 
erit Diameter . Nam tam contin- 
tineens , quam ei parallela ordina- 
rim applicata funt ad Diametrum-» 
per contactum , & per alterius fc- 
mipartitionem ductam. Quare re- 
cta per eadem puncta extenfa Dia- 
meter eiit. 

Corollarium II/. E contra fi in-» f -f; 3 /* 
dictis Coni Tectionibus Diameter ^ folL 
rectam quandam bifariam fecet.;qu« 
ad terminum diametri contingit le- 
ctionem parallela eft recta; bifariam 

diuifa;. Nam recta bifariam lecta-* 

neceflario erit ordinatim applicata 
ad diametrum : & ideo femifecta > 

& contingens verticalis parallela 
erunt inter fe . ( 

PROPOSITIO XXXVII. Tai. 

11, Fig. 39 • In Parabola ABD quae- .v*. 
libet recta linea BF fecans diame- 
trum fecabit peripheriam lectionis 
in duobus punctis. 

Ducatur ordinata FA, 
infra rectam BF: & quia BF cadit 
inter ordinatam F A , & diametrum 
FC : ergo FB producta fecat peri- 
pheriam in aliquo puncto B inter- 
cepto inter A , & verticem C. 1 o- 
ftea a puncto B ducatur ordinata-» 

BG: &vt*GCad Ct , ita fiat F 

Cad 


/ 


bir. 4 
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CE; & a juncto E ducatur E 
D parallela ipfi GB , conueniens 
cum FB in D . Et quia proportio- 
nales funt tres ECj FC, GC . Er- 
qo diuidendo EF , ad FC eft > vt F 
G ad GC : & permutando , & con- 
uertendo erit GF ad FE, vt GC ad 
CF ; fed prdpter fiifli'Iitudinem__» 
ttiangu iorum GBF > EDF » vt b GF 
ad FE } ita eft GB ad ED : quare-» 
vtGC ad CF: ita erit GB ad ED; 

& vt e CGad tertiato proportionale 
CE ita erit quadratum GB ad qua- 
drarum ED.Vnde dEDerit ordina» 1 
ta a puncto E ducta . Et propter ea 
punctum Diu peripheria fectionrs 
exiget: ideoqne recta BF producta 
fecabit ex altera parte penpheriam 
fectionisin puncta D • Quod &c* 

PROPOSITIO XXXVIII. Tu* 

11 . Fy.40. 41. 42, In. qualibet Coni 
fectrone vel in Oppofitis ABH % 
GM dfiametmttt , axim, CentrUUi.»’ 
atque figurae latera inuenire • 

Primo Diameter inuenietur hac 
ratione . SumantUr qualibet duo 
puncta B> Hi in peripheria fectio- 
rils 5 & iurigatur recta BH: & a6 
dfiqUo puncto P intercepto inter ’ 
puncta Bj fl;re0ta linea PQjppli- 
£etur parallela ipfi BH : & ambae 
fecentur bifariam in F , & X : atque 
recta FAX extenditur : erit a XFA 
Diameter. Secundo in oppofitis fe« \ 
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i; ctionibtls , & ellipfi reperiatur eode 
ie artificio Diameter AG , & bifariam 
tt fecetur in E ; Hoc b centrum erit • 

l Tertio Axim reperiemus fic m Pa- 

» rabola quidem ad quamlibet eius 
t diametrum BR applicetur recta M 
i R ad angulos rectos fuper BR , quae 
producta c fecabit lectionem in S : 

, i & MS fecetur bifariam in puncto 

j N: atque per N ducatur N Aparal* 
lela diartietro BR • Similiter in El- 
l iipfi , & hyperbolis oppofitis , cen- 
r tro E , & interuallo quolibet EM , 

, ducatur arcus circuli MS> fecans 

i peripheriam Tectionis in duobus 

, punctis M, S, atque recta MS fuca- 
tur, & fecetur bifariam in N : atque 
recta NE A extendatur > quae in tri- 
angulo ifofcelio EMS fecabit ad an- 
gulos rectos ipfam SM femifectam: 
( Erit leniper NA Axis: Quia eft 
diameter fecans ordinatim applica- 
tam MS ad angulos rectos . 

Quarto Producatur qualibet Dia* 
meter AE vitra Centrum, vt lit E 
G squalis EA, vel quoufque fecet 
i alteram peripheriam , Erit AG la- 
tus tranfuerfum figHrae , & recta d G 
Y, ad quam latus tranfuerfum eam- 
dem rationem habet quam rectan- 
gulum ANGad quadratum ordina- 
te MN: erit latus tectum figurs . 
At in Parabola « tertia propor- 
tionalis abfeiffa: AP > & ordinata: B 
P erit latus rectum, vt / fuperius 
probatum eft . Quod 
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Quod vero efle non po/fint alij 
Axes earumdem Tectionum , fic o- 
' ften detur . Sit axis NA # & duca- 
tur quaelibet alia diameter tranfuer- 
fa BD , & duae contingentes AD y 
BC fecantes diametros in C, D, & 
fe mutuo in O: erunt AD» BC or- 
dinarim applicatas quaelibet ad Dia- 
metrum , quam in verticecontingit .. 
Et quia D A ad axim AC perpendi-. 
g6«*ai cularis eft; ergo in Parabolag an- 
gulus ADB re dius erit propter ae- 
quidiftantianv Diametrorum AC, B. 
E). Quare in Triangulo BDO re- 
dtangulo in D > erit angulus DBC 
acutus . In Hiperbola vero angu- 
lus EDA erit acutus, cum in Trian- 
gulo EDA iit angulus EADredlus;- 
eftque m Triangulo DBO externum 
EDA y qui erat acutus y . maior in- 
terno , & oppofitoDBO . Ergo an- 
gulus EBC > acutus ouoque erit . In> 
Ellipfi autem dndtaBF ordinata-j r 
feir perpendiculariter ad axim AE 
hh».i* G. Patet h quadratum BF non. efle 
aequale redlanguio- A'FG< ( alias fi- 
gura ABG eflet circulus, quodnon.' 
A**»j j ponitur ) fed re&angulum * CFE 
aequale eft redtangtilo AFG: Ergo* 
redlangulum CFE non eft aequale—* 
z quadrato FB; ideoque angulus CB 
1 ir. 9 • E, non erit redtus, ( alias / tres CF, 
m jy. pg, FE eifent proportionales & m 
**<*.». redlangulum Tud extremis CFE ae- 
quale eflet quadrato medis FB, 

"“quod 
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2' quod eft falfum ) cum Ergo in-> 
i Cl qualibet alia diametro BD necefia- 
ik, rio CB , qua? eft ad illam ordinatim 
' s applicata non fecetur ad angulos 
| reCtos . Ergo BD axis non eft . 

I,! Ideoque tantummodo CA axis erit, 
a Quod &c. 

I PROPOSITIO XXXIX. T*b. ^foU, 
III» Fig, 1. & 2. Sin tfe&io Conica» 
Circulus, vel Oppolitae fettiones 
j. AOGB : & ductis duabus tangenti- 
j bus AD j DB concurrentibus in D ,* 
j. iunCtaque re&a AB * ha?c Primo bi- 
j fariam fecetur in E i & coniungatur 
, re&aDE. Dico DE diametrum-» 
cfte j & e conuerfo • 

Si enim hoc verum non eft , du- 
j catur per E diameter EF , quae io-» 
j, omnibus Tectionibus , praeter quam 
J in Parabola tranlibit * per Cen- ***** 
\ trum; fecetque diameter EF vnam 
tangentium AD in F; & FB coniun- 
j gatur ; haec omnino lecabit fe&ionis 
f, peripheriam alicubi , vt in G , cum 
• b inter tangentem BD , & feCtio- bhn, 11 
' nem ducatur ; Et per G ducatur re- 
p Cia GNOH parallela ipli AB > erit 
j, GO ordinatim applicata ad diame- 
trum FE . Et ideo fecabit Diame. 

{ trum EF infra Verticem, in omni- 
bus fe&ionibus exceptis Oppofitis 
1 cum punctum G cadat extra lineam 
FE 9 eam fecet rn N , & feCtionem-» 
in O, atque tangentem AD in H . 

1 Ergo 
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c hu’ z i Ergo ft£ti>o GO bifariam dSuidicor 
& a*. j n jq : . f e <i hi Triangulo AFB- > vc i 
d /A ** 4 * EF, ad<FN * ita eft BE ad GN ; & 
itaefcAEad HN (propter paral- 
lelas AB > GH ) funtque anrece* 
dentem AE, BE aquales ; ergo GN> 
NH aquales erunt • At erant aqua- 
les GN » NO : ergo> ON 3 & HN 
arquaies erunt: quod eft inipofllbile. 
Non» ergo aliqua alia re&a FE> pre- 
terquan* DE effe poteft Diameter. 
Quare patet propofitun*. 

Setfimdo ab> occwrlu tangentium* 

D ducatur diameter DE , vel re&a 
DE co«w*ngat pun&urn I), & Cen- 
rmtn • Dieo AB in E bifariam feca- 
r i a diametro DE « Si ftoc verum_» 
notfeft fec&Qf AE b ifariam in X, 

& iungatUr DX^eritjvt modo ofterr- 
fuffi eft r DX diameter quoque^ . 
Quard rf> Parabola duae diametri' 
cenucniettt irt ; Dy quod eft impofiS- 
biie «• In reliquis ^ei-o fe<5fionibu® 
pilodhtiftD erit Centrum, ExtraLj 
figuram in Circulo- : & Ellipfi . At 
c h» 1 * t in* Hyperbola, &oppofitiS fe&io- 
*x 3*. nibus re&a DA ex centro D duifta 
fe&iOneifi nonfecabit » f*ed contin- 
get' • Quae funt abfurda . Qu>are-> 

AE in E fecatur bifariam a diame- 
tro DE . Quod &0. 

PROPOSITIO XXXX. 2M*. 

III. 4. Sia qaeMbet puncto , 
E periphaeri* jfe£&cmi£ conica: ABE 

duae 
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duae retlx EG > EH ordinatim ap- 
plicentur ad duas diametros AD , 

BC : triangulum ab vna tangente-? 
verticali & ab vna applicatarum ad 
vnam diametrum conftitutum» qua* 

Je eft BNH, aequale erit quadrila- 
tero ab eadem tangente a duabus 
applicatis ad alteram diametrum^ 
conftituto nempe ENDG . '• 

Ducatur AK parallela tangenti B 
D . Quia i pun&o A feftionis co- 
nicae ducuntur tangens AC , & or- •» 
dinataAKad diametrum CB. Er- 
go in parabola 4 diametri portio C a **•!» 
B aqualis ell BK > fed ob par-mum 
KD b eft DA aequalis eidem BK> b/ - **• 
erit CB aequalis DA 3 & funt paral- 
lalae; igitur t triangulum CIB limile « W 4 
& aequale erit triangulo AID < ve- 
rufn in reliquis fednonibus tangens 
AC 8c Ordinata AK 4 lecat diame- 
tnim in partes proportionales KL , 

BLjCL & ideo e triangulum AKL 
ad ei «mile triangulum DBL erit vt 
idem triangulum AKL ad aeque al- 
tum ACL * proiftdeque/ triangula 
DBL i & CAL aequalia funt interle 
& ablato communi quadri-ro IL £- 
rit triangulum BCI aequale trian- 
gulo ADI; & in vtrifque legioni- 
bus addito communi qua-ro AIBK, 
erit triangulum CAK aequale qua- 
tero DK . Pollea in lola parabola 
quia * vt quadratum KA ad quadra- 1 . 
Atti EE , fed vt tiiangultim C K A S 

ad 
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ad triangulum ei fimile HFE ita—» 
eft abfctfla K B ad F3 , feu b pa- 
rallelogiamum K D ad parallelo- 
gramum F D • Et in reliquis fe- 
&ionibus • Quia quadrata ex L3* 
L F , L K funt interfe vt triangu. 
Ja /imilia LBD» LFG, LK A ex 
ijfdem homologis defcripta. Ergo 
i differentiae illorum quaaratoru*n_j 
funt interfe» vt differentiae eorun- 
dem triangulorum ; fed quadrato- 
rum i differentia; funt re<f? angui sl_» 
MKB & MFB, pariterque triangu- 
lorum differentiae funt trapetia KB 
DA , FBDG . ergo vt fe habet 
redlangulum MKB aa re&angulum 
MFB itaeft trapetium KD ad tra- 
petium FD;&eft» triangulum—» 
KACad eilimile triangulum FEH 
vt quadratum AK ad quadratum F 
E . feu vt n reftangulum MKB ad 
redlangulum MFB,* ergo vt trapetiu 
KD ad trapetiu FD , ita eft tri-lum 
AKC.ad tri-Iu FEH,*& fuerunt an- 
tecedentia triangulum ACK aquale 
qua-ro KD • ergo confequentia-» 
* triangulum HEF aquale ell qua- 
tero TD ; & ablato communi qua- 
tero FN erit triangulum HBN a- 
quale qua tero ED. 

PROPOSITIO XLI. Tab. XII. 
F#g.*.e</.Iifdem politis. Dico vt qua- 
dratum tangentis BI ad quadratum 
tangentis IA , ita effe redanguium 
POE ad quadratum fe&a tangentis 
OA . Quia 
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Quia femi ordinata» « PF, FE 3 ihM.ll 
, I ‘ < fimt aequales,&ex praecedenti trian- ^ a,# 
j gulum HNB aequale eft quadrilate* 
r ro ED , atque triangnlum BIC ae- 
IS . quale eftjtriangulo AID eftque b by.iz 
differentia quadratorum F O , & FE 
^ aequalis reftangulo POE , & diffe- 
’ rentia triangulorum ftmilium CFO, 

&HFE aequalis eft quad-tero EC. 

1 ergo quadratum FO ad re&angu- 
® Ium POE eft vt triangulum COF 
f ad quad-terum EC; feu e ad ei ae- c ex 

* quale triangulum AOG ; eft vero P r ^ ic:i - 
| quadratum d BI ad quadratum FO djy, 18 

vt triangulum BCI ad ei iimiie tri- 
angulum CFO.igitur ex squalitate 
ordinata quadratum BI ad redlangu- 
51 lum POE eft vt triangulum C BI , 
feu D AI ad triangulum AGO » vel 
vt quadratum IA ad quadratum O 
: A, & permutando quadratum BI ad 

quadratum IA erit vt re<ftangulum 
s POE ad quadratum OA* 
i ' 

* PROPOSITIO XLII. T*b. in. 

* Fif, 5* Si a duobus pon&is E, F fe- v 
1 £honis conics AEB ad duas dia- 
metros AD, BC applicentur ordi- % 

i natae PE, LF, fefecantesin N> & 
t duae tangentes verticales BD, AC 
fe fecantes in I . Dico vt quadratum 
I BI ad quadratum IA ita fore re- - 
& diangulum PNE ad reftangulum_» 
t LNF . 

i Producantur PE» LF ad G & 
f H &r 
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Hj& ex pungis E» F ducantur EO , ; 
FQ^parallelae tangentibus, erit * tri. ' ( 
angulum BTO squale quad-ro 1} 

D, & triangulum B R H squale-* 

quad-tero FO ; quare differentia/, 1 ( 
eorumdem fpatiorum squales erunt» ! , 
fcilicet quaa-terum T H squak-»J f 
erit quad-tero EQjninus fpatio E | } 
T • ergo addito communiter FT erit j 
quad^terum FO squale qua-ro EQ^. : 
& prsterea addito communiter Ipa- | 
tioNXeric quad terum NQsqua- 1 j 
le quad-tero NO. ;( < 

Poftea quia b ordinatae PE , LF ^ 
fecantur bifariam in K & M. erit P . 
N famma,&NE differentia in aequa- } 
lium KE , KN : & differentiae qua- ^ 
dratorum KE» & KN erit ^qualis i j ( 
yeftangulo PNE, ficuti trapetiuni, . 
NO eft differentia triangulorum fi- . 
milium KEO, & KNfi . ergo vx, 
quadratum KE ad redangulum PN/ 

E, ita eft triangulum KEO ad qua^ c 
driterum NO ,* & permutando qua-^, . 
d-tum KE ad triangulum KEO ita t • 
eft rettangulum PNE ad quadrate- j ]y 
rum NO » feu ad ei squale fpatium D n 
NQi verum vt d quadratum KE ad 
triangulum K E 0,ita eft quad -tum - p 
BI aa triangulum illi fimile & fimi-^ 
liter politum BIC. igitur vt quadra- n ‘ 
tum BI ad triangulum BIC feu • ad c ^ 
ei squale triangulum AID, ita eft^ 
redtangulum PNE ad quad-terum^ 
N Q^* Eadem ratione quad-tum^ , £ 


i 
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$ AI ad triangulum AID eft vt re- , 
cj df angulum CNF ad quad-terum N 
£ Q,j &inuertendo triangulum ADI 
l*? ad qua-tum AI eft -vt trapet um N 
a Qjd redtangulum LNF • quare ex 
® aquali quadratum BI ad quadratum f /H.rp 
v j IA eft vt redlangulum PNE ad re- 
•f dtangulum LNF, 

I PROPOSITIO XLIII. T«t- 

l ' 111. Vig. 6. , 7 . 8 . A centro hvperbo- 2 , , ?J * 

* les BAC infinite produdfoe duas re- 14 . 15 . 
dias in eius plano ducere cum fe- 

'J dlione non conuenientes, quae fem- 
‘ per propius ad fedtionem accedant , 
a ' ita vt inter eas & fedlionem alia re- 

* dia ex centro vel alteriearum paral- 
“ 5 lela duci non polfit . Vocentur tales 
■® 'edi ne lines Ajimptoti . 

‘ l In cono GHK in quo exiftit Hy- 
J erbola B AC per eius centrum O& 

^ verticem G coni dudla fint 4 plana *!*#•!» 
a ’ ^onum tangentia GNS, GRV ex- 
i: enfa per latera GN > GR triangu- 
[ a iGNR squidiftantis plano hyper- 
'* '>oles> & producantur quoufque oc- 
J currant plano fedhonis in redlis OS> 

OV a centro difcedentibus • Dico 

II Primum redlas OS , OV nunquam 
*' -«m hyperbola conuenire.Quia Pla- 
l ' num OG N S cadit extra conunx_> t 

Pc tangit Coni fuperficiem Ibium- 
itmodo in eius latere GN , & redla_* 

B .)S in eodem plano tangente exi- 
J ieris b parallela eft la teri contadius b57.? 

GN 
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GN cum fint communes fe&iones 
sequidiftantium planorum, & plani 
tangentis : ergo eadem t OS in infi- 
nitum extenfa nunquam conueniet 
cum latere coni GN ; & ideo OS 
femper extra conum lacebit , & ab 
eius fuperficie diitabir. At hyperbo- 
la AC femper in coni fuperficie ta- 
cet^ in eodem plano curua AC, & 
retia OS exiftunt : ergo AC, & O 

5 in infinitum produfta nunquam-, 
comienient. Dico Secnndo quod 
quaelibet redta linea XZ parallela-, 
ipfi OS in plano hyperboles inter 
fe&ionem , & OS alicubi fecabit 
feftionem AC . Quoniam duae Cr 
N XZ eidem OS lunt parallel* , 
ereo d interfe quoq; parallelae funt ; 

' ideoque in vno funt plano, quod le- 
cat conum , quandoquidem* infraj 
planum contingens NGS ducitur: 

6 propterea planum per GJN, X Z 
efficiet in Cono Triangulum GNI 
per Verticem ductum, cunis alte- 
rum latus praeter GN fit GI. Et 
quia in eodem plano parallelarum-, 
6N,XZ ducitur GZI fecans vnam 
parallelarum GN in G : ergo/ GZ 
I producta fecabit alteram X.. ali- 
cubi vt m Z. Cumque punctum Z 
in latere coni GZI , idefi in fuper- 
ficte conica , & in plano hyperboles 
exiftat: ergo Z exiftit m penphe- 
ria hyperboles . Et quia productio 
recti XZ infra ZytmY, fecat 10- 
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famGZI productam: ergo ZY ca- 
dit inter duo latera coni GN » & G 
“ ZI 1 & ideo intra planum NGI co- 
li num 'per verticem fecans. Quare 
% ZY infinite produda verfus Y fem- 
. . per cadit intra conum : & propte- 
, rea intra hyperbolam ; fecabitque-' 

p eius peripheriam in vnico tantum-» 

e i punfto Z ; quare locus a reda OS > 
>' & peripheria hyperboles AZC con- 
l ’ tentus no eft capax vnius redae XZ, 
' quae parallela fit ipfi OS • Tertio 
r dico quod diftantia periphaeriae fe« 
^ dionis a reda OS femper plus ftrin- 
; gitur quo magis a vertice A fedio- 
nis remouetur . fit enim in ea pun- 
1 j &um C remotius a vertice quam_» 
J Z. & a pundo Z duda» reda ZY 
j? parallela ipfi OS * cadet inter fu- 
j premam peripheriam ZAB , & re- 
" r clam OS ; at poft lingularem fedio- 
1 nem in Z , fegmentum ZY perpe- 
J tuo ca£it intra fedionem; ergo pun- 
dium ipfum C cadet in fpatio inter- 
j cepto inter duas parallelas ZY > & 
' OS : & propterea diilantia pundi C 
v a reda OS minor erit , quam diftan- 
j! tia pundi Z ab ipfa parallela OS . 
|. Quarto dico quoa quaelibet reda—» 
2 OL a centro O duda intra angulum 
18 A OS > necefiario hyperbolam feca- 
3 5‘ bit . Ducatur a vertice fedionis A 
^ reda AP parallela ipfi OS :| cadet 
’ ■ AP poft fedionem in A femper in» 
cD tra hyperbolam ; & ideo reda OL 

D ca- 

01 
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cadens infra parallelam OS » & eam 
fecans , neceflario h reliquam pa- 
rallelam AP infra pundum A feca- 
bit. Quare peripherianf fedionis 
prius fecabit ; quae omnia erant 
oltendenda. Vocentur autem hu- 
iufmodi redae lineae OV , OS Afim « 
ptcti & angulus VOS vocetur an-, 
gulus figuram Continens . 

Corollarium I. Manifeftm eft quod 
diftantia periphiria; fedionis ab 
afympeoto , ne dum femper magis 
minuitur quo magis a vertice remo- 
netur; fed etiam minor efficitur qua- 
cunque aflignabili diftantia . Nam_^ 
femper duci poteft reda parallela 
afimptoto minus ab ea recedens 
quam iit diftantia data* & illa ali- 
cubi peripheriam hyperboles feca- 
bit. 

Corollarium II. Rurfus patet,quod 
omnium redarum a centro oppoli- 
tarum fedionum ducibilium , illae 
tantummodo diametri tranfuerfae 
efle polfunt , qua: intra angulum—» 
ab afymptotis contentum duci pof- 
funt..Nam illa: tantummodo feca- 
re pofliint oppofitas fediones in—» 
lingulis pundis*. 

Non coincidentium linearum mi- 
rabiles proprietates» quas Apollo- 
nius indircde demonftrauit • Fr. 
Maurolicus euideutiori progrefiu 

affir- 
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ea affirmatiue omnium primus offendit 
p libro 2. de lineis horarijs, quam^» 
fec egregiam methodum nos imitati fu- 

OD «HIS . 

k PROPOSITIO XLIIII. Tab. 
f lt III. Fiig-p, Si circa hyperbolem BA 
g. C in cono GHK Afvmptoti ducan- 
tur VOS ; efficient rettangula fub 
fegmentis ordinatim applicatarum 
uoi BC , XZ contenta , qua? inter afviru 
jj ptotos 3 & feCtionem interijciuntur 
a o 6 vt BSC , SB V , XAZ a;qualia qua- 
nf dranti figurae , quae ad diametrum ^ 

U2- conffituitur . Scilicet re&angulo O 
m AI fub femi tranfueifo OA & fenu- 
[ £ li latere re&o AI contento . 
ea Quia larus # tranfuerfum DA ad 
jt reftutn AF fe habet vt redtangulum a/j ** 2 * 
ea- DEA ad quadratum ordinatae EC , 

feub ad ei aequale reftangulum HE folVav , 
K* ob circulum ; fed e redlangulum cbui.?. 
aci DEA ad rediangulum HEK le ha- 
of. bet vt quadratum GM ad redtangu- 
[jla Ium HMK, feu d ad ei aequale qua- div.i» 
jjj tum MN perpendicularis ad diatne- 
n trum : ergo quadratum GM ad 
0 t quadratum MN fe habet vt latus 
jj. tranfuerfum DA ad redhim FA , feu 
jj vt femifles OA ad femifiem AI; vel 

e vt quadratum OA- ad redtangu- tiv. 1. 
ji- Ium OAT. Poftea quia duorum pla- 
(o. «orum aequidiftantium GNR 9 & O 
Fr BC/fedhones G M, OE fadlae ab 
(| t eodem plano GHK funt inter 9 ' 

D a pa- 
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parallelae. Pariterque fedhones M 
N, ES fa&ae a circulo ba fis funt pa- 
rallelae ; nec non feftiones GN , O 
S fattae a plano conum tangentem 
GS funt quoque inter fe parallelae. 
Ergo 5 triangulum GMN fimile-» 
eft triangulo OES* feu triangulo 
OAZ , cum tangens AZ fit aequidi- 
ftans ES . Quare vt h quadratum__» 
GM, ad quadratum MN ita eft qua- 
dratum O A ad quadratum AZ: 
erat autem quadratu OA ad re&an- 
gulum OAI vt quadratum GM ad 
quadratum MN. Ergo idem qua- 
dratum OA eandem proportionem 
habet ad quadratum AZ , & ad re- 
dlangulum OAI . Proindeque qua- 
dratum i AZ aquale eft re&angulo 
OAI , feu quadranti Figurae . 

Poftea quia quadratum / OE ad 
quadratum ES eft vt quadratum O 
A „ad quadratum AZ, & erat re- 
dtangulum DEA} ad quadratum EC 
vt quadratum OA ad redfcmgulum_* 
OAI , feu ad quadratum AZ. Ergo 
totum quadratum OE ad torum qua- 
dratum ES fe habet vt ablatum re- 
dlangulum DEA ad ablatum qua- 
dratum EC • Quare m refiduum_» 
quadratum OA a3 refiduum redfon- 
gulum [BSC erit;vtJtotum quadra- 
tum OE ad totum quadratum ES : 
feu vt quadratum OA ad quadratum 
AZ • Quapropter idem quadratum 
OA eandem rationem habebit ad 

re£an- 
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re&angulum B$C atque ad quadra- 
tum AZ . Et fuit quadratum AZ ae- 
quale quadranti figurae » fcilicet re- 
<&angulo OAI • Ergo re&angulum 
BSC aequale quoque erit eidem qua- 
dranti figurae • 

Simili modo quodlibct rectangu- 
lum CVBs vel SBV equile erit qua- 
dranti figurae DAF • Quod &c* 

Corollarium • Conftat Tegmenta-# 
cuiuflibet ordinatim applicatae inter 
Tectionem & A fy mptotos intercepta 
aequalia effe interfe . Oltenfae enim 
fuerant CS , BV > nec non AX> AZ 
aequales • 

PROPOSITIO XLV. T ab.ni. 
Ftg. io& 11. Si quadratum AE con* 
tingentis hyperbolem AB : aut re- 
ctangulum GNF Tecantis poterit 
quadrantem figurae , quae ad diame- 
trum pertactum A ductam , fiue per 
punctum K femipartitionis Tecantis 
conftituitur . Dico quod recta DE, 
vel D Na centro perterminos illa- 
rum ducta Afymptoton erit . 

Si enim hoc verum non eft def- 
cribatur circa hyperbolem AB 4 
a Ty mptoton DX vel DZ , qua? fecet 
rectas lineas AEj GF in X vel Z 
vitra vel citra puncta E » N • Erit 
b rectangulum AXA , vel GZF ae- 
quale quadranti figurae, quae ad dia. 
metrum AS conuituitiir « Quare-» 
D 3 re- 
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rectanguluni AEA squale erit re- 
ctangulo AXA , & rectangulum__» 
GNF squale erit rectangulo GZF: 
pars fuo toco quod eff impoflibile . 
Non ergo afymptoton DX , vel D 
Ztr an fit vitra', vel citra puncta E, 
vel N . Vnde per eadem puncta E > 
vel N tranfibit . Quod &c. 

PROPOSITIO XLVI. T*b. /I/. 
**• 12. 1 3 » Qualibet recta AE con- 
tingens , aut FG fecans hyperbo- 
lem BAC in duobus punctis F, G . 
Dico quod cum vtraque afympto- 
ton ED, DH conueniet; & fegmen- 
t a earundem EA, & AH; nec non 
NF , GO aqualia erunt inter T«— » : 
atque rectangula E AH , & NFO 
contenta fub illarum Tegmentis ab 
vno puncto Tectionis ad afimptotos 
intercepta aqualia erunt quadranti 
figura, qua ad diametrum SA per 
tactum ductam conftituitur . 

Si enim hoc verum non eft Tecer- 
tur recta AE , GF in X, vel Z, vt 
fit rectangulum AXA,vel GZF s- 
quals quadranti figura Tub latere—» 
tranTuerTo SA& recto M contenta, 
& coniungatur recta DX vel DZ ; 
hn. 4j erit* hac afymptoton; erat autem_» 
DE , vel N D afymptoton etiam_» . 
Quare in loco ab afymptoto , & 
hyperbola terminato aliqua alia re- 
cta linea DE, vel DN ex centro 
duci poteft, non con ueniens cum__> 
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lectione ; quod b eft impofiibiIe_^ • 

Quare afymptoton DXj vel DZ 
cadet precife fu^ra DE > vel DN • 

Eadem ratione afymptoton ad par- 
res H fecans redfcas AE, FG cadet 
precise fiiper DH vel DO • Vnde 
afymptoti H DE fecabunt rectas AE, 

FG j & fegmenta e EA* AH erunt cA»>»/ 
aequalia inter fe > nec non NF, GO e * 44* 
aqualia erunt > atque rectangula_j 
JEAH, & NFO aequalia enint qua- 
dranti figura SAM j quae ad diame- 
trum conftituitur . Quod &c. 

PROPOSITIO XLVII. Tab. 

11 1, Fig, 14 . (A dato puncto D intra pappi 
datum angulum ABC defcribere hy« M.j . 
perbolem , ita vt rectae ABC conti- 
centes angulum fint Afymptoti . 

Ex puncto D ducatur DL paral- 
lela AB , feceturque GL aequalis G 
D : & coniungatur BL , cui paral- 
lela ducatur AC ex puncto D , iun. 
gaturque D B . Iam quia DL fe- 
catur bifariam in G a tribus BL , B 
G > BD & eft parallela quartae BA • 

Ergo 4 quaelibet alia AC» quae eft z hni.\ 
parallela vni ex ijfdem quatuor BL 
bifariam fecabicur a tribus reliquis 
BA» BD> BC • Poftea producta DB 
fiat DB aequalis BE vt ED ad A 
C ita fiat AC ad F . Deinde b def- b 
cribatur hyperbole IDH , ita vt E 
Dfit eius latus tranfuerfum » F vero 
rectum» & anguli inclinationum line 
D 4 aequa- 
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dV.t4 aquales angulo BDC • Quoniam r 
quadratum AC aquale eft rectan- 
culoDEF • Ergo quadratum fcmif. 
lis AD , vel DC tangentis aqualem 
eft quadranti figura EDF . Ideo- 
4 4 f S ue * AB » BC afymptoti funt def- 
cript* hyperboles IDH • Qupd 
&c. 

PROPOSITIO XLVIII. Tab. 
lll, Pig. 15. Inhyperbola A , & eius 
oppofita B, quarum afymptoti DH* 
KM recta NO fubtenaatangulum-j 
MCD qui deinceps eft . Dico re- 
ctam NO cum veraque fecrionum_ » 
conuenire in vnico puncto ; & re» 
«angulum NSO , vel ORN aqua- 
le efte quadrato femidiametri CA 
parallela NO, & fegmenta OS t N 
R aqualia fore* Quia recta CB A 
parallela eft jpfi NO. Ergo CBA 
fecans angulum figura per centrum 
hyperbolas /ecabit,* eritque BA ea« 
a huim rum diameter tranfuerfa* Quare a 
t* vj. NO parallela ipfi BA in vnico pun- 
cto R, vel S vtramlibet fettionum 
fecat • 

Secundo ducantur a punctis A» 
& S ordinatim applicata X AZ , 
DSK ad diametrum B A . Quoniam 
biv.it tan g ent i s * quadratum XA , vel 
* * rectan guhim XAZ ad quadratum^» 
CA habet proportionem compofi» 
tam ex ea quam habet X A ad AC , 

c iv. 4 & ZA i ad AC; eft vero c DS ad SO 
* vt 
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vt XA ad AC , atque KS ad Sk eft 
vt ZA ad AC; quare d ratio rectan- 
guiiKSD ad rectangulum NSO eft 
vt ratio rectanguii XAZ ad quadra- 
tum AC ( cum laterum rationes eas 
componentes eaedem fint ) . Cum- 
que antecedentia e rectangula XAZ 
DSK aequalia fint, erunt confequen* 
tia , rectangulum NSO j & quadra- 
tum AC aequalia quoque inter fe-* • 
Eadem ratione rectangulum ORN 
aquale erit quadrato BC • 

Tertio. Quia rectangula NSO, 
ORNaequalia funt. Ergo recipro- 
ce / erit SN ad NR vt RO ad OS : 
& componendo» eadem SR ad duas 
OS, RN eandem rationem habe- 
bit,- ideoque g OS, NR aequales 
erunt > qux omnia &c« 

PROPOSITIO XLVIIIT* 

tlU Ftg, 1 6, Oppohtarum Tectionum 
eoniugatarum A, B> C» D Afympto- 
ti communes funt : & tangentes F 
G» G N> NO, OF a terminis diame- 
trorum eoniugatarum B A» CD ad 
vnam afymptoton funt •- 

Quia binae a oppofitae tangentem 
parallelae funt tum inter fe , tuin_a 
diametris fecundis, eo quod ordina- 
rim funt- applicatae ad ti anfiieiTam_» 
diametrum • Ergo FGNO paraF 
lelogrammum ejft » & ductis diago- 
nijs FN, GOconueuient in centro 
E , vbi b CP > AB bifariam fecan- 
P 5 tur r 
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tur; & quia c quadranti figura? quae 
ad AB conilituitur aequale eft qua- 
dratum CE , vel ED , id eft qua- 
dratum FA, vel AG • Ergo FN, G 
O funt afymptoti hyperbolarum A y 
B ,* fimi liter FN , GO offendentur 
afymptoti op poli tarum hyperbola- 
rum CjD. Quare afymptoti FN 
GO communes funi fectionum_» 
coniugatarum A,. F>, C; D . Secun- 
do fint afvmptoti FN,. OG» & a 
terminis A , C diametrorum coniu- 
gatarum ducantur tangentes AFCF. 
I)ico concurfum F in afymptoto N 
E exiftere * Nani in paralleiogram- 
mo CEAF quadratum. CE , quod eft 
d quadrans figura ad AB conftitutje, 
aequale eft quadrato FA; ideoque-* 
punctum F in afymptoto NE exi- 
liet» Et fic etiam C F extremum 
punctum F exiflet in afymptoto N 
E . Quod &c* 

PROPOSITIO L. T*h. llh Fig~ 
17» In oppofitis fectionibus- coniu- 
gatis A * B, C, D .. Dico quod re- 
cla linea exquamuis ipfarum Cc on- 
tingens in g, aut fecans D in- duobus 
pun&is L, I ; conueniet cum fedlio- 
nibus collateralibus in lingulis pun- 
gis H, M : &■ eius fegmenta inter 
collaterales , & mediam, fe&ionem 
intercepta aequalia erunt inter fe 5 & 
reftangulum h g m, vel HLM ex 
portionibus redlae tangentis aut le- 

can- 
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cantis inter tres fe&iones intercep- 
tis duplum erit quadrati AF fecun- 
dae femidiamecri , 

Ducantur a. afymptoti fedHonum ™* 4 * 
C, D» qui iinc Ee, X x ; erunt b bbu.^9 
ijdem afvmptoti hyperbolarum A, 

B . Et quoniam e x contingit fe- 
itionem C in g ; aut LI fecat feitio- 
neni D in LI . Ergo e ex conue- 
nietcitm vtraque afymptoto in e*x; chl * 4 & 
Ut LI connemet cum eifdem in X , 

E : & fegmenca g e, g x mterfea nec 
non LX * IE aequalia erunt > fed re- 
Cia e x fecans vrramque afymptoton 
hyperbolarum A, B in e, x d con- ^ h/t $ 
ueniet cum vtraque fedtione in /in- • 
gulis punitis > vtin h, m, & efficiet 
Tegmenta eh^xm aequalia* interfe ; 

&: pari ratione conueniet LI in__* 
ijfdem hyperbolis in lingulis pun- 
itis H,M, & tegmenta EH , XM 
aequalia erunt» Ergo compoiita_» 
fegmenta g h, & g m inter fe ; nec 
non fegmenta IH > LM aequalia in- 
terfe erunt .. 

Poftea per femipartitionem G , 
vd per contaiium g ducatur dia- 
meter tranfuerfa D g . Et quia e re- e lm . 44 
itangulum ELX, aquale eft qua- 
drato AF , liue reitangulum e g x 
aquale eft quadrato AF : &/reftan- f bHt 4 g.- 
gulum EMX j pariterque reiiangu- 
lum e m x aquale eft eidem quadra- 
to AF . Ergo quadratum m g a- 
quale eft duplo quadrati AF . Et efr 
D 6 re- 
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reftangulum ^ EMX differentia-» 
quadrati GM a quadrato GX» atque 
re&angulum ELX eft differentia.» 
quadrati G, X a quadrato GL • 
Quare differentia quadrati GM a 
quadrato GL aequalis eft duplo qua- 
drati AF : fed h fuperat quadratum 
GM ipfiim quadratum <j L in re- 
ftanguio HLM . Ergo re&angu- 
lum HLM aequale eft duplo qua** 
drati AF • 

PROPOSITIO LI. Tmb. IU F%. 
18. Si a duobus punctis A,B , peri* 
pheria; hyperboles AB ducantur 
quatuor recta; afymptotis paral- 
lela : r ectangnla ab eis compre- 
henfa FAG , OBN aequalia interfe 
erunt . 

Coniungatur t producaturque re- 
cta C A B E ; eritque m CA aqualis 
BE ; nec non BC aequalis AE • Ergo 
h CA ad CB erit, vt BE ad EA: fed 
pFOpter parallelas AF, BO> vt e A 
C ad CB ita eft AF ad BO . Simili 
ratione vt BE ad EA » ita eft BN 
ad AG • Ergo, vt AF ad BO ita erit 
BN ad AG • Ideoque d rectangu- 
lum fub extremis contentum FAG 
aequale erit rectangulo OBN ftib 
intermedijs proportionalium com- 
praehenfum . 

PROPOSITIO LIL TMh.JlI. 

In Hyperbola, oppofitis 1'e,- 

. ctio- 
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ctionibus,& ellipfi AB quilibet re- 
cta EC contingens qui fecet duas 
tangentes verticales BD » AC eiufi* 
dem diametri AB • Dico quod ab» 
fcindet ab eis lineas continences re- 
ctanguluin BD in AC aquale qua- 
dranti figurae qui ad eandem diame- 
trum AB conftituitur» ideft qua- 
drato fecundi femidiametri GF . 

Ducantur a puncto E dua ordi- 
nati EL , EM ad ambas diametros . 

Et quia contingens EK , & ordina- 
ta EL fecant diametrum in K , & 

L. ErgoavtLF adFB,vel FA, 3 ^. 
ita eft FA ad FK : & colligendo L 
A ad AK erit , vt BF ad FK : & i «“•« 
diuidendo in hiperbola , & per 
conuerfionem rationis inuerfam in__» 
e^Iipfi» eritLK ad KA, vt BKad KF: 
fed vt LK ad KA , e ita eft LE ad A c/V «4. 
Cj atq; vt BK ad KF, ita eft BD ad 
FH . E rgo vt LE ad AC ita eft BD 
ad FH . Quare d reftangulum fub dIV>l4 
extremis EL , FH iquale eft rettan. wr# ** 
gulo fub intermedijs AC 3 BD: fed 
reftangulum HF, LE> feu re&angu- 
lum HFM (ob parallelogrammum) 
t iquale eft quadrato femidiametri 
fecundi GF • Ergo re<ftangulumL_> 
fub AC & BD iquale eft quadrato 
GF, feu /quadranti figun , qui ad 
diametrum conftituitur * *** 

PROPOSITIO UlI^TrtniXi — - 

Fi£- 21. 22. a^TiTAxe AD cuiuf- 

libet 
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libet coni fedionis BA> DH pun- 
dum reperire quod abfcindat qua- 
drantem figuras fub tranluerfo late- 
re D A, & redo CA . Oportet au- 
tem in ellipfi axim maiorem efik^ . 
Vocentur autem dida punda Poli 
fedionis conicas • 

Secetur latus redum AC bifari- 
am in F , & ducatur FB paralleia__* 
axi DA* Patet in parabola& hy- 
perbola ,FB fecare peripheriam fe- 
dionis quae femper magis in infini- 
tum amplificantur * At in ellipfi > 
quia AD eft maior axis , & dudaL_> 
NO femiaxi minore* erit NO me- 
dia proportionalis inter NA > & A 
F , quare N O maior erit , quam_» 
ei parallela AF; vnde FB fecabit 
peripheriam ellipfis alicubi vt in B». 
a quoducatur BE ordinata fecans 
axim in E : & vitra pundum A in-j* 
hyperbola & infra in ellipfi fece- 
turDG aequalis EA. Dico punda 
E & G efle quefita * Et primo in-» 
parabola , quia FA femiflis eft late- 
ris redi CA r ergo quadratum ex F 
hh*.x\ A feu ex BE, vel ei b aequale re- 
>eiv.«* ^angulum CAE c quadrans eft qua- 
drati CA* nempe figurae paraboles.. 
Poftea in hyperbola& ellipfi com- 
pleatur parallelogramum EBHG .. 
Et quia , vt latus redum CA ad 
tranfuerfum AD ita eft quadratum 
4 iv. i CA ad redangulum figurae d CAD 
fed vt latus rectum ad tranfuerfum*, 

ita 
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i- ita e eft quadratum BE ad reilangu- « 
t- Jum DEA:ergo vt -quadratu CA ad 
redlangnlmn CAD, ita eft quadra- 
tum BE ; ad reitangulum AE D } & 
permutando vt quadratum C A ad 
i quadratum BE, ita eft redlanguluin 

Egura; C AD ad retftangulum AED : fi Ym 
j. eitque / quadratum CAquadrupIum 47. ’ 
t quadrati BE velHG ( ob paralie- 
. logramuitim a &: femipai titionem_» 

. ipfius AC in F.) Ergo re&angulu A 
ED,vcl AGD quarta pars eft figur^ 

, DAC. Vocentur iam pundla E a G 

1 ph > ieu foct interni & externi * 

i PROPOSITIO LI V. Tti.IlU 

) 2 5 * In hyperbolis , & ellipli pr. 45. 

t AKB, ad punita G a & H, occurfus 
i» cuiuslibet tangentis KH cum dua- 

j bus tangentibus vertices axium_» 

1, AG a BH coninngantur a polis C 8 c 
E vecte? lineae GC > HE. 

1 Dico angulos HCGj&GEH re- 

> &os efle; & angulos CG A >$: HGE 
aequales efle ; pariterque E HB, 

GHC inter fe efle aequales . . 

Quoniam reftangulum a fub AG a * 
.B H aequale eft quadranti figurae ; . , 

& fimiliter b reihngulum B C A * ’ 5 

Ergo reitangulum fub G A , B H 
aquale eft reilangulo BCA ;Sc ideo 
reciproce r CB ad BH erit vt GA cIV * ,+ 

1 ad AC; & ftint anguli reil i,& aqua- cor * * 
les ad A a & B ob axes. Ergo ^trian- 
1 gula HB C , CAG fimilia funt ; & 

ideo 
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ideo anguli HCB,& CGA aequales 
• erunt ; & addito communi angulo 
GCA erunt dno anguli H C B > & 
ACG ^quales duobus angulis ACG* 
AGC , fed e ifti aequales fune vni 
redlo in triangulo reaangutoG AC» 
Ergo duo anguli HCB r GCA vni 
redeo aquales fune . Vnde angulus 
HCG(qui in hyperbola- iMis duobus 
eft equalis,vel in ellipli eft reiiduum 
ad duos redtos ) erit quoque redlus. 
Eadem. ratione angulus GEI! redlus 
erit . B 

Poftea quia ftiper eadem re.ua—*- 
linea GH infillunt duo anguli redii 
m.ao. HCG > & HEG . Ergo / per qua- 
tuor pundla E , H , G , C circulus 
u tranric . Vnde g duo anguli EG E?* 
* * 4 & ECH in eodem circuli Tegmento 
conftituti aequales funt ; fed angu- 
lus CGA oftenfus eft aequalis angu- 
lo ECH *. Ergo duo anguli EGH». 
& CG A aequares funt inter Te., Ea- 
de ratione duo' anguli. C H G> EH & 
squales erunt» 

PROPOSITIO L V* Tab.m- 
t«gm. 2 6. 27» Tj fdem pofitis>di a pun* 
dio X vbi conueniunt redlae HG, 
& EG ab occurlibus tangentium—» 
per polos extenfae coniungatur ad 
‘ contradlum K redta lin«a KX : erit 
hec perpedicularis ad tangente KH* 
i, • "Si hoc verum non eft ducatur XO 
perpendicularis ad tangentem HX, 
' . : : ‘ qu* 


ijl' 
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quae cadat alibi , quam in K ; & du- 
catur K Z ordinata ad aximBA» 

Et quia a angulus CG A aequalis a ^- 4 
eft angulo H G E , feu OGX i & " 

fuut anguli CAG,& O aequales, vt- 
pote redii . Ergo in triangulis limi- 
iibus b eft X G ad G C vt O G ad 
GA : fed vt XG ad GC ita eft XH 
ad HE(eo quod e in triagulis XGC ii£i£, 
XHE funt anguli ad C* & E redii, 

& anguli ad X aequales.) Ergo OG 
adGA eft vt XH adHE ; eftque 
4 OH ad HB, vt XH ad HE (pro- todtm 
pterea quod in triangulis XHO, 

EHB anguli ad B , & O redii funt , 

& # anguli XHO, EHB aequales e h».$ 4 
funt oftenfi . Ergovt/OG aa GA _ Ttr 
ita eft OH ad H B, & permutando fIV ** 
vt GO ad OH ita eft G A ad HB , 
feu AL ad LB , ob parallelas BH , 

AG . Cumque K L iit contingens 
& KZ ordinata • igitur r vt AL ad 
LBita eft A Z adZB. Quare GO 
ad OH erit vt AZ ad ZB , feu hvt h IY,a 
GK ad KH, ob parallelas KZ> GA, 

BH. & per conuer/ionem rationis 
inuerfam in hyperbola , & compo- 
nendo in ellipfijvt GH ad HO, it a__* 
eft GH ad HK; ideoque i HO,& HK 
aquales erunt, pars & totum, quod 
eft impo/Iibile . Non ergo perpen- 
dicularis XO cadit alibi quam in K> 

& ideo ipfamet XK perpendicula- 
ris erit ad tangentem HK>quod&c. 

LEM- 
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LEMMA Ttb.IJI. F igur,*#» Sia 

quolibet pundio B peripheriae para 
Boles AB duae redtae lineae ad axiin 
j AD ducantur, vna quidem ordinata 
JBD, altera vero BE ad polum E 
coniundla. Dico quod redla B E 
aequalis eft abfeifiae DA vna cunu» \ 
A E . 

Producatur AFjequalis AE,nem- 
3 hm t ; j P e * <l liartae parti lateris redii AC. 
Quoniam duarum inaequalium AD, 

AF differentia eil DE, & aggrega- 
b V.ai tum DF . Ergo b quadratum D F 
aequale efl quadruplo redlanguli D 
AF> vna cum quadrato DE; fcd h- 
e l>».j 3 tus e redlu AC quadrupiii eil ipfius 
AEjvel AF • Ergo quadruplum re- 
dlanguli DAF aequale efl redlaugu- 
<U*.23 | Q DAC>feu //quadrato BD • Qua- 
re quadratum DF aquale dl duobus 
e v.i 8 . «liratis BD, & DE, feu e quadra- 
bo BE ob redlum angulum D,* ideo- 
que redta BE aequalis erit abfeiflae 
DA vna cum AE . 

PROPOSITIO LVI. Tab.til. 

*• F/^.29. 30. 3 1. In coni fedlione AB 
47 ‘ dudta fit quaelibet contingens FBG, 
atque a pundlo cotadlus B in para- 
bo ]3 ducatur BE parallelaaxi DA, 

& BC ad polum C ; at in hyperbo- 
la, & ellipfi duae BC , BE a a poTos 
C, E iungantur . Dico angulos E B 
F, & CBG aequales* effe •' 

Primo in parabola ducatur or- 

di- 
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dinata BN * cum B G ftt contin. 
F gens . Ergo a NA eft aequalis GA \ 

* ■& addita comuni CA erit NA vna 
cu AC aqualis GC;fed £BCaqua- 

i® lis efl NA vna cum AC .Ergo GC 
«qualis eft ipfi B C • Ideoque in~> 
il ifofcelio triangulo BCG erit angu- 
Jus C B G aqualis angulo G : fed 
£ propter parallelas E B, AD* eft an» 
At gulus externus FBE aequalis inter- 
H no BGC • Ergo duo anguli EBF, 
® & CBG aequales ftint . Secundo in 

P*‘ hyperbola , & ellipfi ducantur tan- 
gentes verticales AO, DX fecantes 
tangentem FEG in Q, & X ,* & iun- 
^ gantur EXj EQj CO> CXj quarum 
i* duae concurrant in Z :8c a cocurfu Z 
f ad contadlum B coniungatur redla 
ZB > 4 quae angulum rectum Z B X 
p efficiet : atque etiam angulus ZEX 
i ft re»Sus»eft . Ergo $ circuli periphe- 
& ria tranlit per quatuor pundta Z » B, 
$' E, X . Vnde / duo anguli EBX, 
EZX in. eodem Tegmento aequales 
'erunt , Rurlusjj quia angulus ZCO 
!/l eft: redtu$,{iciiti angulus ZBO.Ergo 
fi per h quatuor pundta B , O , C , Z 
& circuli peripheria traniit,& propte- 
> rea duo ’4 anguli OBC > OZC > feu 
4 EZX ajquales funt , & erat angulus 

* EBX aequalis eidem EZX . Proin- 
fc de anguli E B X , & CBO aequales • 
■I funt inter Te . 

fi i«t i V. I 
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PROPOSI TIO L Vd I. TaUll- 
F& 32 - 33 • 3 h In qualibet conife- 
dione ABD,fi a polo fi ad tangen- 
tem B G perpendicularis ducatur , 
atque ab occurfit F ad axis AD ex- 
tremitates redae FA &FD iungan- 
tur , & in parobola cuius axis infi» 
tus eft ducatur ei parallela F O • 
Dico angulum A F O in parabola ^ 
aut AFD in reliquis fedionibusre» 
dum efle * 

Et primo in parabola a cotadu B 
ad polum ducatur reda BE S & ordi- 
nata BN.Quoniama GE often-faeft 
aequalis BE* Ergo in triangulo- ifo- 
fcelio E B G perpendicularis EF a 
vertice fecac bifariam bafim B G 
in F ; fed propter tangentem B G> 
& ordinatam BN b fecatur quoque 
GN bifariam in- A. Ergo (FA pa- 
ralle Ia eft ipfr BN ordinate ad axim 
$C ideo angulus NAF rectus erit r 
eftque FO parallela ipli N AD * 
Ergo d angulus alternusOF A rediis 
quoque erit . > 

Secundo- in hyperbola» & ellipfr 
ducantur tangentes verticales AH, 
DG fecantes tangente BF in H» Gr 
& iungantur HC> GE , GC * Quo- 
niam luper GE e infiftunt duo angu- 
li redi EDG» EFG . Ergocirciilui. 
•diametro GE comprehendit quadri- 
laterum EFGD ; & ideo duo f an- 
guli DGE> DFG in eodem Tegmen- 
to exiftentes aequales funt : eftque 
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angulus ^ AEH oftefus aqualis an- gh». 
eulo D G E . Ergo angulus D F E 
aqualis eft angulo AEH. Rurfus 
quia io fuper HE inftftuntduo angu- ». rr 
n redii HAEj HFE. Ergo per qua- 
tuor puncta HjAjE^F» circuli peri- 
pheria traniit; ideo * angulus HFA 
aqualis eft angulo ttfi.A in eodem ' II#,4 ‘ 
leg mento exiftentibus ; fed eidem 
aneulo HEA aqualis erat angulus 
DFE . Emo duo anguli DFE,HFA 
aequales funt inter fe ,• hijs autem_» 
addatur communis angulus AFE in 
ellipfi; & ab eodem tollantur ijdem 
aequales anguli in hyperbola . Ergo 
angulus A F D aequalis eft angulo 
recto HFE > & ideo A F D redhis 
erit. 

PROPOSITIO LVIII. Tab.lli. 

&g»35» 36» Redia linea GF , qua a 
cetro E hyperboles &r ellipfis ABD /4 ’ i0 * 
vlque ad tangentem B G ducitur ae- 
quidiftansipfi BC quaacotadlu B 
ad polum C extenditur aqualis eft 
femitf? axis AD . 

Ducantur redla AG , DG ,EG. 

EB*. & EH parallela ipiis FG , BC. 
Qjroniam 4 duae redla BH,CE feca* 
tur proportionaliter a tribus paral- aIV,a * 
lelis • Ergo licut E C fecatur in F 
bifariam ita BH in G bifariam feca* 
bitur . Poftea quia b anguli EBH , , 

C BO aquales funt ; & eft e angulus f ,,*** 
externus CBO aqualis angulo E HB 

inter- 
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interno in ellipfi/vel alterno in hv- 
perbola paralellarum . Ergo angu- 
li EBH, EHB aquales inter fe funt, 
& redta E G fecat bafim ifofceltj 
B E H bifariam in G . Ergo E G 
perpendicularis eft ad tangentem-» 
lBH.Sed angulus redtus EGB aqua- 
lis eft d angulo AGD, axi infiftenti. 
Ergo angulus AGD redtus eft. Et 
ideo t circulus diametro A D de- 
ftriptus tranlit per G • I deoque FG 
erit femidiameter aqualis ipli F A, 
vel F D. 



PROPOSITIO LIX. TMi.nl’ ' 
Bigur.36,38, Si ab eodem punito B 
peripheria hyperboles > & elliplis $ 
ABD ad polos E , & C redta linea ^ 
BEjBC iungantur: erit earu diffe- j : 
rentia in hyperbola, & fumina in 
cllipfi aqualis axi AD • 

Ducatur cotingens BO;& a cen- 
tro F ducatur F H parallela ipli ]j 
BC, fecans BE in H j & tangentem 5 
in G • Quoniam vt didtum eft a EC jj, 
fecatur bifariam in centro F ; & eft ^ 
FH parallela ipft B C. Ergo b BE 
fecatur quoque bifaria in H; & HF »| 
femiftis erit ipfius BG. Poftea quia 
c anguli OBB j G BE aquales funt jj 
& propter parallelas d eft angulus 
HGB aqualis eidem O B C . Ergo 
anguli HGB, & HBG aquales funt. ’ r . 
ik ideo latera H G j H B aqualiajj < t ' 
erunt ; eftque H B femiilis ipfius B E. jj 

Ergo 
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Ergo duplum ipiius H G aequatur 
B E . Cumque in hyberbola pu n- 
dlum F cadar inter H,G,& in elli p/i 
extra G H . Ergo in hyperbola du- 
plum ipiius HG aequatur duplo ip- 
liiisFG vna cum duplo F H : At in 
ellipli duplum ipfiusHGequatur du. 
pio ipiius FG minus duplo Tegmen- 
ti FH; ellque t duplum ipiius FG 
aequale axi AD , & duplum alterius 
FH oftenfum ell: aequale lpli BC, 

Ergo dnplum ipiius HG, ideft BE 
in hyperbola aquatur axi AD vna 
cum BC : at in ellipli BE vna cum 
BC aequatur axi AD • Et propterea 
in hyperbola axis AD aequaliseft 
differentiae duarum EB & BC;at in 
ellipli A D aequalis eft aggregato 
duarum EB, BC . Quod erat &c. 

^ >r ■ . 

DEFINITIONES 

r 

XlX.Similes coni fediiones lineares 
lunt illae quarum axium figurae fimi- 
les interfe fuerint. Suot vero para- . 
bolarum a figurae qua-ta laterum_» 
redlorum : hyperbolarum vero , & *' ** 

elliplium b figura: funt par-gramma b buiut 
uc-la contenta a lateritus reftis, & 
tranfuerfis . 

X X. Et aequales coni fe&iones 
lineares lunt illae quarum axiunu> 
figurae limi les aequales , & fimiliter 
politae fuerint- 

XXI. Spatia a Tectionibus coni- 
cis 
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cis compr^henfa fimilia interfe funt, 
quarum bafes cum diametris aequa- 
les angulos continent>& in eis ordi- 
natim applicatae numero pares ad 
diametroru abfciffas funt in eifdem 
rationibus , tum abfciffa ad latera-» 
reda, 

PROPOSITIO L X. Tst lll. 
ftg. *8. Omnes parabolae linea- 
rS vt ABC, & FGH funt inter fe 
fimiles ; & in eis abfcindi polTunt 
fpatia fimilia inter fe , 

In parabolis ABC i & FGH re- 
periantur a duo axes , vel dua dia- 
metri BE>& GK aque inclinata ad 
bafes AC» FH,earumque latera re- 
da fmt DB, IG. Et quia parabola 
non habent latera tranfuerfa earum 
figura b erunt qua-ta ex lateribus 
redis axium , vel diametrorum-» 
aqua ad bafes inclinatarum , fed 
quad-ta e figura funt inrer fe fimi- 
les . Ergo omnes parabola linea- 
res d fimiles inter fe funt . 

Poftea fiat DB ad BE , vt I G ad 
GK,& per E,K ducantur ordinatim 
applicata AC»FH, Et quia DB 
ad BE eil vt IG ad GK erit e rec- 
lumDBE (feu /qua-tum ordinata 
AE ei aquale ) ad qua* nm BE, 
vt rec-lum IGK»vel qua-tum FK ad 
qua-tum GK.Et ideo g reda AE ad 
EB erit vt FK ad KG . circa angu- 
los aquales E & K. Id ipfum verum 
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Compendiaria. 97 
„ erit in alijsquibufcumque applica- 
l tis prop-naliter diametros diuiden- 
li. tes . Ergo fpatia k ABC » 8 c FGH 
ii fimilia funt , Quod &c„ 

Oli 

j , PROPOSITIO L X I. Tsb.HL 
Tfig' $ 9 . 40, Ia hyperbolis & ellipfi- 
bus ABC, EDF.quaru figurae GAH 
[1 & IDK fimiles inter fe ruerint exi- 
> flentibus angulis ad L & M a;quali- 
f: bus; fe&iones lineares fimiles erunt; 

jt & fi diameter A L ad eius redum_> 
latus A H fuerit vt diameter D M 
t- ad rectum latus D K : erunt fpatia 
a- BAC» &EDF fimilia • 
si Quia figurae GAH, &IDK fimi- 
t- les ponuntur exiftentibus angulis 
b ad L, M aequalibus; ergo Tectiones 
0 lineares s fimiles inter fe funt . 
us Poftea quia ob fimilitudinem figu- 
-> raru eft GA ad AH vt ID ad DK, 
&inuertendo HA ad AL ponitur, 
b vt KD ad DM;ergo ex aequali G A 
* ad AL erit vt ID ad DM; & com- 
ponendo in hyperbolis » & diuiden- 
® do in ellipfibus G L ad LA erit vt 
® IM ad MD ; quare b rec-lum GLA 
ad qua-tum L A erit vt rec-lum.» 
c ' IMD ad qua-tum MD; fed c qua- 
*) tum BL ad rec-lu GLA, eft vt qua- 
tum EM ad rec-lum IMD , nempe 
vt latera recta ad tranfuerfa prop- 
nalia in figuris fimilibus GAH, 
IDK . Ergo ex aequaii,qua-tum BL 
. ad qua-tum LA erit vt qua-ru EM 

fi ad 


h buimi 
dtf.% <• 


a Def. 


blV.fc 

C hs .% 4 


a iv. 

i?. 


cDef. 
ai« 

propositio lxii. Tab.ni. fi 

Big-ijfdtm. In coni fedhonibus ABC, i 
.EDF, quarum figurae fimiles, aequa- :c 
les & fimiliter politae fuerint: linea» i 
res fedliones , & earum fpatia fibi « 
mutuo cogruentia abfcindi poliunt • ® 

Quia fa&a eadem conftrudhone, ;| 
f & feciis AL , DM aequalibus /late- « 
ra figurarum > diametri , & ordina- ]jy 
tim applicatae in angulis aequalibus ‘jf 
funt inter fe aquales ob limilitudi- u 
nem & aequalitatem figuraru, &: re- 3 
liquarum homologarum linearum . & 
Ergo fadta intelledhiali apta fuper- 
politione conicae fedhones lineares a 
earumque fpatia abfcillaABC,EDF \ 
Ubi mutuo congruent • Quod &c. 

■.*/» PROPOSITIO LXIILr«&.jU. • 
fig. 41.42. Hyperbolae , vel ellipfes 
EFG, &HIK genitae quouis cono 
ABC apianis inter fe par-lis; erunt 
inter fe fimiles , 

Sit LF latus tranfuerfiim , & FP 
latus redhim fedtionis E F G; pari- 
terq; NI fit tranfuerlum latus,&IR 
redtum fedtionisHIK;exillent tranf- 

u er* 


98 Apollonii Conica 
ad qua-tum MD,* proindeque appli. 
cata d BL ad ablciflam LA erit vt 
EM ad MD) & fic reliquae omnes in 
angulis aequalibus inclinatae ad dia- 
metros eas prop-naliter abfcfnden- 
tes . Igitur # fpatia B AC , & EDF 
iimilia funt inter fe . Quod &c. 


r 
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Compendier ia . 

uerla latera in plano trian-li ABC 
per axim dufti , & ideo # LM, NO a vi.f, 
erunt par-Jas , ob aequidiftantiam_> 
planorum e ar undem le<ftionum,qua* 
re in b tri«lis fimiiibus FBM > N BO b Iv *4- 
vt FM .ad MB ira eft NO ad OB, 

& in tri-]is ftmilibus LMC, & IOC 
ficut LM ad MC ita eft IO ad OC; 

& ideo e rec-lum L M F ad rec-lum c IV -‘3 
BMC, feu d ad quantum ME erit vt .» 
rec-lum NOI ad rec-lum BOC, feu ’ 4 
ad quadratum OH ; funr vero ante- 
cedentia rec-la ad qua-ta ordinata- 
rum EM, HO vte latera tranfuerfa 
ad re&a. Ergo LF ad FP erit vt NI 
ad IR, ftint anguli inclinationum 
FME & IOH aquales ( ob / aqtii- f 
diftantiam.FM,IO , &EM , HO) 9 ‘ 
igitur figura lub lateribus tranfue r- 
fis & rettis fiwiles inter fe funt . 

Et fefta SF ad FP vt eft O I ad JR , 

& ° rdin3t3 TSV, erufltf fpa- s i,.«. 
tiaFTV,&IHK fimilia inter fe. 

Quod &c • 


c eadem 


FINIS. 


' 


E 2 ARCHI- 


4 


/ ... 

V/ ■ ' ' ! !i • 


'i V., s * < 





V 

j •', 

.J,* 



* •?) 


i Ai 

K 

< V t ; ; .i 

7 - • » 

> 1 '. 

Us*i r 



<a< 


v.i • (V/J >i 

' 




pn 

U 

• v*-; * 

% 

> :d‘ 


r : 



*J «#V /■ 

: .v 

'Jj 

: \ Vi 

* . .» 

J :* , 

r h/ 

y jZ' - *> - 

*-* ' f . , 

'cj V « U i* 

i.VT 

i 

• 


. ■ : 

: Jr 



h. 

• *i 

H;. 



•fit. 

Mf 

-- - 


- 

iri*- 1 

r O -» 


fgt? 7 

-£ $£$8 




*■ - i 


■* 


ZfewAk 

: ' V* p 



-> ■ - 



K J* i 

• “ r •• 4 j 

J 1 'i l 

*V «V* 

j 

*< -u « 

r 

/3 5 

isii i . - 1 . 


• '• i * * 

t ^4*. 

s. f dw 



/ 

<0>.j 

< . 

M>4 ’ [ 

• 

. ’ f 


> /V- 


f • 


• :.J A ■.' 

u>Mi 

* ;. 


.i 

♦ 

■4m> 

•» 

:-> - • 

i;.’jf *r. liQli&J 

t ' r 

* ♦ 



1 

* ''' - c . * i 

‘ i / ‘4 .• 

l • * r 1 • ' ? 

op 

( l/ ? fc,;V 

tjtffh 





fc* 

5>J 0 

! f 1 J * > jfi 

• * ,J r - • * 

X*bj » J 



•\ 'jr.i. 


j-p f 7‘f >7« 

iiji. 

V A >* » ■ 

&i?h 

. 


:>*u 


) >1- J 



: Y. 1 

/J^p\ 

■i 

' *.'A 

... ; * 

• >•- 

vn 

YA 

. j 

: i.’ '(> r 

• • 

, r 

t i ;;y, vi 

irtj-.-l 

1 ' ! i ' i 





f •+*■■ 


' * > /4 

L-0 1-C' 

• 


A' 


l./r 

3 J i J 

• ^ , * '* 

# i ju * -f J 

'A 

- 

i 

r i 


■ > 

r ■ . -i ’• 

<.p£ 

• ■ J p 

J*f - . *j ;5 ' 


J 




. *w;.> 

^ » rb ’ 

: 



Digitfzod by’ 


V ' 


. > d l i i u yt i - £ 1 

H; y\ : - • . *>*£ ’’ -.V. .'■].• V.v- vJV .^.v' « 

I ' 

ARCHIMEDIS 

[• OPERA 

Noua , & breui Methodo 
demonftrata,& alicubi 
auiSa . 

V - f » ' '^««y , 

■ A 

IO: ALPHONSO 

1 BORELLIO. 


; « 

t)' •'jfjijo ^ 



JiiS' '*KJf 

r:u :.y .j 6 nnq 

/ *■ ; i # » 


*v 1 It*? j l C r ' 




iljOl; .<• 

4 i(‘> 

f , 7 . 



I; 

i 9 


ARCHIMEDIS 

De Circuli dimenfione . 

PROOEMIVM. 

Y PLET A do<ftrina_* 
Elem en taris Conica, 
rum fediionu ingre- 
dere iam potes Le- 
<ftor campum fpecu- 
Iattom?m Ajrthime- \ 
dis, quarum ranta eft proflantia vt 
omnes infignes Mathematici fatean- 
tur nihil praeclarius ab humano in- 
genio reperiri potuifle . Et primo 
exporremusLibellum de Circui Di- 
menflone , feu quadratura , quam a 
prifcis temporibus vfque ad noftra 
tempora quam plurimi irrito conatu 
quaefierunt, qui dottrinae Archime- 
dis non acquiefcentes egregie allu- 
cinati funt . In hoc opere Archime- 
des primo demonftrat quod Circu- 
lus aequalis eft rec-gulo contento ab | 
eiufdein Circuli Semidiametro, & a 
re&a linea aequali femiperipheriae 
ipflus circuli . Pofleaquia pro-tio 
peripheriae circuli ad eius diame- 
trum numeris exprimi non poffe vi- 
detur 9 docet Methodo ingeniofsu» 
quomodo numeris vero proximis 
talis menfura aflequi polfit. 

PRO- 








eiufdem 


PROPOSITIONES. 


Demonflratio habetur lib, 
Eucblidis rejlituti Pr. i;> 


PROPOSITIO II. Tab.lV.F$£. 
i. Si trianguli redhnguli ABC an- 
gulus verticalis BAC acutus bifari- 
am fecetur i redta AG - Dico quod 
hypothenufa BA cum perpendiculo 
AG habet ad bafim CB eandem ra- 
tionem quam perp-lum CA ad ei 
conterminale bafis Tegmentum CG. 

Quia ob bipartitionem verticalis 
anguli BAC eft a BA ad AC f vt B 
G ad GC, er^o componendo BAC 
ad AC eft vc BC ad CG & permu- 
tando BAC ad BC erit ;vt AC ad 
CG . Quod &c. 


PROPOSITIO III. TMb-tV.Pi* 
2. Tangens CD quadragefimx octa- 
ua: partis vnius anguli recti ad cen- 
E 4 trum 


CIRCVLVS squa- 
lis eft triangulo re- 
dtangulo cuius baiis 
aequalis fit periphe- 
r ix circuli , altitudo 
vero Aqualis radio 







104 De circuli dimenfione • 
rrum A circuli conftituti ad eius ra- 
dium AC eandem proxime propor- 
tionem habet quam 153 ad 4673 ■£- 
a II,t9 Sit angulus C AB tertia pars vmus 
anguli recti ad centrum A conditu* 
tii & a fiat angulus O AC femidis ip- 
fius B AC,& rurfus angulus PAC fit 
equalis femifii anguli O AC,& tertio 
QAC fit femiifis anguli PAC,& 
quarto angulu* DAC fiat femifiis 
precedetisQAC;patetquod angulus 
OAC Texta pars eft: vmus redh, an- 
gulus PAC duodecima re&i . QAC 
vigefima quarta > DAC quadragefi- 
ina odaua pars erit vnius anguli re- 
<fti, cuius tangens erit CD • Dico 
iam quod qualium partium DC eft 
x 53 erit circuli radius C A plufquam 
4673 partes . Quia angulus BA 
C -f- pars eft vnius re<fti » erit b an- 
gulus B -f redti , & ideo -jr duorum 
redlorum » nempe aequalis angulo 
trianguli aequilateri, cuius vnuru-» 
latus 'erit AB, &eiusr quadratum 
fexquitertium erit quadrati perpen- 
dicularis AC > & d quadruplum-» 
quadrati B,C, & proinde ABdupla 
erit BC* Si igitur BC diuidatur in 
153 partes erit BA $06 partesr p & 
quadratum ex B. C erit 23409, eiui- 
que triplum 70227 erit quadratura 
Kadij AC , & latus AC erit maior 
265 . qua propter BC ad duas BA , 
AC erit vt 153 ad 571 > Teu » vt O 
t h»i.t C ad CA • Igitur fi OC diuifa fue- 
rit 


b I, tx 
18, 


C V.JO. 


dir,i7 


Archimedis 105 
tin $3 partes erit AC earundem_> 
Mitium plufquam 57 ^ • cuius qua- 
dratum cumque/ quadratis fr.il. 

OC, AC aequale fit quadratum hy- 
pothenufte AO erit eius quadratum 
plufquam 34945 ° cuius f adix . 59 1 — 
j) antur ergo dentio in triangulo 
rectangulo AOC tria latera igicui . 

fvt OS 15 3 ad duas CA & AO *. ?**'•* 
nitabs nd» -J* >ta eft PC ad CA ; 
t.uare fi CP diuifa fuerit in 153 par- 
tas erit earumdetn CA ii 52 -g- cu- 
.-•s quadratum 1350534 4 * red T ua “ 

‘iratis h PC, C A aquale eft quadra- h ttifc 
nim PAierqo quadratum PAerit 

1373945 ~T e i u ^3 ue ra dix AP 117 * 


i 

-* 


Dantur igitur tertio in triangulo 
POC rectangulo tria latera > & ideo 

ivt PC 153- ad dws PC> C A qua- 
les 2*34 ent ad » 

proiiideque fi QC diuidatur in i 53 

partes erit earumdem CA 2334 pr 
cuius quadratum- 544 ^ 7 2 3 T « 
quadratis QC t C A .aquale eft qua- 
dratu QA* ergo quadratum QA erit 
«472132 eiulque radix QA 2339 
Tandem in triangulo QAC re- 
ctangulo dantur tria latera >• & ideo 
vt QC 1 5 3 a( i duas Q & » c A ^ l i 3 * 

les 4673 -f- o ita erit P9 > ad C A * 
ideo fi CD diuifa fuerit in P ar * 
tes erit earumdem C A 4673 -5-© 
partes . vnde patet propofitum* 


> hui» 2 


E 1 


PRO 


IO 6 De circuli dimenfione 
PROPOSITIO IV. Ttb.lv.iiu 
5. Radius AC circuli ad linum CE 
quadragelimae odlauae partis vnius 
anguli redti eandem fere propor- 
tionem habet quani4673 X a d 1^ 


r 1 


4 hui.} 


4 - & 7 a 


b V.i9 r 


Quia qualium a AC oftenfa eft 467» 
X, eius quadratum erit 21841602 • 
erat autem tangens CD 153 , & 
quadratum 23409'.» ergo eorum 
lumnia aequatur quadrato AD 21 86- 
5oii,cuius latus AD erit 4676 . 
Pollea in triangulis limilibus ATT 
c iy '*' C i & ACE vt c efl AD 4676 ad 

CD i 5 i ? £ a * crit AC 4*73 f ad CE 


I 


i 


PROPOSITIO V. f, s . 

Circuli tota penpheria tripla eft 
diametri , & aduc fuperat part^-r . 
quapiam, quae minor eft feptima_» 
diametri , maior vero decem fen_ 
tuagelimis primis ^ 

Quia angulus CAO vna quadra- 
»V,u. gefima odlaua pars eft redii,. * erir 
4 arcus CO X 8 quadrantis circuli r 
ergo- idem arcus centies nonagehes - > 
& bis fumptus efficiet integram cir- 
culi peripheriam, & quia bina? quas- 
que tangentes CD latus-vnum po- 
lygoni circumlcripri complent ; er- 
go tanges CD quae fuit 15^ partes 
multiplicata per 192 efficiet perime- 
trum circulo circumfcripti polygo- 
na 96 laterum • qm enc partium_> 

Z9376» 


Archimedis 1 07 
2 9$7^. Similiter /Inus CE qui fuit 
partes 1 5 2. edrundem_» 

multiplicata per 192 eiEciet perime- 
truni circulo inlcripti polygoni 96 
laterum 9 qui erit partium 29360 
j- • erat autem earundem__» 
partium circuli radius AC 4673 J- 
ergo eius duplum 9347 erit dia- 
meter. 

Oflendendum eff modo quod cir- 
culi peripheria squalis eft triplo 
^diametri circuli , & infuper , qua- 
*da:n parte qus minor e fi feptima* 
& maior ^ eiufdem diametri . 

Quia perimeter polygoni circum, 
fcripti squalis elt 29376 fi ab eo au- 
feratur triplum diametri nempe-»- 
3S041. reflant 1335 , qus minus funt 
'vna parte feptima diametriX AC>qii£ 
fuit 9347» eo quod -§■ eius efl 1335 


3 

. Similiter quia a perimetro inferi- 
pti polygoni 29360 - J-f-J- £. abla- 
to triplo diametri jnempe 2^041 re- 
flant partes 1319- •£-—!-£- quae ma. 
gis funt quam diametri ; eo 
quod ipftus diametri 9347 funt 
*3i6* # Verum circuli pe- 

ripheria minor efl perimetro poly- 
goni circumfcripti r & maior peri- 
metro infcripti . ergo circumferen- 
tia circuli tripla efl diametri eius,& 
aduc fuperat parte quapiam, quae 
nunor efl feptima , & maior -J-f- 
diametri eiufdem circuli . 

E 6 
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ARCHIMEDIS ' 


oy ADRATVRA PARABOCE 

I 

I Nuentum pulcherrimum & in- 
geniofiffimum de quadratura — * 
Parabolae primus mortalium Ar- 
chimedes duplici via tradidit vt in^ 
Epiftola ad Dofitheum ait ► Polle- ( 
riores multis modis idiplum de- 
monllrarunt » nos vero vnico modo 
facili & breui preftitimus y metho- 
do affini indiuilibilium Caualerij 
fed geometrice demonllrata • 


dam tn apicem > vel in aciem deficte»- 
tem , eam in qua linearum re&arum 
vel planarum fuperftcierum inter- 
ceptarum bali equidiltantium quae- 
libet bali propiuquior remotiorem 
femper maior eft Tab. IV . Fig» 4* 

Vt in figura ABC quarumlibet 
f quidillantium interceptarum ad ba* 
lim BC , li femper ei propinquior 
LK maior fuerit remotiore IH, vo- 
cabo figuram ABC in Apicem defi- 
cientem. „ „ 


DEFINITIONES . 



Voco figuram planam vel folr- 


Edi 


Archimedis 1°P 
Et h in duabus 'figuris homoge- 
** neis atque aitis , quarumlibet redta- 
rum vel planarum (uperficierum ba- 
iibus aequidiftantiutn > & ab eis aeque 
remotarum portiones interceptae ea- 
% dem proportionem habuerint quam 
bafes . Vocentur figur* proptrtton a- 

tittr tnalog* t*b,lV-fe' 5 * 6 * ^ _ 

Vt in aeque altis figuris BAG , 
EDF fe&ionum aequidiftantium , & 
a-quc diiTitarum interceptarum a ba- 
fibus vbicumque dudtarum,fi femper 
IG ad RM fuerit vt baiis BC adba- 
fini EF vocentur figurae BAC & H 

i> F. Proportionalifer analoga . 

Si parallelogrammum & trihne- UU 
um fuper e&lem bafi conftitut a—» • 
Pariterque figura columnaris > & 
inclufum folidum in apicem defici- 
ens communi bafi, fuerint omnes ae- 
que alcae & femper bafes ad redtas 
lineas , vel ad plana intercepta ba- 
fibus parallela, & ab eis aeque remo- 
ta habuerint eandem proportionem; 
dicentur paral-mum & coiumna-j 
prop-ter annlog/* fuis incluiis figuris 

\ t 0 b.lV.fig. 7 - 8 . 

Vt in seque altis par-mo AG Se 

acuminata plana figura BDC , pa- 
riterque in prifmate vel columnari 
figura adxcb; & acuminato foli- 
do bdxc fi interceptarum fedrionum 
sequidift antium, & aeque a commu- • 

nibus bafibus diflitarum vbicumque 
* dudiaium fempejr DC ad IG ean- 
dem 


tlo De qmir . pavaboU 
dem proportionem habuerit quam 
d x c ad i h g, vocentur par-mum_» 
& columnaris figura prop~Hter 
g& Tuis inclufis figuris acuminatis * 
Portio cuiuflibet figurae pians vel 
folid.e in apicem deficientis com- 
praehenfa a planis vel re<ftis bafi pa- 
rallelis . Vocetur /rufium, figurae, 
illius « 

PROPOSITIO r»r«fc.ir. Pig. 9 

Cuilibet figurae pians vel folids B 
AC in apicem vel aciem A. defi- 
cientis adfcribi pofiiint duae figurae 
gradats ex aeque altis par-mis iri—» 
planis figuris ; & ex prifinatis vel 
cylindris compofitae in folidis ; ita 
vt differentia figurae circum fcriptae 
ab in (cripta minor fi t quacumque-* 
propofita magnitudine .. 

Defcribatur paral-mum , vel co- 
lumnaris figura DBCE compraehen. 
dens figuram B AC, cadent latera > 
vel illius fuperficiesDB , EC extra 
f> figuram BAC* quia a hsc conti- 
nenter extenuatur quo magis a com- 
muni bafi BC recedit .. Itaque hoc 
fpatio columnari velt>ar-mo conti- 
nenter bipartito, & audlis redlis li- 
neis , vel planis paral-lis bafibus B 
Cf DE fecantibus latera EC b i fa- 
ri i ' in D x 8c poftea in e, & fic fuc- 
cJliue ; erit tandem poftremum It 
17 xefiduum BCeX minus quacumque 
* propofita magnitudine ; & diuidatur 
/ Ee 


Archimedis ni 
3 Ee in partes aequales poftremae C c 9 
& per diuifiones ducantur re< 5 tas > 
vel plana aequidiftantia baiibus BC* 
DE? & ab interceptarum terminis 
I GjF, I,H &c. eJeuentur latera vel 
fuperficies paral-lae iplis BD , CE 
terminare ad proximas fe&iones* 
erunt e binas quaeque figura: GN» 
GS par-masj vel columnares aequa- 
les inter fe ( cum lint aque altae & 
luper eadem bafi GF conftitutae ) 
quarum GN circumfcripta maior 
eft frufto fupremo GAF, & GSin- 
fcripta minor eft frufto G1HF ; pa- 
riterque figura IP circumfcripta—» y 
& ideo maior frufto IGFH erit x- 
qualis figurae IV infcriptae y &ideo 
deficientis a frufto ILKH i & fic re- 
liquae omnes • quare omnes figurae 
par-mae > vel columnares infcriptae 
fimul fiimptae aequales funt omnibus 
eircumfcriptis abfque infima XC » 
qua propter vniuerfa figura gr*- 
drata circumfcripta fuperat fibi ho- 
mogeneam figuram gradratam in- 
feriptam excefiu fpati; XC»quod 
t cum fit minus quocumque propofi- 
to /patio , fa&um erit quod quaere- 
batur * 

f 

j PROPOSITIO II. Td.ir. Vig. 
10. Quaelibet figurae homogeneae A 
BC , & DEF , fcilicet amba planae 
vel ambae folidae 3 aeque alta: in api- 
r cem deficientes , proportionaliter 

Ana- 


I 



c ir.i. 

fi.*». 

* 9 - 
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Analogae ,* funt inter fe ve bafes BC 
ad EF • 

a h»S i. Ad fcribantur » figurae ABC duar 

figurae gradatae ex par-mis, vel co- 
lumnaribus figuris aeque altis com* 
politae y ita vt earum differentia—» 
minor fit qualibet data ; & diuifd 
axe alterius figurae DEF in partes* 
jeque multas , ac diuifa fuit altitudo* 
figurae ABC > erunt finguise partes- 
inter fe» & correlatiuis altitudini- 
bus aequales ; per quas adfcwbantur 
figurae DEF duae alia; figurae gra- 
data;» quae fimiles erunt adfcriptis 
figurae ABC* 

. . - Quia vero figurae ABC » DEF lr \ 
* funt prop-ter analoga* erit bafis BX. 

C ad balim-LG vt bafis-EZF' ad a;- 
aue ab ea remotam RM r .& e ita-»* 
neura par-ma , ve W columnaris C 

dP/.a a cf Z q U £ a [ tam fig Ur am G K 
ficuti eff figura E M ad figuram—»- 
M P . ergo permutando , vt bafis 
BXC ad bafim E Z F ita eft fi- 
gura CH' ad FN, & figura GK ad' 
MP • eadem- ratione fingulae figura 
par-mae vel columnares adfcriptae 4 
jpfiABCad fingulas figuras ad (crip- 
tas figura; DEF funt vt bafis BC ad 
EF (comparando aeque remotas a 
bafibus relatiuas fuis correlatiuis ) 
igitur tam figurae gradatae circum- 
fcriptae homogeneae inter-fe » quam 
infcriptae eandem prop-nem habent* 
quam Bafis BXC ad EZF - Qua- 

pr 

*? . V * 
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prapter erunt duae magnitudines 
homogeneae ABC 9 & DEF* & 
prop-tio data bafis BXC ad bafim_> 

EZF , & duae aliae fcilicet circuni- 
fcriptse figurae gradatae lunt propor- 
tionales bafibus, & vna maiores il- 
lis exceffu a pnma minori quolibet , 
dato ; pariterque duae gradatae in- 
fcriptae prop-nales bafibus funt vna 
minores eifdem defe&ti a primae 
minori quolibet dato . igitur t figu- * 
ra ABC ad ei homogeneam figuram * 4, 
DEF eandem rationem habet quam 
bafis BXC ad bafim fibi homogene- 
am EZF quod erat &c. 

Corollarium • Hinc colligitur quod 
in eifdem figuris quaelibet porfiones 
aut frufta aeque alta * & aeque remo- 
ta a bafibus compiaehenfa a fedtio» 
nibus bafi parallelis funt inter fe vt 
bafes & vt integrae figurae, eo quod 
tales portiones aut frufta funt quo- 
que figurae homogenea; proportio- 
naliter analogae * 

PROPOSITIO III.r-MK.Fiff. 
ii. Si trilineum BCDI > & foli- 
dum b c x d in apices B & b defi- 
cientia contineantur a paral-mo A * 
CB, & folido columnari axbfu- 
per eifdem bafibus DCjdcx&in 
eifdem altitudinibus CB,cb finc- 
queprop-liter analoga; erit tril-ne- 
um BCD ad para-mum AC vt fo- 

Ii- 


H4 De quadr» paraboif 

lidum acuminatum b c x d ad com- 
pr&hendentem columnarem figu- 
ram a x b . 

Adfcribantur a trilineo BDC du$ 
figurae gradatae ex par-grarnmis ae- 
que altis compofitae , ita vt differen- 
da circunfcriptje VSQFCB ab in- 
feripta OLICK minor fit qualibet 
data ; & folido acuminato b d x c ad 
feribantur duae aliae figura; grada* 
* tae ex totidem aeque altis columnari- 
bus figuris quot in adferiptis trili- 
neo^continebantur ; & extenfis bafi- 
bus incermedijs diuidatur par-mutn 
AC in totidem par-ma AK a NE , 
MG, FC aeque alta in quot coium- 
nas aeque altas a k, n e> m g» f c diu i- 
ditur columna cax. Et quiapar- 
mum AC ad trilineum BDC , atque 
columnaris figura c a x ad folidum 
acuminatum bd x cfrfunt prop-liter 
tdef. i analogae legiones iG & igh 
funt aeque remotae a bafibus ( cum-» 
CG ; & c g aeque me tiantur aequa- 
les altitudines BC > & b c ) ergo vt 
DC ad IG ita eft bafis d x c ad i h g, 
& muertendo IG ad DC efl vt i h g 
ad d x c, & € in eadem ratione erit 
cvi,\% par-mum GQ ad par-mum CF qua 
»9* IV. fiabet columna g q h ad c b x ob ae- 
quales altitudines . Similiter par- 
mum E S ad idem paralellogram- 
mum CF erit vt columnaris figura-» 
es ad cfx> & fic reliqua omnia , 
, - qua- 
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quare 4 vniuerfa figura gradata cir- H in. 
cunfcripta trilineoBDC ad par-mfi 
CF erit vt integrafigura gradata-» 
circufcripta folido acuminato bdxc 
ad columnarem figuram c fx, funt- 
que par-mum CF ipfius par-mi C 
A a atque columna c f x ipfius co- 
lumnae cax eadem pars, igitur e e m t 
gradata figura circumfcripta tri-li- i*, 
neo BDC ad parallelogramum CA 
fe habet vt figura gradata circum- 
fcripra folido acuminato bdxc ad 
columnam cax. fimili modo figura 
gradata inicripta trilineo BDC ad 
par-mum CA erit vt figura gradata 
mfcripta folido acuminato "bdxc 
ad columnam cax. Quapropter 
funt quatuor quantitates prima eft 
trilineum BIDC» fecunda par-mum 
AC j tertia folidum acuminatum-» 
bdxc, quarta columna cax; & 
duas alia fcilicet figuras adfcriptae 
proportionales confequentibus lunt 
vna maiores vel vna minores ante- 
cedentibus exedi u , vel defeftu a-> 
prima minori quolibet dato • igitur 
/ prima trilineum BDC ad fecun- f Jll.a* 
dam par-mum C A eft vt tertia foli- • 
dum acuminatum b d x c ad quartam 
columnam cax quod &c. 

PROPOSITIO IV. T sb. IV. 

Fig. ix. Parabola quadibet BAIC 
fexquitertia eft trianguli BAC ean- 
dem 


i C6rt.il 

b /. 25 . 

c tv. 4. 
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x 1 6 De juadr. paraboU 
dem bafim BC, & eandem altitudi- 
nem AD > a c illa habentis . , 

Compleatur par-mum KBCE> 
ducatu rque vtcumque HG par-Ia-» 
diametro DA % fiue CE , quae fecet 

f arabolam in I , & lineam AC in-» 

I , & ex I ducatur ordinatim ap- 
plicata IL , qua: efficiet par-mum-i 
LG • Quia * abfcifla D A ad abfcif- 
fam AL > feu b ob par-ma CE adG 
I , fe habet vt qua-tum DC ad qua- 
tum LTj feu vt ei aqualis in par-mis 
quadv iti AE ad AG > vel ob fimili- 
tudinenw triangulorum vt qua-tum 
CE ad qua-tum HG . ergo vt refta 
CE ad IG, ita eft quadratum CE ad 
qua-tum HG ,* & noc feqttitur vbr- 
cumque ducatur intercepta re&a li- 
nea HIG par-Ia bafi CE* Confi- 
derentur iam quatuor figurae seque 
altae fuper eifdem bafibus conftuu- 
tx; prima eft trilineum AI CE , fe- 
eunda par-mum DE , tertia eft py- 
ramis vertice A, & bafi quadrato 
ipfius CE , & quarta eft prifma DA 
EC fuper eadem bafi quadrati e^ C 
E; funtque tales figurae d prop- liter 
analogae r quia femper redta CE ad • 
IG intercepta in trilineo eft vt qua- 
dratum bafis CE ad qua-tum ipfius 
HG interceptae in pyramidae & aeque 
a bale remotae • Igitur « trilineum-» 
AICE ad parallelogramum DE eft 
vt pyramisAHCE ad prifma ADC 

E> eft- 
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i; eftque/ pyramis AHCE tertia 
11 pars pnfmatis ADCE eam conti- 
p nentis . ergo qualium partium trili- 
, neu AICE eft a partes erit paralie- 
t logramum DE lex .* & proinde fe- 
:J miparabola AICD erit 4 partes , & 
L triangulum ADC erit partes 3, cum 
Vfit femiflis par-mi DE, & in eadem 
proportione erit duplum ad duplum 
J aempe parabola BAC erit fexqui- 
u ertia trianguli BAC quod &c. 

U RC HI MEDIS 
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D E 

iPH-ERA ET CYLINDRO. 

O Peris de fphaera & cylindro 
vtencomium paucis comple- 
ar fufficit dixifle , quod Phoenix 
geniorum Archimedes iufferit 
>ulcro eius apponi columnam ha- 
atem globum fuperimpolitum_» , 
viatoribus &pofteris ie ram prx» 
'ari inuenti autnorem extitifle in*» 
imoriam reduceret, ex tali co« 
nna Cicero fepulcrum Archimc- 
•' s agnouit lir aculis . Praecipuas hu. 
operis proportiones conatus fum 
monitore diuerla via» & bre- 
>ri • 
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1 1 8 De fpbera & cylin . 

DEFINITIO. ' J; 

Si femicircuio , vel fegmento mi- i ’ 
nori adfcribantur duo polygona—» 
regularia inter fe fimilia a quaterna- . 
rio menfuratay& reuoluatur vni- 
uerfa figura circa axim ; defcripta-r i 
erunt duo folidacompofita ex conis) 

& fruilris conicis, vnum fpharae cir- I 
circum fcriptu alteru infcriptu, ho- 
rum vou quodque vocetur ngura fo* 
lida fph<*t*lis . 

PROPOSITIO I. Tab. IV. Fig t 
13, Si triangulum ABC , par-mum | 
ABGF, & fVulhjm infimum trian- 
guli ABHD,cuius oppofita latera_» 
AD i BH fint par-la habuerint ean- 
dem p vel equales altitudines AB , I 
& rettae IK par-lae bafibus iint inter 
fe aequales & fecent bifariam altitu- 
dines fpu latera AB, DH, AC. Di- 
co fpatia FB, DB , & ABC aequa* ! 
liaefle. * 1 

Quia re&ae 4 ADF & BHC pa- 
rallelae funtinterfe, ergo b triangu- 
la AKF , Sc CKG fimtlia funt , & 
inter fe aequalia , ob aequalitatem-» 
homologorum laterum FK , & KG ; 
addito communiter trapeti o AKGB 
erit tri-lum ABC aequale par-mo B 
F . Simili modo tri-ia FKD , & G 
KH aequalia funt inter fe , & addito 
communi trapetio ADKGB erit 

fru- 
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fiuftum ADHB aequale eidem par- 
mo BF ; & proinde tri-Ium quoque 
aquale erit frufto ADHB. vocetur 
d re&a IK bafit intermedia . 

L PROPOSITIO II* Tab- IV. Tig : 
u> 14. i5* In figuris ABC a &r DEFG 

i fi tam altitudines AB > &: DE inter 
% fe > quam intermediae bafes HI* K.L 
Di in^quales fuerint, ‘habebut binae figu- 
c ra quaeq; inter fe comparatae eande 
Jk proportionem quam recl-lum AB in 

ii HI ad DE in KL fub altitudinibus , 
& fub intermedijs bafibus earum_» 
comprehenfa. 

|i Per I & L dutfis MN.&OP 
111 parallelis ipfis AB , DE complean- 
'it tur par-ma BM, EO ,* &quia* par- 
% ma BM, EO compofitam pro-nem_j 
9 habent ex rationibus baiium,& alti- 
li tudinum , erunt inter fe vr retf-ium 
ut ex AB in HI ad rec-lum fub DE in 
t fCL ; & efi b tri-lum AB C aquale 
D par-mo BM , atq; frnfhim vel par- 
ui mum DEFG aequale par-mo EO , 
ergo triangulum ABC ad fi uflum__> 
p; vel par-mum DEFG erit vt re&an- 
oi gulum ex AB in HI ad redlangulum 
ex DE in KL quod &c. 

I PROPOSITIO Illi Tab. IV.fig. 
Gj 1 6. 17.18. 1 9. Poligonum regulare 
y MNOQcuius laterum multitudo fit 
(’ par ad fuperficiem prifmatis abfque 
iit. bafibus 3 aut pyramidis , vel fruili 
ei eius AGKLD , quorum bafes GKL 
c fimi* 



a 1 F. 1 3 


b hui. ■ 


| 


a bnui 

b V, ex 
3 * 

i .iv' J 

c hui,X» 


i io De fphdra & cylin. 
fimiles fint polygonoMNO, eandem t 
proportionem habet quam quadra- 
tum radij PZ polygoni ad rec-lum 
fub altitudine AH fuperficiei folidi : 
in latitudinem BD bafis eius inter- | : 
medis CFD diuidentis bifariam-» |j 
omnia latera folidi • 

Fiat figura RST V concentrica, & 
proinde Timilis ip/is MNOQ., & C 
FID cuius penmeter fecet omne 
radios vt PZ bifariam in X» &r coir 
pleantur triangula PMN » PNC 
&c. Quia in duabus figuris planis P 
JMN , & AGK redis lines RS & C 
F par-is balibus fecant bifariam al- 
titudinesPZ, AH, ergo 4 figura—» 
PMN ad AGK eft vt red-lum PZ 
in RS ad redangulum AH in CF; 
funtque b RS & CF latera homolo- 
ga fimilium polygonorum y igitur R 
S ad CF erit vt cathetus XV ad ca- 
thetum BD ; & ideo vt redangulun 
PZ m XV vel in ZP ei squalem-»» 
feu vt quadratum ZP ad redangu- 
lum AH in BD ita e erit triangulum 
PMN ad figuram AGK; funtque^ 
fuperficies integrs polygoni » & c. 
iuflibet folidorum sque multiplices 
earundem figurarum PMN & AG 
( ob fimilitudinem earum ) ergc 
polygonum MNOQjd fuperficiem 
totam AGKLD cuiufiibet ex didis 
folidis.eft vt quadratum radij PZ ad 
redangulum liib altitudine AH m_» 1 
BD latitudinem bafis lnterinedix ) 

eiuf- 
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eiufdem foiidi quod erat , &c. 


PROPOSITIO IV. Tab. IV Flg. 
ao. a2. Adfcribere duo prifmata— » 
in cyiindrojduas pyramides in cono, 
& duo frufta pyramidalia in coni 
frufto ASTM, quorum axesXY, ba- 
fes circuli STM , ita vt fuperficies 
“bircumfcripta ad mfcriptam eandem 
aroportionem habeat quam Polygo- 
nim CFD circumfcriptum circulo 
GBNID bafis intermedia; ad poly- 
gonum PNZ eidem infcriptum bif- 
'lecantia altitudines fuperficierum_» 
adfcriptarum figurarum • 

Circulo bafis SHTM* circum- 
fcribantur ..figuras fimiies circum- 
fcriptis circulo PBND intermedia 
feftionis , quorum omnia latera ho- 
mologa parallela fint inter fe, vt 
funt uK , CF : per quas b ducantur 
plana contingentia folida rotunda , 
quas in cylindro erunt par-gramma- 
_ta, in cono erunt tri-gula, in frufto 
^oni erunt trapetia ; & erunt limi- 
na , & tot numero quot funt latera 
^ircumfcripti polygoni, & omnia—, 
9 *.omponent fuperficiem pri linatis 
^drca cylindrum, fuperficiem pyra- 
0 -nidis circa Conum , & frufti pyra- 
midis circa coni fruftum , cum in—» 
lateribus omnibus GCA , KFA 
coniungentibus angulos squales fi- 
militer politos, fe mutuo fecent pla- 
na figurarum comprehendentium— » 
F foli- 


iV,ex 4 


b conie» 

11. a 


cVI.* 


JIV.4. 

«IV. ex 
' 5 * « 7 * 



1 2 2 Df /pbara gfr cylin, 
folida ipfa . Poftea per omnia late- 
ra bafi intermedia infcripta,quorum 
vnum eft PN extendantur piana_, 
parallela planis circumfcriptis; pari 
modo ex eis fient fupeificies priima- 
tis , pyramidis , & frufti pyramidalis 
in (criptae eifdem rotundis figuris; & 
a centro E intermediae ba fis ad om- 
nes angulos circum fcriptarum figu- 
rarum coniungantur r etlx EA , E B. 
EHj ECjj EK & c • quae fecenc re- 
tias in planis in /criptis de/ignatas in 
punttis Q^O, R, S & c . Et quia in 
vno triangulo EAH eft QR c para- 
llela bafi AH , cum fint communes 
feifiones planorum aequidiftantium 
fattx a plano EAH ,• ergo d AH ad 
QR eft vt BE ad OE , feu vt CF ad 
PN * ob fimilitudinem triangulo- 
lum, & fic in omnibus reliquis, qua- 
re e reftangulum AH in CF ad ei 
ftmile redhngulum QR in PN erit 
vt triangulum CFE ad ei fimile tri- 
angulum PNE . funtque fuperficies 
integrae folidorum adfcriptorum_j 
figuris rotundis , & polygona ad- 
fcripta circulis bafium intermedia- 
rum aeque multiplicia figuraru fim i- 
liu AGK, QST, CEF,& PEN.igi- 
tur fuperficies circumferipta cujTli- 
bet ex folidis rotundis aa infcrip- 
tam ei fimilem eandem proportio- 
nem habet , quam circunfc/iptum_» 
polygonum bafi intermedia circula- 
ri ad polygonum eidem infcriptum • 
quod erat faciendum . Circi* 
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CorolUvium . Manifeftum eft figu- 
ram infcriptam cylindro 9 cono , & 
eius frufto quas iimilis fit circuni- 
fcriptae minorem effe fuperficie ro- 
tunda folidi • 

Quia altitudo eius QR minor eft 
altitudine folidi rotundi AH ; & 
praterea ab eadem rotunda fuperfi- 
£ ie comprehenditur . 

PROPOSITIO V. Tab, IV 'Piil 
30. 21. 22. Quilibet circulus p b n i 
A ad fuperficiem curiiam cuiuflbet 
cvlindri, coni aut frulti conici AS 
TL eft v,t quad-tum ex a b radio il- 
lius ad rettangulum fub altitudinem 
AH fuperficiei rotunde in diame- 
trum BE> circuli bafis intermedie 
cuiuflibet folidorum • 

Adfcribantur « circulo pbid 
duo polygona regularia inter fe fi- 
milia cfd, & po ij quorum diffe- 
rentia minor fit quacumque magni- 
tudine data; & in folidis b adfcri- .b 
bantur pxifmata» pyramides, aut eo- 
rum frufta fimilia inter fe , quorum 
bafes intermedia: CFD > & PNI fi- 
miles fint polygonis adfci iptis cir- 
culo pni* erit* polygonum c fd 
circumfcriptum circulo ad circum- 
fcriptam figuram AGHKD foli» 
dum ambientem vt quadratum radij 
circulib a ad rettangulum fub AH 
in BD : pariterque polygonum p ni 
E 2 cir- 


1 24 De Spb&rd fo* cyltn. 

circulo infcriptum ad figuram QS 
TL folido infcriptam fe habet vt 
quadratura o a ad re&angulum QR 
in OD , feu vt quadratum b a ad re- 
tf-gulum AH in BD. funt igitur 
duae magnitudines prima fuperficies 
circuli p b n i d, fecunda fuperficies 
rotunda ASHTD , & proportio da- 
ta quadrati b a ad reftangulum AH 
in BD , & dux alix figura; circum- 
fcriptae eandem datam rationem ha- 
bentes funt vna maiores prima p b 
n i , & fecunda ASHT exceflu f u . 
pra primam minori quocumque da- 
to ,* & duae figurae infcriptae eandem 
datam rationem habentes funt vna 
minores prima & fecunda defe&u a 
prima minori quolibet dato . Igitur 

d//I.«r * P rima are . a p b n i ad fe- 

24, eundam folidi fuperficiem rotun- 
dam ASHTD eandem proportio- 
nem habet, quam quadratum circu- 
li radij,a b, ad rettangulum AH in 
BD quod erat & c 

«A f 

Cor oli Atium 7 . Ex hac propofitio- 
ne deducitur quod fi circuli radius 
b a fuerit medius proportionalis in- 
ter folidi rotundi latus AH , & dia- 
metrum intermediae bafis BD erit 
circulus b n d p aequalis fuperficiei 
curuae eiufdem folidi . 

Quia quadratum b a aequale erit 
reftangufo AH in BD , & ideo ean- 
dem aequalitatis rationem habebit 

cir- 
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circulus b n d p ad fuperficieni cur- 
uam eiufdem folidi. 

• 

Corollarium I/. Et circulus bafis 
cylindri ad eius curuam fuperficieni 
erit vt quad.tuni radij bafis ad re£t- 
lum fub latere , & eodem diametro 
contentum • quia in cylindro infima 
bafis xqualis ell bafi intermedias • 

Corollarium Ut, Et circulus bafis 
coni ad eius curuam fuperficieni-» 
eft vt radius circuli bafis ad latus 
coni . 

• Quia circulus bafis coni ad eius 
curuam fuperficieni ell vt qua-tum 
, radij HY bafis coni feu BD ei se- 
quatis diametri bafis intermedia ad 
rettangulum AH in eandem BD & 
ideo erit vt H Y ad H A . 

PROPOSITIO VI. T ab. IV. 

a$ , 24. Si fuperficies coni, vel frulti 
conici HGFE tetigerit conuexa?n_j 
fpherae ACVD fuperficiem in K, I 
periphaeria intermedias bafis illius 
KI • Dico quod fuperficies illa^cur- 
ua HGFE aequalis erit fuptrficiei 
circuli , cuius radius X medius 
prop>lis eft inter fphasra: diametrum 
AV > & altitudinem FT coni vel 
frulti • 

In Circulo ACD per axim fphae- 
ras A V dudo extendatur diameter 
IRP j&RK; & compleatur parai- 

F 3 lelo- 
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ti6 De Sphtera & cylin . 
lelogramum red-lum HOFT . 

Quia angulus 4 OGK aqualis eft 
alternoGKI ob par-las OGF &KI, 
&GKI continetur a tangente GK& 
(ecante IK . ergo b angulus R in al- 
terno fegmento contentus aqualis 
•eft ei *i& angulo OGK : funtquc^ 
duo anguli O & IKR redi . Igitur 
c in triangulis fimilibus OGH,KRI 1 
eft RI ad IK» vt GH ad HO qnare 1 
d redangulum ftib extremis conten- 
tum RITeu VA , & OH feu FT ae- 
quale erit redangulo contento ab 
intermedijs GH ,&KI; eftque qua- 
dratum X aquale redangulo VA in 
FT . ergo eidem quadrato X aequa- 
le eft rec-lum fub GH & IK » & 
propterea* fuperficies cuma FEH 
G aequalis erit circulo ex radio X 
defcripto quod &c. 

PROPOSITIO VII. T»b. IV. 
fig. 2 ?. Superficies folidi fpaeralis 
EFGHI circumfcripti hemifpha:- 
rio f vel fegmento minori BAC a 
quaternario menlurato, aequalis elt 
circulo» cuius radius X medius pro- 
portionalis eft inter diametrum^ 
fphaerae BC & altitudinem GD fo- 
lidi Ipaeralis . 

Dudis planis FH & EI eredis ad 
axim DA fiat 0 Z media pro-lis in- 
ter BC & GL , & ideo b qua-tum_-* 

Z erit aequak redangulo lub BC & 
GL contento • pariter c fiat y cuius 

que- 
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ua-tum aequale fitrecJo fub BC> 6>C 
J)L compraehenlo , & fic vlteriiis . 
Et quia ex praecedenti > fuperfici- 
,es coni FGH aequalis eft circulo ra- 
dij Z i & fuperficies curua frufti co- 
nici EFHI aequalis eft circulo radij 
Y , & fic reliqui fi plures extite- 
rint • Ergo tota fuperficies EFGHI 
roi idi fphaeralis eft aequalis circulis 
aradijs Z, Y defcriptis fimul fum- 
ptis • eftque d rec-lum fub BC & D 
G(feu qua-tumXmediae prop-iis in- 
ter illas) aquale rec-lis BC>GL& BC 
J)L fimul mniprisjob communem al- 
titudinem BC • Ergo quadratum X 
aquale eft qua-us Z & Y fimul fum- 
ptis,; funtque * circuliex ijfdem ra- 
dijs deicripti in eadem rationem 
quam habent qua-ta earumdem^ . 
Igicur circulus radij X aqualis erit 
circulis ex radijs Z & Y defcriptis 
fimul fumptis . quare integra fuper- 
ficies lolidi fpharalis EFGHI ae- 
qualis erit circulo ex radio X def- 
cripto vt erat propofitum • 


PROPOSITIO VIII. T*b. IV. 
Fi|g.*6.Supeificies folidi fphseralis E 
FGHI hemiiphfnojVel minori por- 
tioni BAC circufcriptte a quaterna- 
rio meufurata: maior eft circulo,cu- 
ius radius fit retta AB a polo A ad 
B terminii bafis BC dudla ; fuperfi- 
cies vero BKALC infcripti fpnaera- 
lis fimilis illi minor eft eodem cir- 
culo ex radio AB. F 4 In 
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1 2 8 De Spbara &• cytin. 

In plano circuli maximi BACco- 
iungatur radij DB,DC fecantes ta- 
gentes in E,I;& polygono BKALC 
a infcribatur circulus PRQ^ cuius 
diameter PQ: patet quod exreuolu- 
tione figurae fiet fphaera cui circum- 
fcriptum erit folidum fphaerale BK 
ALC : & fit b quadratum AX aequa- 
le rec-lo AN in GO, & quadratum 
AZ aequale fit reft-lo PQJn AM . 
Et quia EO, BM fu nt parallelae erit 
c EB ad OM vt BD ad MD, & per- 
mutando ficut BD maior eft quam 
MDjfic quoque EB,feu ei aequalis 
GA maior erit quam MO , & addita 
communi A O, erit GO maior quam 
AM ; & fiimpta communi altitudine 
AN erit drettangulum AN in GO, 
feu ex conftruftione quadratum AX 
maius redl-lo NAM, feu , ei aequali 
qua-to AB. eft * vero fuperficies 
iphaeralis EFGHI aequalis circulo 
radij AX ; quia fuit rec-lum NA in 
GO aequale qua-to AX . ergo fuper. 
ficies fphaeralis circumfcripta maior 
eft circulo radij AB . 

Poftea quia fuperficies fpheralis 
BKALC circumfcripta eft fpherae 
PRQ , & /rec-lum PQ_in AM, feu 
quadratum AZ minus eft rec-lo N 
AM , feu ei aequali quadrato AB ; 
eftque fuperficies iphaeralis BKAL 
C aequalis circulo radij AZ . ergo 
fuperficies fphacralis BKALC minor 
eft circulo radij AB; quod erat &:c. 
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Archimedis ng 

CerolU 1 '» Hinc deducitur quod 
fuperficies folidi fbheralis EGI ad 
fuperficiem fphaeraiem BAC eft vt 
polygonum EGI ad ei fimile poly- 
gonum BAC • 

Quiaob fimilitudinem figurarum, 
& circulomm infcripiorum vt re- 
dlangulum NA in GO ad redfcangu- 
Ium QP in AM * feu^ vt fuperficies 
fphzeralis EGI ad fuperficiem fphie- 
ralem BAC a ita eft polygonum EG 
I ad polygonum BAC * 

PROPOSITIO IX. Tab. IV. F rgw 
a6. Hemifphaerio aut minori por- 
tioni BAC adfcribere duo folida— * 
fph;rralia , quorum curuae fuperfici- 
es j vel folida ipfa differant fpatio- 
minori quocumque dato * 

Sit primo quaelibet magnitudo Y 
plana quantumuis exigua; & vt Y 
ad fuperficiem cumam portionis 
fphaerae BAC ita effici poteft diffe- 
rentia quadratorum ex SD &r ex A 
D, feu a redlangnlum NSA ad qua- 
dratum AD ; & fedfa bifariam peri- 
phaeria AB , j& rurfus bifariam > & 
fic vlterius , quoufque poftremi teg- 
menti tangensjjFG cadat inter pun- 
dta S| & A ; completis polygo- 
nis adferiptis s & folidis. fphaerali,- 
bus ex iliorum reuolutione circa—* 
axim DA- Quia redhngulum NG 
A minus eft redlanguio NSA> erg Q 
F 5 rec- 
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1 3 o De Spbara & cylin. * 
rec-Ium NGA ad quadratum AD* j 
y. ex feu C differentia polygonorum ad in- 
fcriptum polygonum BKAC mino- 
rem rationem habet quam re&angu- 
Ium NSA, ad idemqua-tum AD, 

(en quam Ratium Y ad fnperficiem 
portionis fpfaerae BAC» £tquia__* i 
«i fm.(x vtJ polvgonum EGI ad polygonum 
7 * BAC ei fimile, ita eft fuperficies , 
tphaeraris EFGi ad fuperficiem_* 
fpha:ralem infcriptam BKAC; ergo 
diuidendo differentia polygonorum 
ad infcriptum polygonum erit vc 
differentia fuperficierum fphaerali- 
nm ad fuperfTciem infcripti fphara- 
lis , ergo fpacium Y ad fuperficiem 
portionis fphaerae BAC maiorem—»' 
rationem habebit quam differentia-^ 
jfphaeralium fuperficierum ad fuper- 
ficiem infcriptam , & adhuc maio* 
rem quam ad fuperficiem portionis 
fphaerae ( qua: maior eft fuperficie-* 
fphseral is infcripti ) quare diffe- 
rentia fpha:raiium fuperficierum- ad- 
fcriptarum minor eft quacunque-*- 
magnitudine Y * 

Secundo magnitudo fuppofita fit 
cubus ex latere Y & cetera fiant vt 
in praecedenti cafu offendetur quod 
. differentia folidorum fphaeralttim-* 
inter fe fimilium hemifphaerio vel 
-minori portioni adfcriptorum mi- 
nor eft quocunquae dato cubo fiiper 
latere Y defcripco • 

77 PRO* 
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PROPOSITIO X. Tab. /r. Bigi 
a6. Hemifphaerij aut minoris por- 
tionis fuperficies curua ABC aequa- 
lis eft circulo cuius radius eft re<fta 
AB a polo A ad terminum B bails 
dufta . 

Adfcribantur * * hemifpfiaerio aut 
minori portioni ABC du^ fuperfici-» 
es fphaerales EFGHI % & BKAIC > 
quarum differentia minor fit qua» 
cumque data;& fiat b AX radius 
circuli aqualis fiiperficiei ciccum* 
fcriptr fpneralis, &' AZ fit radius 
eirculiaqualis fuperficiei infcripti 
fph$raiis . patet quod AB minor eft 
A X,& maior quam AZ. Quare funt 
duae magnitudines^rima fuperficies 
cui na hemifphaerij aut minoris por- 
tionis BAC fecunda circulus radij 
AB* & duae aliae fuperficies fpfiera- 
lis EFGHI & er aequalis circulus ra- 
dij AX funt vna maiores prima & fe- 
cunda excelTu a prima minori quo- 
cunq;dato; pariterque duae aliae fu- 
perneies fph^ralis BKALC &eiae- 
qualis circulus radij AZ funt vna_* 
minores prima & fecunda defedtu a 
prima minori qiiolibetjdato.* igitur c 
juperficies curua fpftaericae portionis 
BAC aequalis eft circuloex radio 
AB deferipto . Quod &c- 

PROPOSITIO XI. Tab- ir. Fig*. 
27. Superficies totius fphara ABF 
£G aequalis eft quadruplo circuli 
E 6 maxi- 
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131 De fpbara cylw. 

maximi eius AFEGf|jfc fuperficies 
maioris portionis KL '^aequalis eft 
circulo cuius radius elt retta BE a 
polo E ad terminum B balis por- 
tionis • 

In circulo AFEC maximo duca- 
tur diameter FDG per-ris ad axim 
AE;coniunganturque AF,EF. Quia 
in tri-loilolcelio ADF &redtangu- 
io ,in D eft a circulus radij AF du- 
plus circuli radij DA, feu circuli 
maximi ; eft quae b luperficies curua 
hemifphaerij FAG aequalis circulo 
radij FA . eruo fuperficies hemif^ 
phaeri IFAG dupla eft circuli maxi- 
mi ABEC. Si ili ratione fuperfi- 
cies alterius heiriifphfrtj FEG $qua» 
lis eft: duplo cnc 'i maximi radio 
DF defcnpti* igitui duo hemilphae- 
ria > fcilicet fuperficies totius fpha> 
rae aequaiis eft quatuor circulis ma- 
ximis AFEG fimul fumptis . 

Poftca in triangulo e re<ftangulo 
ABE in femicirculo, quia^ circulus 
ex radio recfta: linea* A£ deicriprus 
aequalis eft duobus circulis ex radio 
AB, & ex radio BE; eftque e fuper- 
ficies totius fphaerae aequalis circulo 
radio AE defcripto, qui quadruplus 
fhH,io Quoque eft circuli radij DF; &/ 
fuperficies minoris portionis BAC 
aequalis eft circulo radij AB • ergo 
reliqua luperficies portionis BEC 
aequalis eft circulo a radio B E def- 
, cripto.quQd &c. 
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PROPOSITIO XII. Tab. IV. 

Fig. zS» 2 9. Si vnius coni redii EDF 
plana fiiperficies nempe circulusDF 
sequalis fuerit curuae iiiperficiei AB 
KC alterius coni 3 vel romboidis, 
BAIC^ut coni vel rombi ex cauati* 

& altitudo illius feu axis EL aequalis 
fuerit IH per-ria centro vel fum- 
mitate contrapofita ad fuperficiem__» 
curuam huius; erunt foiida EDF > 

& B AICK inter fe aequalia . 

Quia circulus DFjleu fiiperficies 
curua coni ABC ei aequalis ad circu- 
lum fuae bafis AC a eft vt B A ad a h*i.s, 
femiflem ipiius AC , feu b ob trian- C9fm 3 * 
'orum fimiiitudinem vt B 1 > ad 


vel ad EL • Ergo bafes & altitu- b *V.4. 
dines funt reciprocae,* & ideo e conus c VLja 
vel romboides ABCI aequalis eft 
cono EDF . 

Poltea in rombo excauato BAIC 
K ^completo cono GAC fiat circu» bmux 
lus OP centro L aequalis toti fuper- I* 9 *'** 
ficiei curuae AGC , & circulus MH 
eodem centro Hat aequalis fuperfi- 
ciei conice KGB , vnde zona circu- 
laris MOPH equalis erit 


ciei curuae ABKC , & quu 
qualis eft IH e erit conus EOP ae- e expri 
qualis romboidi AGCIj&r conus E 
MN aequalis romboidi GBIK. qua- 
jre conus cauus genitus ex reuolu- 
tione trianguli EOM circa axim-* 

EL aequalis erit romboidi excauato 
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1 3 4 De fphara & cylin. 
BAICK ; fed/conus EDF > aequalis 
eft illi cono cauo a cum habeant alti- 
tudinem communem EL,& circulus 
bafis DF aqualis fit Zonae MOPH* 
ergo conus EDE aqualis eft rom- 
boidi excauato B Ai CK* Quod 
&c. 

PROPOSITIO XIII. Tab lr~ 
Fig. 3 1- Quilibet fedtor fphenr AB 
CD aequalis eft cono DEQ^cuiuar 
altitudo DB aequalis iit radio fphav 
rae* bafis vero circulus EQaequalis 
fe&oris fuperficiei curuae ABC. 

Adlcribantur a Iphaerae lepori A 
BCD duofolida fpnaeralia DFHK* 
& DABC fimilia inter fe, ita vt eo- 
rum differentia minor fit quacum- 
que data magnitudine ; & fiat b cir- 
culus NT*ex radio BN qui fit aequa* 
Iis fuperficiei curuae fphaerali FH K»> 
cumque altitudo DB equa lis iit per- 
pendicularibus ex D r ad fu perficies 
curuas GH y FG cadentibus; ergo. 
c conus vertice D, baft circulo NT 
aequalis eft romboidi HGDI > Sc 
rombis excairatis fcilicet integro 
folido fphaerali DFHKj eritque co- 
nus DNT maior aeque alto cono DE 
Qjeo quod bafis circulus NT aequa- 
lis eft circumfcriptae fiiperficiei iphf 
raliFHK, quae maior eft comprae- 
henfa fphaer® fuperficie > feu circu- 
lo ECL. 

Similiter fafto d circulo OY ae- 
qua- 


Archimedis I ?S \ 
aquali Aiperflciei fphaerali ALBMC 
o/tendetur conus DOY aqualis fo- », 
lido fpharali DABC infcripto, Qc 
minor erit cono DE Qj. Sunt igitur 
dua magnitudines, prima elt fetior 
fp hara DABC , fecunda elt conus 
DEQ^ & dux alia; folidum lplntra- 
le DFHK & conus DNT quar ae- 
quales funt interle, & vna maiores 
prima & fecunda excelfu lupra pri- 
mam minori quolibet dato : & duae 
ahe folidumlpheraleDABC infcri- 
ptum>&: conus DOY interfe aqua- 
les vna minores prima & fecunda—* 
defettu a prinaa minori quolibet 
dato . Ergo e fetior fphaerae D ABC * lI ’ 
aqualis elt cono DEQ^juod , &c. 4 * 

PROPOSITIO XI V. T*b.lV. 

Fig- 3*» 33‘ Quaelibet fphser» por- , 
tio BCF aequalis eft cono BDF » 
fuper eadem bali B F «conftituto > 
cuius axis DE ad portionis axim-_* 

CE, lit>vt radius fphxrx HA vnsu 
cum axe AE op politae portionis ad 
eundem axim A E • 

Fiant coni CBF & HBF,iunga- 
turque retia BA ; quia HAE ad AE 
eft vt DE ad EC; diuidendo a HA aI11 * 
feuCHadAEerit, vtDCadCE, n ' m * 
& antecedentes limui adconlequen- 
tes » fciliccc HD ad AC eft, vt CH 
ad AE ; & permutando DH ad HC 
erit vt CA ad AE : fed b in femi- frll,»» 
circulo triangulum A B C eft rec- 

lum 
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136 ' De fphara fy cyltn. 

Ium & pariter BE per-lariter fecat 
hypothenufam AC . Ergo vt c CA 
ad A E, ita eft qua-tum C A ad qua- 
tum AB,feu vt qua-tum CB ad qua- 
tum BE ( ob fimlitudinem triangu- 
lorum; ) funtque d circuli vt qua- 
ta radiorum ; ergo circulus radio 
CB ad circulum radio BE eft vtCA 
ad AE eftque e fuperficies curua 
portionis fphaerae BCF aequalis cir- 
culo radij CB , ergo vt DH ad H<£ 
ita eft fuperficies curua BCF ad cir- 
culum diametri BF . Quare pro- 
du&um ab eftremis feilicet fumma ^ 1 

vel differentia conorum DBF > & 'I 
HBF, vel romboides DBHF aequa-- ji 
Iis eft produdlo ex intermediis, fci- j 
licet /fettori fphaerae BCFH;& ab- 
lato in^ prima ngura,& addito in fe- 
cunda,communi cono HBF erit co~ t 
nus DBF aequalis portioni fphaerae ! 

BCF, quod erat > &c„ j 

Corollarium ► Hinc deducitur quod t 

quaelibet pottio fphaerae ad conum__» 
eandem bafim & axim ei habentem* t 

fe habet, vt radius fphaerae vna_» . i 
cum axe refidme portiouis ad eun» i 
dem axim . j 

Quia conus DBF feii ei aequalis : 

portio fphaerae BCF ad conum CBF c 

eft vt altitudo DE ad EC» feu vt K i 
AcuraAEadAE, Ii 

PROPOSITIO X V. T »b. IV. 

Vif 
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p ig, Inter re&am lineam A C 

maiorem, & BA minorem duas me- 
dias proportionales reperire • 
Conueniant illae ad angulos re- 
dlos in A 9 & compleatur parallelo- 
grammum ABDC.>cui a circumfcri- 
batur circulus diametro D A> & per 
h pundtum D circa afymptotos CA 
B deferibatur hyperbole DF 
ducatur c refta DM circulum tan- 
gens in D 3 & redla dIDK fe£i io- 
nem ibidem contingens 9 occurrens 
alymptotis in I , & K ; erunt e qui- 
dem ID , & DK aequales inter fe , 
& DC parallela eft AK 9 ergo f IC 
aequalis eft CA : pari ratione KB 
aequalis erit BA> fed polita fuit CA 
maior quam AB 9 ergo in triangu- 
lis IAD , & KDA bahs IA maior 
erit 9 quam AK , & latera ID 9 DK 
aqualia funt, & DA eft commune, 

' igitur angulus ADI maior erit an- 
gulo A D K , qui proinde ccutus 
erit 9 & propterea g re&a linea I K 
fe&ionem contingens in D intra_» 
circulum cadet 9 & ideo h hyperbo- 
la per D pun&utn inter tangentes 
KD,&DM incedens fecat circu- 
lum 9 in alio pun&o F praeter D ,* & 
eoniungatur retta linea D F , quae 
produ&a fecet afymptotos in pun- 
ctis G , & H ; oftendendum eit re- 
ftas BH9& GC efle duas medias 
proportionales quaefitas . Quoniam 
eiufdem regiae linea; portiones i GD 
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i ;3 De fpbctra & cytin. 

Si FH inter hyperbolen » & afym- 
ptotos interceptae aequales fiint in- 
ter fe, addita communi DF , erunt 
FG, &DH inter fe quoque aequa- 
les ; quare re&angulum / D H F 
aequale erit reftangulo FGD, fed m 
rettangulum A H B aequale eft re- 
ttanguloDHF ( eo quod ab eodem 
pundto H extra circulum, po/ito du- 
cuntur duae re&ae lines circulum.-», 
fecantes: ) fimili modo reciangu- 
lum AGC aequale eft re&angulo F 
GD ; icitur duo rettangula AGC > 
& AHB aequalia inter le erunt, & 
ideo n vt GA , ad AH , ita erit reci- 
proce BH ad GC , led vt a GA ad 
AH> ita elfc DB ad BH , nec non 
G C ad C D (propter aequidi- 
ftantiam iprarum DB> G A, & ipfa* 
mm CD , AH , Sz limihttidinem 
trrangnlorum ) quare DB,feu CA 
ad BH eandem propor ionem ha- 
bebir,auam BH ad GC,& eandem 
quam nabet G C, ad CD, feii ad AB, 
& propterea quatuor rcftx lines 
CA, BH, CG» & BA erunt in con- 
tinua proportionahtate - Quod erat 
propofitum . 

PROPOSITIO XVI. T«K IV~ 
Fig. 35. Hemiinhaerium ABC du- 
plum eft ceni ABC, & fub lex qui- 
alterum cylindri EACF eandem__, 
bafim AC & axim BD habentium . 

Extendatur radius BD ad G, pa- 
tet « hemifphaerium ABC ad conum 

BAC 


1 
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ifii BAC efle vt radius DG> vna icum 
at: GD axe reliqua- portionis ad GD > 

a fcilicet vt duplum DG ad fubdih- 
q pium eiufdem DG ; igitur hemiF- 
itr pharium aquale eft duplo coni UA 
jft C; cumque idem conus. & tertia_> 
& pars fit cylindri AF erit ex aouo 
$ hemifpharium ad cylindrum vt duo 
ii ad tria, 

V PROPOSITIO XVII. T ab. IV. 
Io, figur* $6* Cylindro vel cono da- 
GC to A fpharani ei aqualem defcribe- 

tjl .re • __ 

is Piat m cylindrus re&us BD lex* 
(ii quialter ipfius A & inter b BC , & 
CD dua media E & FG in conti- 
£ nuaprop-ne reperiantur* &altitu- 
p dine F G fiat cylindrus redtus FH 
is ambiens fpharamS cuius bafis dia- 
meter GH aqualis fit FG • Quia-i 
fe BCi E) FG, CD , continua pro-les 
2 funt , ergo vt e Jom»itudine eft BC 

Ii ad tertiam pro-lem FG ( ita eft po- 

i tentia FG feu GH ad CD > & ineo 

f circulus bafis GH ad circulum CD, 
eft [reciproce vt altitudo BC y ad F 
G altitudinem,* & proinde d cylin- 
'I dri BD,&r FH aquales inter fe funt, 
eftque e cylinder FGH fexquialter 
i- infcripta fpharaS* ficut cylinder 
BJD fexquialter fadtus fuit ipfius A. 
igitur iphara S aqualis eu cylin- 
i 4ro A . 

Si vero A fuerit conus fadlo cy- 

lin- 
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140 De /pbara fr eyli» 

' Jindro circa conum reliqua fiant , V« , 
prius,& idem deducetur . 

PROPOSITIO XVIU.Tab.ir . . 
fig. 37. Sphaerae fuperficiem ABCD 
in data ratione R ad S fecare. 

Fiat « axis AC ad AE vt R fimul 
cum S ad R ; & per E dufto plano 
BD per-ri ad axim A C , coniun- 
gantur A CB in circulo maximo 
ABCD- b Quia vt CA ad AE feii vc 
R & S ad R , ita eil potentia C A ad 
AB feu c circulus radio AC ad cir- 
culum r radio A B defcriptum; eft- 
que i circulus radio A C deferiptus j 
aqualis fuperficiei totius fphaerae, 
cum ambo fint quadrupli circuli ma- 
ximi ABCD , & # circulus radij | 
AB aequalis eft portioni fuperficiei 
fphaerae BAD • Ergo vt R cuai S 
ad R, ita elt tota fpher$ foperficies 
ad fuperficiem BAD , & diuidendo 
& in vertendo vt R ad S ita erit 
fphaerae fuperficies B AD , ad fuper- 
ficiem BCD, quod , &c, 

PROPOSITIO XIX. T»b. tr. 

Fig' 38 Datam fphaeram , A QJ 3 V 
fecare vt portiones interfe habeant 
rationem datam CD ad DE . 

Producatur axis vt fiat AF aequa- 
lis dimidio AB, & fiat « AF ad AG ; 
tangentem circuli vt CE ad ED, I; 
& lit b AH media prop-lis inter fa r 
& AG i & axe c AF , latere re&o , 

AG 1 
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AG fiat parabola FHK, in qua ap- 
plicetur JBK par-la AH ; & circa d 
afimptotos ABK fiat hyperbole GL 
S fecans parabolam in L , ducaturque 
LM par-la ipfis KB , & HA , fecans 

• circulum AQB in & L X , GN 
j ducantur par-la; reliquo alymptoto 

AB . Oftendendum eft planum per 
13 LMV eredhim ad axim AB proble- 
? ma efficere . Erit e rec-lum LMB 

f aequale rec-lo G AB, ideoque/LM 

“! aci G A erit vt AB ;ad BM ^ & pro- 
'mdc g qua-tum LM , feu ei aequale 
1 rec-lum FM in AG ad quadratum_* 
? GA erit vt qua-tum AB ad quadra. 
!3 ' tum BM ,* & ob parabolam h FM , 

* ML 9 AG continuae pro-les erunt * 
' l & ideo i vt F M, ad AG ita eft qua- 
c dratum LM ad quadratum AG feu 
E qua-tum AB ad qua-tum BM > vel 
a : potius l circulus radij ABadcircu- 

lum radij BM eft vt FM ad AG ,• ex 
c _ quo fequiturquod m conus bafi cir- 
K culo ex BM, in altitudine FM equa- 
lis fit cono circuli ex AB in AG du- 
&o:eft vero conus n ex circulo radij 
\ AB in axim F A aqualis fphara; A 
QBV y & conus circuli radij AB in 
1 AG p qualis fuit moxoftenfus cono 
circuli MB in FM , ergo ft>haera_j 
) AQB ad conum circuli MB in FM 
f fe habet o vt F A ad AG feu vt CE 
} adED. 

f . tandem .p-vt FM ad MA ita 

OM ad MB, permutando FM ad M 

O erit 


d CCKfCt 

47- 


t conic . 

f IV.I 4 
g /V.18 
&• conic 

h c °nic*. 
def, iy. 

i IV.« 
17. 

IV. 1». 

t 

m VI. 
?*• 

— * 

n hnius 
ex 13 « '• 


o VI.«r 
!«• 

plV.it 


v 9* 
er tx 17 

» VI.J* 
fhu. 14. 


a fo.14 

b;iv 11 
cfc*. 15 

4 fotif 


142 D* fpbara fy cylin. 

O erit vt AM ad MB , feu q vt cir« 
culus ex QM ad circulum ex MB 
(eo quod tres AM, MQ, MB , in— 
femicirculo continue pro les funt ) 
igitur r conus circuli MB in FM ae. 
qualis eft cono circuli ex radio QM 
in MOj huic vero/cono aequale eft 
Tegmentum Tphaerae BQV ; ergo 
Tphaera AQBV ad Tegmentum eius 
BQV , Te habet vt FA ad AG , vel 
vt CE ad ED,* & diuidendo Tphaerae 
Tegmentum AQV ad Tegmentum B 
QV eft vt CDad DE, vt impeia* 
tum fuerat - 

PROPOSITIO XX. Tab. iV- \ 
Datis duabus fphsrae por- 
tionibus ACB & EGF tertiam HL 
K conftituere 9 quae alteri earum , j 
EGF Timilis fit, alteri vero ACB 
equalis • [ 

Fiat conus sX AB aequalis por- 
tioni Tphaerae ACB, & conus VEF • 
fiat aequalis portioni Tphaerae EGF ; 
Stvtb V Qad EF ita fiat XT ad li- 
neam D , & inter# AB & D ponan- ! 
ttir duae mediae continuae prop-Ies j 
HK & I ; & fuper circulum ex dia- 
metro H K fiat H LK portio Tphaerae f 
fimilis ipfi EGF ( fado axe ML ad 
LY vt OG ad G QJ • Dico por- ( 
tionem HLK aequalem efle portioni • 
ACB. Fiat 4 conus ZHK aeqiulis 
portioni HLK ,* &ideo conus ZHK 
fimilis erit cono VEF > ficuti^ortic 
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!Gfphscne fimilis erat portioni ; quare 
Mi vt VQjid EF , feu vt XT ad D fic 
,tZY ad HK; & permutando, inuer- 
ia tendoque , vt ZY ad XT ita erit H 
Mi K ad D , cumque AB , HK, I > D 
(j continuae proportionales fint, erit « e;iV:« 
is AB ad HK potentia feu circulus A 
b? B ad circulum HK vt HK ad D. * l# * 

i Sed fuit XT ad D vt VQjd EF , 

,« feu vtZY, ad HK, permutando Z 
tf Y ad XT eritHK ad D • ergo circu- 

ii lus AB ad circulum HK eft vt ZY 

ttf itd XT. vnde f conus* ZHK aequalis f y.jj. 
erit cono XAB ; proindequej por- 
tio fphaeraeHLK erit aequatis portio. 

It ni fphaerae ACB . Quod &c. 

0: 


PROPOSITIO XXI. T*b. IV. 

Fig. 40. Datis duabus portionibus 
iphrericis ABC , &r DEF tertiani 
K L M raeperire cuius fupei fic ies 
arqualisfit fuperficiei vrtius DEF & 

Iimilis fitiuperficiei alterius ABC* 

In circulis maximis AB, DEF 
coniuiuTis re&is BC, EF, vt* BC aIV.11 
ad EF ita fiat diameter BH ad LN , 

&: defcripro circulo, 8c fphaera LK 
N M , & fe&o b axe NL in R in ra- j, 
done HB ad BP , & dudfco plano K 
RM perpendiculari ad axim & L 
M ; erunt e portiones circulorum & 
fpbaericae ABC , KLM fimiles $ & c * e 
ideo HB ad LN , erit vt BC ad LM; 
led fuitBC ad EFvt HB ad LNfeu vt 
BC ad LM,ergoLM scgualis eft EF, 

& 


\^> 


i 
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& d circuli ab eifdem radijs fafti 
qui squales funt fuperficiebus por- 
tionum squales funtinterfe ; & por- ® 


PROPOSITIO XXII. rr. 
Fi£. 41* Ex data Iphsra ABCD por. 
tionem abfcindere ABC qus ad in- 
fcriptum conum ABC datam habe- 
at rationem RS ad S, fed propor- X! 
tio data maior fexquialtera elfe-» i 


I 


tio fphsrs KLM habet fuperficiem 
KLM squalem luperficiei DEF ; &k 
fimilem ipli AB(J • Quod &rc. 


fci 


debet , 

Sic vt R ad S ita fiat radius ED cir- n& 
culi ABD ad DF ; quia EDB ad D m 
aiv.u Bell vt 3 ad 2, ergo R, S ad S ma-jc 
iorem rationem habet quam EDB m 
adDB, &diuidendo RadS, qus (t 
fuit vt ED ad DF eft in maiori ra- ™ 
/ tione quam ED ad DB , & proinde 
DF minor erit diametro DB . Du- Je 


catur iamper F planum AC per-Iare 
ad axim BD > & fiat conus B AC > Ic 


fc 


b hu,ex & conus b GAC squalis portionis 
M* fphsrs ABC, Quia vt RS ad S* feu 
ce*it vt EDF ad DF ita e eft GF ad FB ;J 
6 vi.c x j C onus GAC ad conum B AC , 
VbH,ui eftque e portio fphsrs ABC squa- 
* lis cono GAC • igitur vt RS , ad S, 
ita eH portio ABC ad conunL_*]' 
BAC . J 


F 


PROPOSITIO XXIII. r«Ur. 


d 


Ttg' 4?* Portionum fphsricarum_> 

non 
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non lxmilium habentium curuas fu- 
: perficies B AD, FEH aequales, om- 

nium maxima eft hftnifpnaeriuFEHi 
c Ducantur AB , EF j & CX fiat 
■ t x qualis radio CI > & quia fuperfici. 
es B AD & FEH funt aequales, 
erunt quoque a AB , EF circulorum 
radij aequalium eifdem fuperficiebus 
Kl fphaericis aquales interfe ; & lece- 
i» tur AR aequalis EL,- & quia fphae- 
b-. ricae fitperficies BAD , FEH lup- 
or- ponuntur aquales , & non limiles , 
It duftis circulis maximis erit FEH 
femicirculus & DAB fegmentum_> 
d maius vel minus, & in minori feg- 
dE mento qua-tum b AB fubtendentis 
mi acutum angulum ad centrum I mi- 
D 1 nus eft duplo quadrati radij AI , & 
qci c maius quam duplum qua-ti AK, eo 
12 quod in legmento minori circuli vt 
ini: diametri minor portio AK ad maio- 
D: rem KC,ita elt qua-tuAK ad qua-tu 
-liiJ per-laris KB. ergo re dia AB feu ei 
aequalis AR minor eft radio AI & 
do> maior quam AK ; e contra in maiori 
fegmento AR maior eft radio AI & 
FB minor quam AK • proindeque tain 
\C in maiori quam in minori legmento 
pundtum R propinquius eft circuli 
wk centro I quam ?pun«um K. Igitur 
iHL>. rfrectangulum CRA, maius eftre- 
dlangulo" CKA ; fed qua-tum e AB 
t aequale eft rec-lo CAK . ergo qua- 
WI' dratum AR femiilis illius aequale-* 
jUL* e ft re c-lo fub AK & CX, quae femif- 
on G lis 

I. * 
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fis eft diametri CA «'quare duo an- 
tecedentia rec-lum CRA & qua- 
dratum R A fimul , ideft [rec-lum C 
AR maius eft duobus Jconfequenti- 
bus , fcilicet rec-lo fub AK & fub 
KC cum CX . Fiat tandem/ MK ad 
KA vt XK ad KC, & ducatur tan- 
gens EN aequalis EF, complean- 
turque coni MBD &LNO . erit£ 
rec-lum MKC fub extremis aequale 
rec-lo AKX fub intennedijs illarum 
pro-lium; &ideo rec-lum CAR ma- 
ius erit rec-lo MKC; vnde h AC ad 
CK maiorem rationem habebit qua 
MK ad AR fiue ad EL ; fed vt i AC 
ad CK ita eft, quadratum AB ad qua- 
dratum BK, fiue l circulus radio A 
B fiue EF, vel EN ad circulum ra- 
dio BK defcriptum . ergo circulus 
NO ad circulum BD maiorem ra- 
tionem habebit quam MK ad EL . 
Quare conus m cuius bafis eft circu- 
lus NO altitudo EL maior eft cono 
cuius bafis eft circulus BD altitudo 
MK • Suntque eifdem n conis aequa- 
les portiones fphacriCae FEH > & B 
AC. igitur portio FEH maior eft 
portione B AD • Quod &c. 
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ARCHIMEDIS 

SPIRALIA 

IO: ALPHONSI BORELLII . 

S Piraliu linearum doftnna quan- 
tum eft ingeniofa & praeclara, 
tantum abftrufa, & captu difficilis 
eft , vt innuit ipfemet Archimedes 
in epiftola ad Dofitheum • Hanc ni 
fallor noua methodo planiorem—» 
redidi ,&ae dum affirmatiue tan- 
gentium fpirales proprietates de- 
monftraui , fed etiam oftendi quod 
locus inter tangentes & fpiralem_» 
-compraehenfus vnius re<ft$ lineae ca. 
pax non eft , quod deliderabatur • 

definitiones. 

Duo mobilia tquabili velocitate. I. 
ferri diduntur* cum fpatia quibuf- 
cumque temporibus exa<fta prop- 
nalia fuerint temporibus ijfaem_> 
-quibas fpatia tranfiguntur. 

Si ( in Tab. v. fy, i. ) punflum_» n 
A per circuli radium AB ex centro 
A aequabili velocitate moueatur , 
eodemque tempore radius A B ae- 
quabili motu circumdatur circa— > 
centrum fixum. Pundlum A duplici 
motu tranflatum defcribet cur- 
Cj 2 nam 


III. 

IV. 


V. 


VI. 


VII. 

VIII. 

IX. 


X. 


XI. 
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uam lineam AFGMR, quamvocfr 

Spiralem • 

Et Principium lineae Spirali s eft A 
centrum circuli . 

Et Principium circulationis eft ra- 
dius AB • 

Linea fpiralis Prima eft AFMR 
fadla ab integra circulari vertigine . 

Et fpatium a reda AB & fpira__, 
compraehenfum dicitur Primum fpi- 
ralc_^. 

Et redta AB vocetur Prima . 

Et circulus RDB vocetur Primus . 

Etvlterius ijfdem duobus moti- 
bus continuatis poft complemen- 
tum primae fpirae » quoufque fecun- 
da reuolutio compleatur, continua- 
tio lineae curuae vocatur Spiralis fe- 
cunda • Et Spatium fecundum • Et 
continuatio radi )» Linea fecunda t & 
Circulus fecundus , & lic vlterius . 

Trilineum AXBCE(ZV**« V./ig- U 
3. ) a cuius vertice A omnes redtae 
AB , AS , AR , &c. ad balim dire- 
dlam vel curuam BG dudfcae fecan- 
tur a latere cauo AEC - VocoTri- 
l in eum cauum • 

In duabus figuris in apicem de- 
ficientibus aequales bafes & altitu- 
dines habentibus, fi quaelibet inter- 
ceptae lineae par-lae bafibus, & aeque 
ab eis remotae femper aequales fue- 
rint inter fe. Vocentur figurae aqua m 
liter analoga . 


PRO 
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PROPOSITIO I. Tai. V, lig. 

Cuilibet trilineo cauo ABC E 
cnius bafis BC fit re&a vel circula- 
ria , adfcribi pofiunt duae figurae gra- 
datae ex trapetijs aeque altis , quae ex 
lateribus ad apicem concurrentibus 
lint compofitae ; quarum differentia 
minor fit qualibet data magnitudi- 
ne Y. 

Coniungatur retta AC , & pro- 
du&a BA fiat AQ aequalis AB > fe- 
ceturque AB bifariam in H , & rur- 
fus birariara,& fic fuccdfiue quouf- 
que in L j qua-tum « AB ad redlan- 

f ulum QLB maiorem rationem ha- 
eat quam tri-lus vel fiedtor ACB 
ad fpatium Y & dudla LP par-la BC 
erit b tri-gulus vel fe&or ABC ad 
trapetium PCBL vt aua-tum AB ad 
rec-lum QJB ; & ideo idem trian- 
gulum vel fettor ABC ad trapeti- 
um PB maiorem proportionem ha- 
bebit quam ad fpatium Y ; proinde- 
que c trapetium PB minus erit quam 
Ratium Y. 

Poftea ab omnibus diuifionibus G 
H lateris AB ducantur linea GI, H 
N , & nar-lae ba fi BC fecantes cur- 
uam AEC > & redtas AS, AR a AO 
a vertice A perinterfediiones D a E a 
F tranfeuntes > a quibus refulta- 
bunt figura gradatae adferipta? tri« 
lineo . Et quia d trapetium NM mi- 
nus cft aeque alto trapetio FR ( cum 
G 3 bafis 
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bzfis OR maior fit quam FM, & la- 
tera concurrant in A ) eademqne— * 
ratione trapetium IK minus quam 
MS > & ADG minus efl quam SL * 
ereo addito communi trapetio PO ; 
erit fumma omnium differentialium 
trapetiorum PO» NM> IK> AG mi- 
nor trapetio infimo PB ; & multo 
minor fpatio Y . quare figura gra- 
data AINPB circumfcripta trilineo 
ex trapetijs aeque altis ex lateribus 
ad apicem A concurrentibus com- 
pofita fuperabit figuram gradatam—» 
DEFBG eidem trilineo AECB in-, 
fcriptam* exceflu minore quacum- 
que data magnitudineY .. quod fa- 
ciendum erat - 

PROPOSITIO II. T*b. r. V ig» 
2. Si duae figurat trilmeae caua ae- 
que altae AB CE cuius bafis BC fue- 
rit arcus circuli * & a b c e cuius ba- 
fis efl redla b c aqualis BC,& figu- 
rae fuerint aequaliter analoga;;' Dico* 
quod trilinea funt aqualia interfe. 
Coniundhs redi is AC» & a c com- 
pleantur feftor ABC» & triangulum 
a bcf & cauo trilineo A.BCE * ad- 
fcribantur figura gradata ex trape- 
tijs aque altis s qua ex lateribus ad 
apicem A delinentibus fint compo- 
fita y ita vt earum differentia minor 
fit quacumq; data magnitudine;& di 
uifa altitudine ab in tot partes aqua 
lies in quot diuifa fuic AB,&per diui 

uones 
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fiones f*> h, 1 dudis ppr-lis baii b c 
fecantibus curuam a e c injpundis d» 
e>£ & coniundis redis a d s , ae r* 
a f ojconfurgent dua figurae gradatae 
adfcripta trilineo cauo aecb*& 
quia trilinea fupponuntur aeque alta 
& aequaliter anologa . ergo ficuti 
bafes £ BQ ,dc aequales iiint ita__» 
LF, 1 f aque a bafibus remotae aequa» 
les funt mterfe & fic reliquae om- 
nes EH > e h erunt aquales &c- Pa- 
riterque c L P *Ip funt aquales (ob 
fimilitudinem tri-lorum , vel fedo- 
rum ACB* APL } nonfecus NH, 
n h erunt aquales & fie reliqua fimi* 
liter polita ,* funtque [altitudines B 
L , b 1 aquales ► ergo fedor ABC 
ad fedorem ALP eit vt triangulum 
abc ad tri-lum alp, r fimtque ho- 
mologa interfe aqualia fcilicet fe- 
dor d ABC aqualis eft trislo abc» 
ergo eorum differentia aquales erut 
nempe trapetium PB aquale ipfi p 
b , & fic NL aquale erit n 1, FB a- 
quale f b > & fic reliqua trapetia fi- 
militer polita aqualia erunt ► Qua- 
re vniuerfa figura gradata ex trape* 
tijs compofita circumfcripta trili- 
n eis ABCE & a b c e aquales erunt 
interfe pariterq,- eifdem infcripta 
aquales erunt • Cumque fint aua 
figura trilinea & dua alia interfe 
aquales circumfcripta fint vna ma- 
iores illis exceffu a prima minori 
quolibet dato fpatio . pariterque-»' 
G 4 duae. 
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duae infcriptaj interfe aequales funt 
vna minores eifdem defe&u a pri- 
ma minori quolibet dato, igitur * 
prima trilineum ABCE asquale efl 
fecund$ o b c e • Quod erat &c*. 

PROPOSITIO III. Trt- V. Tig. 
5. 6. 1. 4. Si in fpirali AFGB fu- 
mantur duo quaelibet punCca F & 
G • Dico quod traniitus circulares 
eorum a principio circulationis in- 
coatiHF, ad LG duplicatam pro- 
portionem habent eius quam tranfi- 
tus dire&i AF habet ad AG . 

Quia motu a:quabili eodemqu e-» 
tempore punClum 4 fertur per re- 
Ctam AB & reCta AB circumduci- 
tur , ergo reCla a AH ad AL ; pari- 
terque angulus HAF ad angulumu» 
LAG eandem rationem habet quam 
tempus, quo tranfigitur AH ad tem- 
pus traniitus per AL; eftque b an- 
gulus HAF ad angulum LAG vt 
arcus LP ad arcum LPG . igitur re- 
cta AH ad AL c feu arcus HF ad L 
P eft vt arcus LP ad arcum LPG * 
&• arcus d LP ad arcum LPG jeft: Yt 
AH ad AG . ergo arcus HF ad ar- 
cum LPG duplicatam rationem ha- 
bet eius quam AH habet ad AG . 
Quod &rc* 

Corollarium . Patet quod fi pun- 
ftum in linea fecunda fumptum fue- 
rit • Traniitus e circularis eius a 

prin- 


Arcbtmedh 

principio reuokitionis fuperat qua- 
tuor angulos reftos ; & ideo totus, 
motus ab eo fadtus conftat ex inte- 

E ro circulo * & ex portione eiufdem 
;cundi circuli in coati . Et hc vltc- 
xius •. 

PROPOSITIO IV» T*b. V. Ffr 
4» 5. & 6. Spatium fpirale Primum» 
vel quoslibet aliud /lue eius portio 
AFGRA tertia pars e/i circuli pri- 
mi vel alterius 3 aut ferioris BDR 
A id comprehendentis .. 

Sumatur redta a<b squalis radio 
circuli AB ; br squalis/It periphc- 
riae BDR fettoris,. vel circuli primi 
in fpirali pnma , duplo fecundi cir- 
culi in fpirali fecunda 3 & /ic vlteri- 
usj./itque a b perpendicularis ad b r s 
compleaturque triangulum a b ruerit 
a idsquals cir.culo,yei circulis, vel 
fe&ori ABDR,*& copleatur redtan- 
gulum aprb,& axe pa ordinata 
p r b defcribatnr Parabola a.f r , 
quam tanget a b parallela ba/i, p r ; 
Scfedtis AB,.ab vbicumquein H.& 
h Yt HB,.h b /int squales j. (ducan- 
tur centra A arcus HF V , & redlsu* 
h f u par-la ba/i b r.. & quia in tr i li- 
neis altitudines AB , & ab squales 
funtj pariterque AH a squalis e/l 
aJi - ergo o b tri-loruma b r s ,a h u , 
& circuloru vel fe&orumAJBDR & 
AHFV /imilitudinem > & squali- 
tatem ba/ium BDR & b d r c arcus 
< 5 , 5 ’ H.FV 
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HFV aqualis eft redlae h fu ». & i ' 
circulus vel fedtor HF VA aqualis 
erit tri-gulo a h u * Poftea ( ob pa* 5 

rabolam ) e vt tangens a b ad a h po« i 

teftate* ita. eft longitudine br ad h i 
f ; Sr in fpirali/vt AB ad AH ,'feu \ ! 
vt a b ad. a h poteftate r lie eft longi» ' 
tudine peripheria. BDR ad HF„ . 
cum fint in duplicata ratione . ergo 
BDR ad- HF eft vt b d r ad. h f ? * & 
funt BDR r b dr aquales,, igitur 
peripheria HF aqualis eft redtaTii f.. 
Quapropter funt duae figura trili- 
nea caua ABRFA circulari bafe_-»„ 

& ab r £ a bafe diredfa., quarum al- 
titudines y & bales, aquales funr& 
linea HF , fi £ parallela bafibusvbi- 
cumque. dudla funt interfe aquales 
ergo g trifinea caua funt aqualiter - 
analoga.. & ideo trilinea b fuperfi- 
cies ABR FA aqualis eft fpatio a b r 
f a .. oftenfum autem fuit i triangu- 
lum redlilineum a b r fexquialterum 
trilinei a b r f a y ergo circulus; vel 
fedtor ABDR' quia qualis erat tri- 
angulo-a b r erit quoque fexquialte- 
rum triliner fpiralis:- & per eonuer- t 

iionenv rationis circulus vel fedlor 
BDR A triplus erit fpatij fpiralis A. 
FGRA. Quod erat &c*. 

' ^ 1 

Co/ ollarium . Hinc patet fimilitu- 
do ,, & transformatio) fpatij. fpiralis. 
iu Tegmentum Paraboli - 

FRCr- j 

- 1 
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propositto v. r»*. r- f 

5«.4,. Si fuerit fpatium fpirale ca- 
rens principio compraehenfuim, a_» 

Kfcdijs AFj.& AG > & 3 fpirali FG> 

& ffnt.4 continue pro-nales a f,, a g> 

2 X) a z: in ratione AF ad AG , & y 
fit triens differentiae fz .. Dicoquod 
fedor GAP ad fibi inclufum ipa- 
titim fpirale truncatum eandem ra- 
tionem babet quam- x z ad y-.. 

< £uia * fedor. H AF ad ei fimilem a v . tx 
fedorem LAP duplicatam rationem **.<< 1 *. 
babet. radij AF au. AP',, feu' AG, & 
proinde, fellor H AF ad LAP erit ve 
a.f ad a x tertiam- proportionalem 
& fedor PAL ad' fedorenr LPG A. 
eft fe»vt bafis.LP ad.LG,feirvt a £ad 
agj feu vt ax adaz; ergo ex sequo. 
fetior HAF ad fedorem E PG A erit 
vtaf ad az:. & in eadem; rationem 
erunt trientes eorundem* fedorum 
feilicet e: fpirale; fpatium AFA ad ch»i.* 
fpirale A FG A. ergo diuidendo fpi— 
rale fpatium AEA ad fpirale truncae 
tum-liib redis FA, AG & fpira GF 
contentum,, erit vt af ad.fz„vel vt 
triens ipfius a f ad trientem alterius 
fzi.feu ad y Poftea quia d fedor G d v * tx: 
ELAad fetiorem: PAL eff vt. retis >x ' 


GA ad'AF , ( feu vt za- ad xa», diui- 
dendo GAP ed. PAL erit vt- zx ad 
xa fedor PAE ad FAH ei fimile 

eft. vt x a ad a f,. atque f edor. FAH 
adlcontentum fpirale AFA efl vt af 
^ G 6 ad 
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ad eius trientem . ergo ex §quo fe- 
Imi, 4 d:or # GAP ad fpirala fpatium AFA 
erit vt z x ad trientem ipfius af. 

Sed prius fpirale fpatiuin AFA ad 
fpirale truncatura fuit vt triens a f 
ady. igitur ex aequo fedor GAP 
ad compraehenfum fpirale fparium 
truncatura fe habet vt zx ,ad y i « 
Quod &c. 

Corollarium . H inc deducitur quod 
/ fpatium fpirale fecundum ad circu- 
Ium fecundum eandem proportio- 
nem habet quam 7 ad 12 ► 

Quia fi radius primi circuli fit 3 
partes qualium radius fecundi cir- 
culi fit 6 partes,erunt duo fequentes 
termini proportionales 12 & 24. 
eritque extremorum 3 & 24» diffe- 
rentia 2 1 huius triens 7 ; & dirfe- ; . 
rentia poftremorum- 12 & 24. erit 4 
12. 

Similiter fpatium fpirale tertium 
ad circulum tertium erit vt iyad 27, 
politis enim quatuor continue pro- 
portionalibus in ratione fubfexqui- 
altera 24, j 6 . 54. 8r. erit triens dif- 
ferentiae extremorum 19. & diffe- 
rentia poftremorum erit 2 7. 

Et fpatium fpirale- quartum ad 
circulum quartum erit vt 37 ad 4?« 
Nam pofitis quatuor proportionali*- 
bus in ratione ftibfexqui tertia .8r* ♦ 

io8< 144. 192 erit triens differentiae 
extremorum 37, & digerentia pQ- i 
ftremprunr 4£k Ei ’ 
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Et fpaiium fpirale quintum ad 
circulum quintum erit vt 6 1- ad 75. 
quia politis quatuor proportionali- 
bus in ratione fub fexquiquarta 192* 
240, 300. 37 5. erit triens differen- 
tia; extremorum & differentia-* 
' duorum poftremorum 75. 

Et eadem methodo reliqua repe» 
riri poffunt ► 

PROPOSITIO VI. T*b. V • Fig- 
7. In circulo HEF, cuius diame- 
ter EF : applicata GH ei parallela , 
& ideo minor diametro ; & ex cen- 
tro dudta lit perpendicularis AB ad 
GH ; & HC tangens circulum HF 
E , in H - Dico quod quaelibet re- 
fla AN ex centro A ducta ad partes 
F efficiet fegmentum NO inter G 
H } & conuexam peripheriam, quse 
‘ ad ad arcum circuli OH maiorem-* 
rationem habet quam BH ad BA * 
Quia BH parallela eft AC a erunt 
alterni anguli BHA & HAC aqua- 
les , &: anguli B & AHC funt redii . 
ergo b fimilia funt triangula HBA 
&"AHC ; & ideo AH ad HC efi: 
vt HB adBA: cflque AR maior 
'quam AH , & RC minor quam H 
C . Ergo e AR, ad RC, feu d NR 
ad RH maiorem rationem habet 
quam AH ad HC, feu quam HB ad 
BA. Cumque NO maior fit, quam 
NR : & arcus circulrHO fit minor 
tangente HR • Igitur NO ad arcum 

OH 


a/. *5W 
blV*» 

cm.rr 

d 
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OH maiorem^ proportionem; habet- I 
quam NR ad RH & proinde- NO 
ad arcum OH multo maiorem ra— ' 
donem habebit , quam HB ad. BA .. 
Quod &c.. 

PROPOSITIO VIl- Tab: Vi Pi£.. } 
8*. Iifdem po fitis Dico quod quae-”* * 
libet reda ANR du&a ex centro A 
ad; partes B efficit Tegmentum NO 
inter. GHY& cauam periph'eriam__» 
interceptum^quod ad arcum circuli 
OH minorem rationem. habet quam; 

HB ad:BA 

Ducatur HS\ parallela RA , erit- 
tt HS r.feu ei’ aqualis NA minor- 
a I in n. quam radius«AO;.feu quam, radius 
AH Quare SH ad KG», Teu N 
b /v. 4« R ad RH'; minor.emrationem-.habet- 
«ii/i. quam.- AH ad HC ,, feu-c. quam; H; 
a * B ad BA ,. Et duda.RV parallela-» 
t gj/ * redae OH fecante NH,' ;n. V:. erit: 

A L 20.. RV d: maior. quam. circulum tangens. 

RH j ob angulum obtufum RHV #. 
tlVd proinde- NR- ad;RVSieu? « NO- 
■** ad OH minorem rationem : habebit 


J uanrNR ad'RH •- Eftque arcus O» 

I maior redafubtenfa OH *. Ergo- 
flll.i. /NOad arcum OHeft in minori ra- 
tione quam NO ad redlaHOiideoq;; 
NO ad arcum- OR eft-ii* minori ra- 
tione .quam NRY ad RH ;; Et-, fuit- \ 
NR ad; RH incminori ratione quam- 
HB ad B A- Igitur multo magis< NO 
ad arcum OH minorem proportio- 
nem habebit quam HB ad B A* Quod 


&c. 


LEM- 
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lemma* T»b. V- s Sy*' 

fla HCLterigcrit circulum HGtm 
H occurrens radio Ab m 
{ ctfa tangentis portione HS , Dico 
quod alicuius redi a; HR apun^ 
H incidentis ititer puntfa 1 :& 
portio ZR aqualis efle poteft HS . 

Intelfigatur tangens HQjranlla- 
ta circa pundhim H verfus F . .Pa- 
tet quod linea mota portio ZK m- 
tercepta & peripheria HF & a redla 
FQcentinenter minuitur quouique 
in F omnino deficiat . ergo^m tran- 
fitu intermedio pofiibile eft vt RZ,. 
aqualis fit HS & tendat ad H * 


PROPOSITIO VIII- Iifde'm_>- 
pofitis tadetnfig» 9» Si P er ^ extra—» 
i circulum inter GHN>& conuexam 
circuli peripheriam ad partes dia- 
metri EZ ducatur IH, quae circu- 
Jbm fecet in HK • Du^i poterit re* 
dia linea ad centrum A pertingens 
cuius portio inter HI > & peripne- 
riam comprehcnfa ad ; peripheriam 
interceptam minorem' rationem ha— 

■ beat quam FB ad BA «. 

Ducatur AL perpendicularis ad 
KHy & ex centro A ducatur AQ. 
» paralle/a ipfi KHI Patet quod H 
1 t- ad IA minorem, rationem habet 
quam HlB ad B A ( eo quod #■ iub-- 
tenlai HK. minor eft quam. HGjo8e 
icto eius femiflis HL minor erit qu» 

KB 9 


alir.So- 

a?- ic~ 


b II, U 

C huius 
« x 6 * 


4 Umi 
fr*c. 


«IV.4, 
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HB , & diftantia LA a centro maior 
«ft quam. BA >; 8cdu&a* HQjtan- 
gente circulum ; in H # & occurreu-* 
ee ipG AQ . «cqnidiftante LHI , in__» 
CU erit ff.AH , ad HQ^ vt HL ad L 
Aj ob fimilifudinem trianpulorum 
HLAx& AHQ^ Et fiat AfT ad HS 
^5 HB.adBA.& dintelligaturdiif. 
4ra RZ aequalia HS pertingens ad. 
H ; iungaturque. AXZ . Oftendea- 
dum eft XZ ad arcum. Zfl minorem- 
rationem habere quam HB ad BA . 
Quia vt HBad BA j.ita eft AH ad 
HS, feu A Z ad ZR, & e .XZ ad ZH . 
Et/XZ ad arcum ZH minorem rar 
tionemhabe*c quanvad rectam ZH,. 
Ergo XZ ad arcum ZH minorem ra- 
tionem habebit quacmBHad BA . 
Qiiod &c.’ 

PROPOSITIO IX. T*b. 
io. Iifdem pofitis- . Si per H intra 
circulum inter GH y & centrum, A 
ducatur KH ..Duci poterit re<fta adL 
centrum pertingens * cuius, portio, 
inter HK , peripheriam circuli ad 
interceptam, peripheriam. maiorem 
rationem habeat quam HB ad BA». 

Ducatur AQ^parallela KH , iun, 
gaturque AH,& aj HA ita 

fiat AHad AQj^&apun&oQ^ du- 
catur tangens QZ circulum in Z , 
iungaturque. radius ZA fecans HK. 
in X . Et quia vt BH ab HA ita. eft 
HA > feu ZA ad Aberit c quadra- 
tum. ' 
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timi BH ad quadratum HA vt qua- 
dratum ZA ad qua-tum AQ J & per 
conuerfionem rationis (in triangu- 
lis re&angulis ) d qua-tum f~ B ad dV,i9« 
qua-tum EA erit vt qua-tum ZA ad 
qua-tum ZQJfc ita erit AZ ad ZQ^ 
leu f XZ ad ZR vt HB ad BA ,* eft- t iv. 4 . 
que arcus ZH minor quam ZR • er- «Si8.| 
go/ XZ ad arcum ZH maiorem ra- ****** 
tionem habet, quam HB ad BA • 

Quod &c. 

i 

PROPOSITIO X. Tab- V.T 
si* Si in fpirali ABCDH ad radi- 
um AH' ducatur AF perpendicula* 
iis ex centro circuli HGOR : fitque 
AF aqualis peripheriae circuli pri- 
mi in fpirali prima , vel reuolutio- 
ni radi) in extremo circulo fa&ae a—» 
radio t vel fit aequalis peripheriae fe- 
itoiis circuli aefcripti a r 2 dio ad 
terminum portionis foiralis du&ae ; 

& coniungatur re&a FH. Dico FH 
tangere Ipiralem in pundto H • 

A quolibet pun&o N reta; FGN 
extra triangulum HFA fumpto du- 
catur redta ARN fecans circulum 
HOH in R , & fpiralem in Qj. Et 
quia in triangulo HAF redangulo 
in A> eft a angulus AH F acutus cer- */. ig 
te HF fecabit circulumin H, & G f ttll.z 
& HG biflefta in S : iungatur SA ; 

& haec b erit perpendicularis ad HG. k /I. a* 
Quare c HS ad SA erit, vt HA ad c 
A £ i ob limilitudinum triangulo- 
rum 


r • 
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rum . Poftea d NR ad arcum RHT 
eft in maiori radone quam HS > ad 
SA i feit quam AH ad AF ; permu- 
tando NR ad AH > vel ad AR erit 
• in maiori ratione quam arcus RH ad 
AF i {eu ad ei aequalem circuli peri» 
pheriam HOH - Et componendo 
NA ad ARi vel ad AH erit in ma- 
iori ratione quam arcus RHOH ad 
e huim arcum HOH, feu# quam QA ad H. 
£ X j]i A . Igitur /NA maior eft quam Q. 

A * Et ideo pun&um N cadit extra: 
fpiralem <. 

Similiter a quolibet pun&o n in: 
rcO.ii HF iumpto ad partes G duca— 
g hnl-T cur refta A nr : erit*. n r ad arcum 
r H in mJnoHratione quam HS ad S 
h/v.4^ A, feu Uspiam HA adAF. Permu- 
tando n r. ad HA r feu ad r A ia mi- 
nori radone erit quam arcus r H ad 
AF,. feu ad ei aequalem, periphaeri- 
i nl tx am HOH*. Et peri conuerfionem_» 
«r!** 4 rat *° ms inuerlam HA ad n A mino» 
rem rationem habebit quam, arcus- 
1 HO tt , ad arcum rOH', feu / quam 
m m.y HA ad q A.- Ergo nt n A maior eft 

3 uam q A Et ideo n pumftum. ca- 
it extra fpiralem : proindeque-^ 
tota recfta linea. NHF cadit extrau 
fpiralem & ideo eam 1 folummodo* 
tanget in vnico puntto H - 
Dico pr^terea quod in fpatio a—» 
tangente NH > 8c linaea: fpirali’ HQ^ 
contento aliqua: redla linea , vt eft 
TXH duci non poteft • 

Quia * 
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K Quia per H extra circulum RH 
»>i Gr & infra reftam HN du&a eft 
® reda HT : ergo n duci poteft refta 
c XA ad centrum pertingens fecans 
Ht circulum in Z > & fpiralem in V » 
P ita vt XZ ad arcum 2H minorem-» 
o* rationem habear, quam H S ad SA , 

16 feu • quam HA ad AF^feuad eiae- 

fb qualem peripheriamH OH» Er per* 

adi mutando , componendoque XA ad 
rnt ZA , (eu ad HA minorem rationem 
an habebit quam arcus ZHOH ad ar- 
cum HQH , feu p quam VA ad ean- 
ini dem HA ; & proinde q X A minor 
erit quam VA» Quare pundtum X 
& in re£ta TXH exiftens cadit infra_* 
adi punitum fpiralis V verfus centrum; 
n» & ideo fpiralem fecare debuit re&t 
it TXH » 

1* Simili modo per pvopofitionenx^» 
m 9* huius oftendetur quod inter tan- 
ta gentem HF, & fpiralem HD ad 
p partes concurfus F, milia reftaJi. 
utf uea ad pundtum contaiftus H duci 
P ppteft > quin fpiralem .ipfam fecet - 
ti Quod &Cr 
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C O NOIDIBVS ET 
SPiEROIDIBVS. 


Q 

cibus 


Vae demonftrantur in egregio 

libro Archimedis de conoi- 

dibiis non fine difficultate , & diu- 
turno ftudio fe inueniffe fatetur ip- 
femet Archimedes in epiftola ad 
Dofitheum . haec quoque theorema- 
ta diuerfa methodo .longe faciliori 
puto me demonftrafle * 


DEFINITIONES. 


, Si parabola > hyperbola s aut el- 

lipfis redlf manente axe circundu- 
catur , quoufque redeat in lacum 
a quo difceflerjt . Vocabo folidum 
genitum Conoidtm ptraboltcum quod 
a parabola gignitur « Hipetbolicu * u 
conotde > quoa ah hyperbola . Et 
fph&raidtm quod ab Ellipfi produci- 

Jr Et vniufcuiufque Vtrttx erit idem 

punttum fupremum axis figurae ge- 
nitricis . . 

Eafis vero erit circulus gemtus a 
IU* reuolutione bafis fedlionis conicae 
genitricis eremae ad axim • 

Duo 
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Duo conoides , aut duo fphaeroi- 
des fimilts interfe funt , quae fiunt a 
fimilibus figuris genitricibus . 

Duae portiones conoidum , u e l 
fphseroidii fimiles interfe funt fi ba- 
fes fuerint circuli,vei eilipfes fimi- 
ies , & axes fimiliter ad bafiurn ho- 
mologas diametros inclinati ean- 
dem ad eas proportionem habue- 
rint# 

PROPOSITIO I. Tab • V. Pig. 
ja. In parabola ABM fit X latus 
re&um diametri HBK> & Z fit latus 
redhim diametri FCG, ducantur- 

? iue tangentes verticales BF , CH , 
e fecantes in N « Dico quod qua- 
dratum BN ad quadratum NC eft 
vtX ad Z# 

A pundtis verticalibus B &r C du- 
cantur ordinatim applicatas BGM , 
CKA ad diametrosjnempe paralle- 
lae tangentibus CH , , BF , & « dia- 
metri parallelae funt in parabola—» . 
ergo b m parallelogramo K.F , eft 
BK aequalis FC; funtque fegmentar 
HB } BK aequalia fadlaa tangente—» 
CH & ordinata CK . igitur FC se- 
qualiseft HB. & eadem ratione 'C 
G aequalis eft BK . quare reftaneu- 
lum KBX > (eu 4 ei aequale quacfia- 
tum KC, vel BF ad rec Ium GCZ , 
feu ad ei aequale qua-tum GB , vel 
CH eandem « pro-tionemlhabebit 
quam latus reftum Xad latus re- 
atum 


iv. 
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dium Zy |ncmpe vt bafes rettangu- 
loru aequalium altitudinum KB , G 
C . & quia duo latera HB , FC ho- 
mologa funt aequalia & par-la j n . 
f IV.4. tri-lis iimilibusj ergo/BN ipfi NF, 
nec non HN ipfi NC aequale erit , 
gir*il & ideo* qua-tum BN ad qua-tum 
NC erit vt quadratum dupla: BF ad 
quadratum duplae HC > feu vt la- 
tus redum X ad latus redlum Z quod 
erat , &c. 


a. tome. 
3 9.et u 


b coniC' 
def. IJ. 

c unie, 
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PROPOSITIO II. T*b . r. Btg. 

1 3. Si eiufdem fpatij parabolici AI 
D duo Tegmenta ABC & DEF ha- 
buerint diametros BG > FM aequa- 
les • Dico quod Tegmenta Tunt ae- 
qualia inter (e * 

Ducatur parabolae « axis OK» in 
quo fiat abTciffa IK aequalis BG, Teu 
E H, & ducantur ordinata MKR, & 
tangens BN,quae occurat IN in N, 
& axi in O ; & AP fit perpendicu- 
laris Tuper BG produ&am in P & 
iungantur redlae AB, BC> IM> IRi 
b fit que 4 X latus reatum diametri B 
G, & Z fit latus redtum diametri, Teu 
axis IK . Et quia vt qua-tum tan- 
gentis BN Teu c aequalis NO ad 
quadratum tangentis NI,Teu vt qua- 
dratum G A ad qua-tum AP ( ob fi- 
militudinem tri-lorum ONI , & G 
AP ) d itaeft latus redlum X ad la- 
tus reftum Z ; & ob aequalitate*L-> 
abTciflarum BG > IK # , vt latus re- 

dium 
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^ «ftum X ad Z ita eft qua-tum AG ad 
$ qua- tum KM- ergo quadratum GA 
eandem rationem habet ad duo qua- 
drata ex AP & ex KM > & ideo / 
J AP aequalis eft KM , & funt ambo 
“ perpendiculares AP ad baftm BG 
a producam, &^MK ad axim IK » 

* -ergo £ triangula AGB & MIK aque 
r£ alta & iiiper aquales bafes BG , IK 

ccnftituta aequalia interfe erunt,* & 
“ eorum dupla tri-ia ABC » MIR ae- 
qualia quoque erunt * & infuper i 
fegmenta parabolica ABC * MIR 
^ qua illorum triangulorum inferip- 

* torum fexquitertiaYunt, aqualia in- 
terfe erunt.* Eodem progreftii often* 
detur fegmentum parabolicum DE 
F aquale eidem Tegmento MIR » 

* Ouapropter Tegmenta ABC & DE 
t F erunt interfe aqualia, Quod&c. 

PROPOSITIO III. T*b.V^ Ftg- 
« 14. Si circuli ABCD diameter A 

C fuerit axis maior alicuius ellip- 
fis A E CF, Dico quod elypiis 
t* ad circulum eft vt minor axis eius 
jj EF ad circuli diametrum BD » 

Ducatur quaelibet ordinatim ap- 
p plicata HMI feu par-la bali BG in 
4 quadratibus circuli BAG & ellipfis 

0 EAG . In eifdem figuris a vt re- 
j ' ^angulum CG A ad rec-lum CT A , 
,( ita eft qua-tum bafis BG ad qua 

j, tum ordinatae HI, ficquoque in ci- 
fipfi quadratum EG eft ad qua-tum 
K MI • igitur l e orundem quadrato- 

1 rum 
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i qua*, 
far. 4. 
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rnm latera funt proportionalia,fciIi- 
cet BG ad HI eft EG ad MI>& per- 
mutando vt BG ad EG , ita eft HI 
ad MH& ftc quaelibet aliae;ordinata* 
vbicumquedu&ae fuerintrquare duae 
c figurae BAG » & EAG aequae altae 
funt proportionaiiter analogae & 
ideo quadrans circuli BAC ad qua- 
drantem ellipfis EAG erit vt bafis 
BG ad bafim EG, feu vt diameter 
BD ad diametrum FE . idemque-* 
oftendetur de reliquis quadrantibus 
quare circulus ABCD ad ellipfim A 
ECF erit vt BC ad EF quare &c. 

PROPOSITIO IV. Tab. V. FiW 
if. Dua; quaelibet Ellipfes ABCD 
ad EFGH> funt interfe vt re&angu- 
Ium lub AC in BD ad re&angulum 
BG in FHfub axibus contenta . 

Circa diametros maiores AC , 
EG defcribantur duo circuli AKC 
& ELG . Quia « ellipfis ABC ad 
circulum AKC eft vt BD ad AC > 
feu ( fumpta communi altitudine-^ 
AC) vt b rettangulum BD in AC 
ad qua-tum AC ; eftque e circulus 
AKC ad circulum ELG vt qua-tum 
AC ad qua-tu EG j circulus d vero E 
LGad ellipfim EFG fe habet vt qua. 
tum EG ad rettangulum ex EG in 
FH. ergo ex aequalitate ellipfis AB 
C ad ellipfim EFG eandem ratio- 
nem habet quam re<ft angulum AC 
in BD ad redtangulum EG in FH . 
Quod &c. Co- 
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£ CirolUrium . Hinc deducitu r quod ’ 

|r fimiles ellipfes fe habet vt quadrata 
^ axium maiorum interfe, vel axium 

minorum . _ . . 

Quia 9 fimiles ellipfes habent tb»m 

„1 axes proportionales >& ideo /qua- 

j ' drata homologorum axium erunt 
interfe vt rec-la fub axibus propor» 

K tionalibus contenta • 

£ PROPOSITIO V. T»b. v. *i£. 
i ■ j 1 6, 17. 18, Si conoides aut fphaeroi- 
£es ABC fecetur plano per axim 
du&o . Dico quod fe&io RBS erit 
- , fimilis & aequalis eidem genitrici fi- 
jr gurae ABC . & fi fecetur plano pa. 

L,. rallelo bafiAC feftioIRL circulus 
J. ‘ erit • 

Quia fedlio RBS per axim AD 
/r fatta coincidit Sc congruit cum fe- 
ij itione ABC genitrice conoidis 
rj vel fphaeroidis ,• & ideo., fimilis 
\r & aequalis erit illf. Quod vero 
jj^ fe&io * I R L parallela bali AC ay . 
r j( fit circulus deducitur ex alibi often- J4 , ‘J* 

$ IO 

$ PROPOSITIO VI. T»b. f. t>£. 

* ifdem- Si conoides, aut fphaeroides 
gjl \BC fecetur plano FEH aequidi- 
lanti axi BD« Dico quod fe&io 
# :rit fimilis figurae genitrici , & prae- 
J erea in parabolico fe&io squalis 
cjj, ric parabolae genitricis portioni . 
t, H Du< 
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1 7 ° ^ Conoid. & fparoid 

Ducatur planum RBS aquili, 
ftans plano FEH quod in paraboli- |2 
co conoide a jeffiqiet parabolam RB c 
S;8c a quolibet pundo F fedionis F ( 
EH ducatur piamini, perpendicula- ' 
re ad axim BD,quoci efficiet circii- i 
Ium IFRLSH cuius centrum K, & i 
b ,diameter IL fecabit bifariam & J 
perpendiculariter redas FH 3 RS i 
inG&K, cum c fint communes fe- i 
diones planorum aquidiftantium_» j 1 
FEH , RBS peipendicularium ad : 
ABC fada a per-Iari plano circuli / 
IRL . tandem fiat axis abfciffa BM * 1 1 
aqualis EG, & per M applicetur or- 1 1 
dinata NO par-la ipfis RS , FH • r 
Et quia in parabola ABCrf vt BKad 1 
EG ita eft rec-lum LKI ad redan- [ 
gulum LGI , feu e qua-tum KR ad < 
qua-tum GF , ob femicirculum , fed y 
in parabola RBS / vt eadem BK ad 
BM ita eft idem quadratum KR ad 
qua-tum MN. ergo licuti EG» BM 
aquales fa da fuerunt, ficg pariter 
potentia & longitudine aquales e- t 
runtGF & MN ~ & funt anguli JEG 
F , BMN aquales,nemt>e redi . igi- 
tur fada intelleduali uiper politio- 
ne punda FEHG congruent pun- 
dis NBOM . Similiter alia punda 
fedionis FEH congruent correlati- 
uis pundis parabola NBO; & pro- 
inde figura FEH congruens ipfl 
NBO erit quoque ei aqualis & 
funilis . 

In 
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i In conoide poitea hyperboiico » 

} [j* & iphaEroide facta eadem coihu- 
n itione producatur latus tranfuer- 
5 p fiun BM, 6 c ei aequidiftans GEN 
l [ 1 . vfque ad fe&ionem MN oppolitam 
ri> hyperbole ABC per axim duCta;,& 

£ latus redtum axis BD iit BO . Quia 
^ h rec-guium NGfi ad rec-lum IGL h Co- 
^ feu ad ei aquale quadratum GF, ob *»>•**. 
^ femicirculum > eandem rationem—» 

^ habet quam latus tranfuerfum MB 
^ ad rectum BO , feu i quam rec-lum i Conic 4 
£B li MkB ad qua-tum KL , vel KR (ex 2Bc ' 
gjj centro k circuli 1 RL duitis) & fic 
0I , femper a quocuuque punito feCho- 
nis FEH ducatur ad axim £G ordi- 
y natim applicata par-la FG, Ergo' 
j],. feCtioiFEH hyperboles vel ellipiis iCo „i Ca 
ij eft fimilis lpiiRBS per axim dudte, Def. 19. 
f e( i vel figura; genitrici ABC . quod 10. 
ad & G 
ad 

?M PROPOSITIO VII. Tab, V.Fig. 
j rer 19. In conoide hyperboiico ABC 
e . planum RFH per cetrum R hyper- 
toles genenitricis ABC duCtum: 
ij. efficit hyperbolam non iimilem ge- 
10. nitrici . 

QG . Per duo quaelibet pundta F, R 

ducannir duo plaua erecta ad axim . 

Jt j. MB, quae a efficient circulos quo- * 
jo- rum diametri DC , IL funt interfe 
ipi par.lae & per-lanter & bifariam»» 

$ fecantes R Ho FG produdtas 3 qu^ 
proinde par-ia.* quoque interfe e* 
i H 2 runt 
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runt & per-laresad fettionis diame- 
trum EH in eodem fubiedlo plano 
, • AC B exiftentem . Ducantur b po- 

, It *' ftea per E & B tangentes hyperoo- 
lam ABC occurrentes in V & per 
G) H rettaeAP» KO par-lae tan- 
genti EV & id eo ordinatim appli- 
cat^ ad diametrum EH., & bifariam 
d conic. feQ x m H, G. Quia e vt qua-tum__» 
EV ad qua-tum VB ita eit rec-lum 
AHP»feu qua-tum AH ad rec-lum 
DHC,feu d ad qua-tu HR ob femi- 
cor. 1. circulum DRC;& iic quoque fe ha- 
bet qua-tum KG ad rec-lum IGL 
feu ad qua-tum GF. ergo permu- 
. tado qua-tum AH ad qua-tum KG, 
^ e rec-lum NHEad rec-lum_» 
NGE ita eft qua-tum RH ad qua- 
f*x tn. m tum] FG • Quare / figura EFR hy- 
der», perbole eft • Poftea per E du<fto 
plano par-lo axi MBX & per-lari 
ad planum hyperboles DBC efficiet 
zhuM Z aliam hyperboiam EST fimi- 
lem figura genitrici , cuius ver- 
tex E » bafis ST in circulo IFL 
defignata > cuius tranfuerfum latus 
erit QE par-lum axi MX . Et quia 
latus tranfuerfum NE maius eft 
h /.10. quam QE,ficuti ER h femifsis illius 
maior eft quam EZ fe&a ab RZ 
per-lari ad (}E ? 8 c oblique incidens, 
& fic EG maior eft quam ES per- 
iaris adGS,*ergo rec-gulum NGE 
maius eft rec-lo QSE, verum qua- 
i II* «w tum i GF minus eftqua-toST cen- 
tro 
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troX circuli ITL proximiori. Ergo 
jlacc rec .g U lum NGE ad qua tum GF > 1 ctnU . 
^P 0, k feu latus tranfuerfum ad redtum_» »4* 

J™ - hyperboles EFG maiorem ratione 
haf>et> quam rec-lum QSE ad qua- 
tum ST /eu quam latus tranfuerfum 
Pfk ad reftum hyperboles ETS * qua- 

propter m hyperbole FEG & TES T/ 0 ”** 
lffu non funtfimiles 3 quae &c. ‘ ^ 

-IMI 1 

PROPOSITIO VIII. T*b. V. 

Fig» 20, Si Conoides hyperbolicus 
BAC contineatur a cono EDF ab 
m afymptotis defcripto, & fecetura 
®* plano AI X par-lo plano DF3 tan- 
Wi gente conum • Dico quod fedlio 
^ AX4 Parabola eft iimilis parabolae 
F GV quae in cono efficitur • 

A puntto conta&us F ducatur 
^ [C circuli EVF diameter FE , qua? 4 aILxi. 

cum iit per-laris ad tangentem F$ et *• 
fl? erit quoque per-l3ris aa V I par- 
®' lam eidem tangenti; & planum tri- 
'P li DEF per axim coni dudti b eftt- b «»». 
B ciet in parabola GV diametrum GI «- 5 * 
® cuius e latus re&um iit GR.Et quia c 
qua-tum d VIj ob femi circulum # ae- dtf.xu 
f® quale eft rec-Io EIF, quod ob para- <* /v « 
«• holam aequale c eft rec-gulo IGR. ***'** 
Ri Ergo aequalia rec-la EIE&IGRfunt 2 . 4 
H reciproca >/& ideo vt EI ad IG/eu e conic, 
s- OA ad AG (ob iimilitudinetn tri- *?• 
rP lorum ) ita eft RG ad IF , feu ad \ 
ia- huic equalem AP ( ob par-mum_j g /V.Aj 
t- AF) quare rec-gulum^ OAP fub ar» »• 

H 3 ex- 


h /V. 
«x l. 
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extremis 4 pro-nalium aquale eR 
rec-Io AGR fub intermedijs con- 
tentum; & erat qua-tum VI aquale 
redi angulo IGR,feu h rec-Io IA in 
GR vnacutn rec-lo AGR: pariter- 
que idem i qua- tum VI asquale eR 
quanto IX vna cum rec-lo 4VX?feu 
/ rec-Io ZTX , vel potius rec-Io 
BFC 3 ob circulum ; & hoc poRre- 
mum m aquale eR rec-Io OAP 3 ob 
alymprotos ; ergo rec -Ium IA in_» 
GR vna cum AGR aquantur qua- 
to IX vna cum rec-Io OAP ; & 
oRenfa funt rec.Ia OAP 3 & AGR 
aqualia . Igitur qua-tum IX aqua- 
le eR rec-Io IA in GR* eadem ra- 
tione qua-tum HS aquale erit rec- 
lo HA m GR ; quare permutando 
qua-tum IX ad qna-tum HS erit vt 
rec-lum IA in GR ad rec-Ium H A 
in GR 3 feu quam abfcifla IA ad 
abfcifiam H A, Quapropter # pundta 
X, S, A funt in parabola cuius dia- 
meter IA & latus rediumefi RG, 
quod fuerat quoque latus redlum_» 
parabolae VQG. promdeque 9 se- 
qualis & fimilis effe poteR parabo Ise 
in cono genitae, quod &c. 

PROPOSITIO IX. T*b>V. Ffr 
21. Si conoides vel fpharoides AB 
CH fecetur plano ENH neque ere- 
dto» neque par-lo axr, dummodo in 
hyperboheo efficiat fedtionem ro- 
tundam . Dico quod fedtio erit El- 
liplis . Du- 
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Ducatur per axim planum ABC 
per lare ad planum ENH, & per 
quaelibet pundiaF, N inperipheria 
fedlionis furnpta extendantur duo 
: plana NAC , & FKL parda interfe 

& per-laria ad planum figura; ABC. 
patet a redtas Ac, KL effe circulo- 
. rum diametros interfe aequidiffantes 

n & bifariam perpendiculariter fe- 

li care redtas NM > FG produdlas in 

I circulis, & in fediioneENH appli- 
m catas interfe par-Ias , & proinde re- 

dia EGH diameter erit fediionis 
Gi ENH . Tandem in figura genitrice 
m ABC ducantur b duae tangentes 
in BO , IO par-lae applicatis AC & 
rct EH fibi occurrentes inO.&ideo 
ni c re-clum HME ad rec-lum CMA , 
[tv feu ad qua-tum MN , ob femicircu- 

II Ium , erit vt qua-tum tangentis IO 

\a ad qua-tum tangentis OB. eadem 
06 ratione rec-lum HGE ad rec-lum 
i LGK, feu ad qua-tum GF eritvt 
[G idem qua-tum IO ad idem qua-tum 
m OB , ergo vt rec-glum HME ad 
(} qua-tum MN 1 ita'eft rec-tum__» 
idi HG E ad qua-tii GF;cumq;hoc fem- 

per verum fit erit d figura rotun- 
da ENH ellipfis , cum rec-lum_> 
HME inacqiialefit rec-lo CMA , fi- 
cuti e IO non efl aequalis OB tan* 
fg genti verticem axis B. quare &c. 

ot ^ 

it Corollarium /. Conflat ex tribus 
I praemiffis propofitionibus quod im_* 

H 5 om- 


a ex 

hui, 8. 


b corie » 
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omnibus figuris fettiones fattx a 
planis aquidiftantibus interfe fimt 
fimiles • 

Corollarium II, Praeterea colli- 
gitur hac infignis proprietas horum 
folidorum . Primo quod in fphje- j 
ravnica fe<ftio gigni poteft, nempe 
circulus, a. InTpheroide dua> cir. 
culus & ellipfis . 3, in conoide-» 
parabolico tres, circulus, ellipfis & 
parabola 4. in conoide hyperbolico 
quatuor , circulus, ellipfis , hyper. 
bola & parabola . 5. in cono quin- 
que fetfiones gigni pofiunt, circu- 
lus , ellipfis , parabola, hyperbola 
& triangulus » 

PROPOSITIO X. Tab- r. F 
22. Conoidesparabolicus AHBCP, 
vel eius portio femiffis eft Cylindri 
£ACF, vel columnaris folidi eum 
comprehendentis ,* & eft fexqui al- 
ter coni ABCPeandem bafim ACP, 
eundemque axem BD habentium • 

Secentur omnes figurae folidae 
plano per communem axim BD 
dudto 9 quod efficiet in cylindro 
par-grammum EACF , in conoide 
a parabolam A HBC,cuius diame- 
ter BD,& in cono tri-lum AIBOCj 
& du&o vbicumqne plano HNR 
folida acuminata fecante par-lo co- 
muni bafiAPC efficiet in conoide 
& cono circulos,vel ellipfes HRN, 

ISQ, 
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ISO» & redae HL , AD erunt or- 
dinatim ad diametrum AD parabo- b eonir, 
lae applicatXfin qua b vt abfciflaDB «• 
ad BL ita erit qiia-tu AD ad qua-tu c v 
HLjfeu e circulus APCadcircuIu 
HRN; & in tri-Io BAC vt BD 
ad BL ita eft reda AC ad IO . ergo 
vt circulus APC ad circulum—» 

HRN in conoide , ita eft reda AC 
ad IO in tri-Io* quare dcylinder dquat. 
EAPCF ad conoidem AnBPCjp*rMf 
nec non par-grammum EC ad tri- 1* 
ium BAC funt pro-naliter analogae, 
aeque altae & fuper eafdem bafes 
eonftitutae. igitur e conoides AH e & ex 
BCP ad compraehendencem cylrn- 3««^ 
drurn EAPCF eandem rationem-» 

Labet quam tri-Ium ABC ad par* 
mum continentem EC : eftque / f r. 
tri-lum ABC femiiTis par-mi EC . 
ergo conoides AHBC femifsis eft 
cylindri EAFCP; & ideo qualium 
partium cylinder eft 6 erit conoides 
^ partes ; eftque g conus triens cy- g Vt 
lyndri continentis. igitur conoides 
lexqui alter eft coni . quod &c*. 

PROPOSITIO XI. Tab. V . Ftg, 

2.3. Eiufdem conoidis parabolici 
ABC, li portionis CBEaxisBD 
per-laris ad circulum bafis CE fue- 
rit aequalis axi LH inclinato ad el- 
lipfis ba/im ARF alterius portio- 
nis ALF . Dico portiones CBE » & 

ALF aequales efte interfe. .. 

H 5 Dvtr 
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Dudo plano per vtrofque axes 
defignabit a genitricem parabolam 
CBA ; & per H dudo plano ORP ' 
per-Iari ad: planum CBA & ad 
axmi BD, erit figura ORP circu- 
lus cuius diameter OHP , & fecet l 
talis circulus bafim conoidis ALFin 
reda R$> quae ^bifaria fecabitur in 
centro H bafis>conifituto in infimo 
termino axis LH. quare circuli dia- 
meter O P bifariam fecat rettam__*- 
R S in eo applicatam & ideo c 
ad auguios redo s* & dndisdtan- 
geutibus verticalibus BI r Ll oc- 
currens axi DB inM a & LN per- 
lari ad AF, atque AG per-lari ad 
L HG * & quia in parabola ABC e- 
vt qua-tum tangentis LI 3 feueiaj- 
qualis MI ad qua-tum BI r ita eRr ' 
rectangulum AHF ad rec-lurnOFT 
P y feu. qua-tum AH ad qua^ttim-j 
HR (ob femicirculum) , & oftenfa 
fuit/ AH a ad AG V vt MI ad IB .. 
ergo qua-tum AH eandem pro nem 
habet ad qua-tum HR i atque ad 
qua-tum GA 9 .feu g ad ei aequale^ 
qua-tum DE , quae aequalis eft 
AG .. Cumque ellipfis b ARFS ad 
circulum CE fir vtrec-Ium AHR, 
feu ei aequale rec-fum AH in DE 
ad qua-tum DE* vel potius i vt < 
AH ad DE vel ad AG (ob altitu- 
dines aquales AG DE)' : eftque_^ 

LH ad LN Yt HA ad AG (, ob* 
flmilitudineni tri- Iorum AGH & • 

1NH> ( 


drckhnedis 17 9 

LNH) ergo ellipfis ARFS ad cir- 
culu CE fe habet vt LH 5 feu ei ae- 
qualis BDad LN. Quare ellipfis 
A R F quae ell bafis coni L A F ad 
circulum CE bafis coni BCE eft reci* 
proce vt altitudo BD ad LN altitu. 
ainem alterius coni. & ideo / conus 
BCE aequalis eft cono LAF c & 
proinde m concides BCE & LAF 
qui fexquialteri funt eorundem-» 
conorum ab illis compraehenfo- 
rum aequales quoque interfe erunt* 
quod Scc o. 

PROPOSITIO XlhTafi.r. F/gv 
24. In conoide parabolico CBE 
vna eius portio ALF ad aliam por- 
tionem OMP fe habet vtqua-tutn 
axis LG illius ad huius axis MN 
qua- tum * 

In conoidis axiBDj-que per-laris 
eft ad eius bafim CE , fecetur BH 
aequalis LG axi conoidis ALF , & 
& BD fiat aequalis alterius axi 
MN j & perH , D ducantur plana 
IK * CE per-laria ad axim BD, & 
fiant coni CBE IBK . Quia in pa- 
rabola genitrice CBE a vt aBfciffa 
DB ad BH ita eftqua-tum CD ad 
qua-tumlH 3 feu b circulus CE ad 
circulum IK ; eftque e pro-tio coni 
CBE ad conum I BK compofita ex 
ratione circuli balis CE ad circuli 
baflm Ik, feu ex ratione DB ad 
BH > & ex ratione altitudinis DB 

H 6 ad 
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ad altitudinem B H > quas duae 
j iv. pro-nes d componunt pro-nem qua- 
17. ti DB ad qua-tum BH ; & ean- 
e h»;.io dem rationem habent conoides conv, 
ihni,u prehendentes e qui fexquialteri 

funt eorundem conorum; eftque / „ 

conoides ALF aequalis conoidi BI 
Ki & conoides OMP aequalis conoi- 
di CBE. Ergo conoides ALF ad 
conoidem OMP le habet vt quadra- 
tum BH > feu LG ei aquale ad qua- 
dratum BD, feu ex MN» Quod &c* 

DEFINITIO VI. Tab. V . Ptg» 
zv Prifma triangulare ABCDEF 
deficiens pyramide triangulari GD 
v/I. gp ^ fcilicet folidum ABCD EG vo« 
cetur prifmatrapetium • 

Et trium laterum equidiftantium 
AGj BEj CD illud quod decurta- 
yljl. tu eft nempe AG vocetur Acies eius, ji 
Et parallelogramum BD a reli- 
quis lateribus parallelis comprae- 
henfumvocetur bajis prifmatrapetij • 

IX. j- Et BE parallela aciei vocetur mtr- 
ior longitudo,. & BC minor eiufdera 
bafis • 

J. . fW;l| 

PROPOSITIO XIII. *«&. r. Ii 
26. Si prifrnatrapetium ABD 
G,& pyramis ABCDE habuerint 
eandem bafim par-mam BD , ean* 
demque altitudinem AB . Dico , 
quod pyramis ad prifma trapetium ij 
c\\ vt BE longitudo maior baiis ad 

ean- 


Archimedis i 8 t 
' eandem longitudinem BE vna cum 
HB femifle aciei AG . 

Per terminum G 4 ducatur pla- 
num GLM parcum triangulo ABC, 
& planum ALM . erunt diiiectae 
quatuor pyramides ACL > qua; inli- 
sniatur litera R > AME quam voca- 
l bo X, GME vocabo S, & tandem-* 
pyramis AGLM exprimatur litera 
V . Et quia b pyramis S ad. sque al- 
tam R eft vt bafis par-ma ME ad 
, CL , feu t vt EL ad LB ( ob com- 
munem altitudinem par-morum) & 
d pyramis V ad prrfma RV aeque 
altum & fuper eadem bafi trianguli 
I GLM eft vt i ad 3. ideo diuidendo 
Y ad R erit vt i ad a, feu HB ad B 
L . quare vniendo antecedentes S & 
, Y fimul ad R erunt vt EL cum HB 
ad BL;& componendo S^jRumul 
fumpta ad JR erunt vt tota HE ad 
LB ,* fed e pvramis R ad pyramidera 
aque altam RX fe habet vt bafts ad 
bafim feu vt BL ad BE • ergo ex x* 
qualitate ordinata SVR ad RX eft 
vt HE ad BE>& inuertendo pyramis 
RX ad prifmatrapetium SVR eft vt 
BEad HE. Quod&c, 

PROPOSITIO XIV. Tab. v . 
Vig. 27. Si prifma trapetium ABDF 
fettum fuerit plano- GHIK par-lo 
bafi CE . Dico quod totum prif-pe- 
tium ad abfciffum prif-petium eft 
vt LE ftimma longitudinis maioris 

bafis 


a VI** 
10. 

b V/.2 J 
c IV.I. 
d V/i8 
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bafis cum femifie aciei du<fta in qua- 
dratum NE differentiae earundem_j 
linearum ad folidum ex MK fumma 
longitudinis bafo maioris, foiidi ab- 
fciifi cum femifTe\ciei du&a in qua- 
dratum PK differentias earundem_* 
linearum * 

Per fupremum pundhim- A ducan- 
tur planum AD E efficiens pyramt-. 
dem ABC DE quas vocetur R, & 
planum AIK efficiens pyramide m__». 
AGHIK y quae vocetur S. Et quia 
pyramis a R ad Scompofitam pro- 
portionem habet ex rationibus bafi- 
um& altitudiniijfcilicet b ex ratione 
BE ad GK,& DE ad IK, & NF ad 
PF,quae dius poflrema; rationes funt 
e^dem ideoqtie componunt pro- 
portionem quadrati NE ad quadra- 
tu PK ( ob fimilitudinem triangulo- 
rum FEDj FKI & FEN, FIU 3 ) .. 
ergo pyramis R ad pyramidem S eft 
vt produdlum ex BE in quadratum 
NE ad produ&um ex GK in qua- 
dratum PK* 

Poftea quia e prif.petium ABDR 
ad pyramidem R eft vt LE ad EB ». 
feu vt d produ&um ex LE in qua- 
dratum NE ad produftum ex BE in 
idem quadratum NEj &oftenfa fuit 
pyramis R ad S vt produClum ex B 
E in quadratum NE ad produttum 
ex GK in qua- tum PK ; eftque tan- 
dem e pyramis S ad piufm-petium 
AGIF vt prodiuftum ex GK in qua- 
dra- 
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dratum PK ad produCum ex MK in 
qua-tuin PK* igiturex aequalitate—^ 
ordinata prifm-tium ABDF ad prifi. 
tiumAGIF fe habet vt produCum 
ex LE in quadratum NE ad produ- 
cum ex MK in quadratum PK . 

Quod &c- 

PROPOSITIO XV. Tab.V.Fig. 

28* Si Prifmatrapetium ABDG,& 
eonoides hvperbolieus AHMO ha- 
buerint bafes BD & HOM in eo- 
dem plano , & eandem altitudinem 
AB , atque bafis BD longitudo ma- 
ior BF aqualis iit EBj fumma axis 
AB & EA lateris traniuerii hyper- 
boles genitricis , iitque acies AG 
aqualis AE & BC aqualis axi BA » 

Dico quod prifm-tium ad conoi- 
dem eandem proportionem habet 
quam bafis BCDF ad circulum bafis 
HOM* 

Per pun&um R vtcumque iurn- 
ptum in axe AB ducatur « planum aV/^x 
2 SL aquidiftans plano communi ba- 10. 
fium HCF; hoc fane efficiet in co- 
noide b circulum cuius diameterlN - * b Aw.y* 
in prif-petio parallelogramum SL> 

Sc coniungatur refta EG * & quia-j 
EB eit aqualis BF, & EA aqualis c iv** 
AGj qua parallela eil ipfi BF. ergo j. 4. 
c EGF vna re&a linea eil ; & ideo 
in trr-lo EBF refta RL parallelae 
bafi BF aqualis d eft ipfi ER,ficuti iJY v 
EB aqualis erat BF.fimiliter in_^ 

txiau* 
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triangulo ABC refta RS aequalis 
_ erit RA > ficuti CB aequalis 'fuerat 
AB (eo * quod RS > BC , &RL, 
t0 9 * BF funt parallelae cum fint commu- 
nes fettiones aequidiftantium plano- 
rum faftae a planis ABC > EBF ) 
quare reftangulum EBA aequale eft 
rec-loCBF, &reftangulu ERA, ae- 
quale eft rec-lo SRL ;-eftque in hi- 
feo*ie> perbola / vt re&angulum EBA ad 
rec-lum ERA ita quadratum HB ad 
$V.i2* quadratum IR., feu g ita circulus 
HM ad circulum IN> ellque pun- 
itum R vt cumque fumptumm com- 
muni altitudine AB {olidorum? igi- 
jj /juitit* tur h prif-petium ABDG&conoi- 
t*r.defc des hyperboiicus AHM funt figurae 
3 * proportionaliter analogaerideoque. 
ieint,z i prif-petiutn ABDGad conoidem 
hyperbolicum AHM fe habebit vt 
baiis illius BCDF ad bafim huius 
circulum HOM. Quod &c- 

PROPOSITIO XVI Fig. uder» 

In eodem conoide hyperbolico AH 
M feito a plano ISN par-lo bafi H 
OM i & lateri tranfuerfo AE addi- 
ta EP aequali femifli eiufdem AE y 
vel aciei AG • Dico quod conoides 
AHM ad abfciffum conoidem AIN 
cft vt produitum ex PB in quadra- 
tum AB ad produdtum ex PR ia-» 
quadratum AR • 

a tx b* % conoides AHM & prif-tium 

,5. * ADBG a funt figurae aequealtae pra- 

por- 
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portionaliter analogae, & ffc quo- 
que conoides AIN & prif tium AL 
SG > ergo funt interfe vt bafes 3 Sci- 
licet circulus HMad parallelogram- 
mum BD eff vt circnlus IN ad pa- 
rallelogramum SL ; eftque k quadra- 
tum HB ad circulum HM , vtqua- 
tum IR ad circulum IN . ergo ex 
aequali, vt quadratum HBadrec-lu 
BD , feu ad ei aequale rec-Ium EBA> 
ita erit qua-tum IR ad rec-lum SL, 
fiue ER A » & proinde e conoides A 
IHM ad prif-petium ADBG eritvt 
conoides AIN ad pristium ALSG, 
& permutando conoides AHM ad 
conoidem AIN erit vt prif-tium—» 
ADB'G ad prif-tium ALSG, 
erat autem d prif-tium AD E G 
ad prif-tium A L S G vt folidum 
ex 1 ? B in quadratum A B , ( Ici- 
Iicet ex fumma longioris bafis BF 
aequalis EB cum femifle aciei AG > 
feu AE in quadratum differentiae la- 
terum BPj AG, quae aequalis eft ipli 
AB) ad folidnmex PR in qua-tum 
AR , ergo pariter conoides AHB 
ad conoidem AIN erit vt folidum 
PB in qua-tum AB ad folidum PR 
in quadratum AR . Quod&c. 

PROPOSITIO XVII. T*b. r 4 
Fig, 28. Si eidem conoidi hvperbo- 
lico AHMN mfcribatur conus AH 
M eadem bali & a x e . Dico conoi- 
dem ad conum effe vt PB ad EB • 
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1 86 De ConoiJ, & fp<tro\dm 

In annexo prif-petio ADBG du- 
<fto plano ADF fiat pyramis ABD;& 
quia conus a AHM ad pyramidem 
ABD arque altam eft vt circulus ba- 
fis HM ad parallelogramum bafis C 
F ; &r eafdem bales habent concides 
AIHMj&pnfpe-tium ADBG.ergo 
b conoides ad prif petium eft vt co- 
nus AHM ad pyramidem ACF, & 
permutando conoides AIHM ad co- 
num libi infcriptum erit vt pnf-tiunt 
ADBG ad pyramidem ACF. fuit 
vero e prif-petmm ADBG ad pyra- 
midem ACF vtPB ad E B. ergo co- 
noides AI HM ad conum AHM eft 
vt PB ad EB • Quod &c. 

PROPOSITIO XVIII. Tab. V . 
Fig 39. Si fphaeroides BAEC & 
fphaera NOPQj_ver earum legmen- 
ta ABC , ONQj-quc alta comprae- 
henfa fuerint a planis BN, EP, AC 
OQJnterfe par-lis 3 & pro- liter axes 
fecantibus . Dico quod figurae funt 
pro-liter analogae. 

Per axes BE , NP dudlo plano- 
efficiet ellip/im ABCE cuius dia- 
meter tranluerfa erit BE ,* & in_* 
fphaera efficietur circulus ONQP 
cuius diameter NP per-Iaris a erit 
ad recftam OQ, & ad tangentes BN> 
EP ,* quae funt communes feftiones 
planorum aequidiftantium : duifto- 
que alio plano HLTX paralleloip- 
us AC, OQ^fr pro-liter fecabit axes 
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in Ji S : & ideo * rec-Jum EPB ad 
. rec-ium EI B ferit vtrec-Ium PRN 
ad rec.lum fPSN , led d praedi<fia_j 
re&an gula eandem rationem habent 
quam quadrata ordinatarum . ergo 
qua-tum AD ad qua-tum HI fe ha- 
bet vt qua-um ORad qua-tumTS,& 
fic* quoq,' erunt circuli aut ellipfis 
ex ijfde m radijs,* quare permutando 
circulus vel ellipfis AC ad circulu 
OQj.fi: vt figura rotunda HL ad cir- 
culum TX ,funtcue folida aequa al- 
ta & fettiones fattac fiint vtcumque 
pro-liter in I, S a planis par-Iis bafi- 
bus & tangentibus planis:, igitur .ra 
/folida BA EC , NOPQaquanO 
portiones ABC , ONE funt figuras 
prop-liter analogse • Quod &c* 

PROPOSITIO XIX. Tah. V. 
£i{« 3°* Si in fegmento ABC fphae- 
roidis BAEC infcriptus fit conus 
eadem baie AC , eodemque axe B 
D > & fiat EH aqualis femiffi axis 
fphaeroidis EB , Dico quod fegmen- 
tum fphasroidale ABC ad conum B 
AC > efi vt HD ad DE, 

Ponatur fphaera NOPQ inter ea- 
dem plana BN 3 EP parallela tan- 
gentia vtrumque folidum» erit idem 
fphaeras axis 4 N P perciaris ad ea- 
dem plana tangentia , & produfta 
plano AC efficiet in fphaera b circu- 
lum OQ2 fuper quemfiarconusN 
OQ^verticemin N habens, & HI 

duca- 
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1 88 De Gonoid. & fparoid. 

ducatui* par-l3 ipfis EP, ACQjBN* 
patet quod ab eifdem e pa-lis lecan»' 
tur reaa BH, NI in eiidem rationi- 
bus , & ideo IP aqualis eft medie- 
tati axis NP • Et quia dua figura 
fpharoidis AB& fpnara ONR feg* 

J aenta aeque alta funt d proportiona. 
iter analoga, ergo funt # interfe vt 
bafes. Similiter quia coni BAC , 
NOQJiint aque alti/erunt interfe 
vt eadem bafes AC» OQ.plana,qua- 
re portio fpharoidis ABC ad por* 
tionem fpbara ONQjrit vt conus 
BAC ad conum NOQ_, & permu- 
tando fingula portiones ad conos li- 
bi injcriptos pro-les erunt ; fed £ 
fphara portio ONQad conum N 
OQfibi,infcriptum eft vt IR ad RP, 
feu vt HD ad DE. igitur portio 
ipharoidis ABC ad conum ABC 
libi infcriptum fe habet vt HD ad D 
E • Quod erat &c. 
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De aqueponder antibus » fiu de 
6 centris grawtatum plana- 

i rum figurarum , $- 

} /olidarum . 

«i 

:ii 

[D > Pus Archimedis de aequepon- 

jp \J derantibusjepifloli non habet 
DC agitque de centris grauitatu planaru 
$ figurarum > re#ilinearum > circuli 
ellipiis, & fpatij parabolici', nos 
vero ne dum liaec , fed etiam' tradi- 
mus centra grauitatum folidorum , 
jjl 8z faciliori methodo quam plana ab 
0 Archimede , folida a recentioribus 
j}( Maurolico, Commandino , Valerio 
$ & Galileo expolita funt • 

DEFINITIONES. 

Graues magnitudines voco eas i, 
quae praeditae funt vi motiua defeen- 
dendi deorfum , liue reipfa , fines 
ope inteiiedhis eis attributa • 

Grauia eiufdem generis voco li- 
neas interfe > vel fuperficies , aut K * 
corpora interfe comparata • Et ho- 
mogenea voco quoru pondera pro- 
portionalia funt magnitudinibus eo- 
rum • 

Centrum erauitatis vnius cuiuf- m. 

que 


/V. 


V. 


vr. 


VII. 


vnr. 


ipo De tqu* ponderwt. 

que magnitudinis eft pundum intra 
eam poiitun?,a quo fi appenfum fue- 
rit quiefcit , nec rcuoluetur , 

Tab» V 1% Big% 5« Didantiae duorum 
grauium GH > & K.Vt ab inuicem , 
& a communi fulcimento C funt re- 
dae AC, CB quae exidunt in eadem 
reda linea rigida AB , quae ltbra-9 
vocatur • 

T ab» VU F/j. io. Duo punda L & 
N in limilibus figuris ABD , FGI 
dicuntur fimiiiter pofita a quibus 
binae quaelibetredae lineae LB , NG 
ad homologa latera BA,GF incli- 
natae ad angulos aequales fune pro- 
portionales fegmeatis homologis 
earundem . 

Tab. vh Fig- 4. In qualibetfigura 
plana B AC in qua ex vertice B du- 
ci poted linea redaBD bifariam__» 
fecans omnes redas in figura appli- 
catas parallelas bafi AC , vel tan- 
genti verticali , Vocetur talis reda 
B D axis figurae. 

^ Tab,VUfig . 1 $. 14* Etin qualibet 
folida figura AB C D in qua a verti- 
ce A duci poted reda linea A E 
tranfiens per centra grauitatum om- 
nium planarum fedionum aequidi- 
dantium bafi BCD , yocetur Axi» 
folidi . 

Fijp etfdem • Et in duabus figuris 
in apicemi deficientibus, fiue homo- 
geneis, fiue non, quarum axes A E , 
A e fint aequales, fi femper bafes B 

CD 
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j CD adkttiones par-Ias& aeque re- 
j motas a bafibus fuerint vt axes ad 
aequales ablciflas ab iliis . Vocen- 
, tnr VizpvxfimtUres • 

Ht in eis pun&a I & i pro-naliter 
’ axes diuidentes , vt homologa fint 
J, quae vertices attingunt . Vocentur 
) puntta fimiiiter pofita in axibus fi- 
gurarum « 

J SVPPOSITIONES. 

IS 

0 Lineas & fuperficies praeditas efie 
j, grauitate fui generis concipere pof- 
j, lumus . Sicuti enim linea quanta efl: 
ns folummodo longitudine 5 & fuperfi- 

1 cies quanta eft etiam in latum 3 cor- 
pus vero etiam in profundum ,• fic 

j, quoque lineam grauem efle longitu. 
u dine tantum concipere poflumus , 
|j, fuperficiern fortiri grauem planiti- 
a . cm > corpora folidam grauitatem__> 
I habere a quam Colam fenfu percipi- 
mus , ficuti fola quantitas corporea 
g fenfibus innotefeit . 
j . Si graue fufpenfum vel innixum 
[ in pundlo eius firmo quieuerit* cen- 
j trumgrauitatis eius exiftet in retta 
j, per fufpenfionis pun£him dutta per- 
pendiculariter ad horizontem cre- 
* tfa. 

Duas graues magnitudines iijtei- 
jj aquales pendentes ex aequalibus 
I dlliandjs a fuIcimento,2eque,ponde« 
|l rare & quiefeere • ratio enim ( U3m 
I det 


ipi De aqua ponderant. 

det vt vna alteri non praeponderet, 
Tab. VI* Fig* i. a. Si quaelibet re- 
da linea AD fulciatur a pundo eius 
intermedio E quiefeet aequilibrata . 
Et fi quodlibet parallelograminum 
ABGD horizontaliterextenfum fui» 
ciatur a reda linea EF fecante fpa- 
tium AC & eius oppofita latera AD, 
BC, bifariamifpatium AC quiefeet 
aequilibratum - 

Et fi quodlibet paral-pedum BE 
GD fulciatur a plano SXP per*lari 
ad horizontem bifariam fecante— ' 
folidum & omnia eius plana & lare- 
ra squidiltantia AD, BC, FG, EQ^ 
folidum quiefeet aequilibratum , 

In quolibet enim cafu magnitu- 
dines aequales , fimiles , & fimiliter 
politae pendent ex squalibus difian- 
tijs a fulcimento • 

Tab. Vi* Fig. io, Equales & fi mi- 
les figurs pians vel folids FGH 9 
fgh interle ope intelledus coapta-? 
tis, centra grauitatum earum fibi 
mutuo congruent . Et in eifdem_j 
centra grauitatu fimiliter polita funt. 

Omnis figurs cuius perimeter 
fuerit ad eafdem partes cauus in tab . 
VI. fig. 2 S. Vt eft cylindrus RTZR 
a quo ablatus fit conus RSR, cen- 
trum grauitatis cadit extra ambitum 
figurs intra cauitatem RSR.in reli- 
quis intra figuram exilii t . 

Eiufdem figurs pians vel folidx 
vnicum pundum folunamodo eft ce- 

trum 
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tmm grauitatis i circa quod figura 
fufpenla quiefcet aequilibrata • 

Si duae figurae homogeneae conlli- 
tutae fuerint circa idem centrum—» 
grauitatis: etiara earum differentiae 
centrum grauitatis erit idem ac to- 


tius . _ . J ' . 

Vt Tab • Vb Fig. io. Si L tuent 
centrum grauitatis compraehenden- 
tis figurae ABCD & compraehenfae 
f gh i etiam fpatij differentialis ceru 
mim grauitatis .erit idem punitum 


L. 


PROPOSITIO I*. Tab. Vb Fig . 
1. Cuiuflibet parallelogrammi AB 
CD j centrum grauitatis exiftitin_* 
punito I axini EF bifariam fe- 
cante • 

Quia a EF axis eft par-grammi 
ABCD , ergo fecat bifariam oppo- 
fita latera AD , BC interfe paral- 
lela , & ideo b parallelogramma A 
F , & FD -aequalia funt. quare fi 
fpatium e AC fulciatur a relta EF 
in plano horizontali extenfa quief- 
cet aequilibratum^ fed quiefcit d quo, 
que idem fpatium AC fufpenfum ex 
centro grauitatis eius, quod c vni- 
cum punitum eft • ergo centrum—» 
grauitatis fpatij AC in aliquo pun- 
ito reltae EF exiftit . 

Poftea dulto alio axe GH diui-r 
det EF bifariam in I » & vt prius 
centrum grauitatis fpatij AC exiftet 

• I inali- 


VII/. 
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194 & e *que ponderant • 

in aliquo pundto re&ae GH * igitur 
in axium EF , & GH communi fe 


dtione I exiftit 
vbi nimirum 


•it centrum grauitatis> 
bifariam ad inuicem_ 


fecantu:;> v^uod &c. 

• O 

PROPOSITIO II. Toi.Vl. Fig. 
2. Cuiuflibet Paral-pedi AG cen- 
trum grauitatis eft pundlum in quo 
quilibet eius axis bifariam fecatur. 

Tria latera circa folidum angu- 
lum B fecentur bifariam in punChs 
RjS, T, per qu« ducantur tria pla-r 
na parallela oppofitis bafibus a patet 
a vl.ja Q uo ^ a plano SXN fecatur a foli- 
dum AG in duo par-peda AX , XD 
. aequalia interfe & fimilia ; cum fint 
aeque alta & fuper eandem bafim X 
" SN conftituta > quare fi b fulciantur 
a plano SXN perpendiculari ad ho- 
rizontem quiefcet folidum AG ae- 
c def.i. quilibratum * fed t quiefcit quoque 
j lufpenfum a fingulari centro graui- 
tatis eiufdem . ergo tale centrum_» 
exiftit in plano SXN . » r 

Secundo a plano TVI letatur fo- 
,r . lidum AG in duo par-peda VD & 
VC aequalia & fimilia , ergo ambo- 
rum grauitatis centrum exiftit in_» 

, plano ea fulciente TVI ; & ideo in 
eorum communi fedlione KL prae- 
• difturn grauitatis centrum exiftit. 
fimili ratione centrnin grauitatis to- 
tius AG exiftit |in plano BHI fe- 
cante redtam KL bifariam in O , & 

ideo 
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ideo pundtum O erit centrum graui- 
le tatis (olidi AG • Et quia 
tii eft communis fe&io planorum SKL> 
n & TVI fecantium bifariam latera-* 
par-morum AG » & EG • ergo pun- 
tU K & L funt centra grauitatum-* ..x 
F \ eorundem planorum , & proinde K 

» JL axis erit > & fecatur bifariam in 
|w O » igitur patet propolitum . 
oi * 

p PROPOSITIO III. Tab VU Vig. 

» 5. Si plana, aut folida grauia R & * r 

> 1 * S fufpenfa fuerint in terminis A & B 

0 librae AB non grauis , quae fulciatur 

)li‘ inC> fitque diftantia BC ad AG 

[D reciproce vt pondus R ad S • Dico 

in pondera in tali libra quiefcere aequi. 

X librata* fcilicet pundlum C eife am- 
ni borum commune centrum grauita- 
io- tis * 

1 Secetur BD aequalis AC ,& Bb 
U! produ&a fiat aequalis BD, atque AE 
ii> fiat aqualis AD . & quia AC eft ae- 
u qualis BD addita communi CD , 

erit A ^qualis CB a & ideo * vt 
o- BC adCA , feu vt R ad S, ita erit a W* 
fi AD ad DB 0 feu dupla ED ad du« 

}. piam DF* & fuper ED tanquam-» 

J axim fiat par-grammum vel paral- 
io pedum GH aquale fibi homogeneo 
v K; b erit A centrum graliitatfs fpa- 
t, tij GH,feu ei aqualis R; fimiliter * 

> fuper axim D F fiat par-mum H L 

j. aquale fpatio S fi fuerit planum, vel 
$ par-pedium fi S fuerit folidum_->, 

I 2 & erit 
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196 De aque ponderant. 

&" erit ouoque B centrum grauitatis 
fparij HL feu ipfius S . Et quia fpa- 
tium GH , ad HL fibi homogeneum, 
feu R ad S fe habet vt axis feu vr 
altitudo ED ad DFf ergo lpatia__* 
GH & HL iuper aquales bales con- 
ftituta erunt, &ideo vnicum paral- 
lelogramum 5 vel vnicum par-pedu 
erit GLM , cuius axis EF bifariam 
fedus erit in C ( eo quod aqualibus 
EA & CB adduntur aquales AC 
& BF ) & proinde d C erit centrum 
grauitatis fpatiorum homogeneoru 
GH , <k HL > Eue R & S penden- 
tium ex terminis libra A & B . igi- 
tur e aquilibrata quiefcet . 

Idipfuni fequetur quomodocum- 
que fpatia GH & HL reuoluantur 
& quamcumque figuram acquirant > 
dummodo eorum centra grauitatum 
ex eifdem pundis A , & B pende- 
ant . 

Si poftea R & S fuerint linea , 
idem fequetur » fed oportet fumere 
libram AB aqualem medietati ipfa- 
rum R, S . Quare &c. 

Corollarium . Colligitur ex con- 
ftrudione huius propofitionis quod 
femper centrum grauitgtis C totius 
alicuius granis GM cadit in loco 
intermedfo eiufdem redae AB con- 
iungentis centra grauitatum A & B 
partium eius GH & H L . Et in ea- 
dem reda linea AC coniungente-» 

A cen- 
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A centrum portionis GH , & C 
centrum totius GM exilht quoque 
in eius produflione C B centrum B 
^rauitatis reliquae portionis HL vi- 
tra centrum C totius GM . 

PROPOSITIO IV.Tab. VI • Fig. 
4. In qualibet figura plana ABC in 
apicem deficiente & axim BD ha- 
bente , iiue triangula , fiue multi 
latera fine feflione conica . Dico 
quod centrum grauitatis figura exi^ 
ftit in eius axe BD ; & e contra re- 
fla per vertice B & per centru gra- 
uitatis figura dufla erit axis eius . 

Si enim hoc verum non eft lit O 
Centrum grauitatis figura ABC po- 
fiturn' extra axim BD > & per pun- 
fla O & C ducantur refla OY & G 
P parallela ipfi BD ; .& a infcriba- 
tur figura X ex parallelogrammis 
aeque altis compofita ad quam figura 
ABC minorem proportionem habe- 
at quam DC ad CY; & fit N cen- 
trum grauitatis infcripta figura X > 
quod Kadet in BD axi omnium—» 
par-morum conponentium figuram 
tnfcnptam, cum fecet bifariam om- 
nes bafes oppolitas eorum ; & con- 
iu ngatur refla. NO fecans CP. in— » 
R , eritque figura ABC ad fibi in- 
fcnpcam X in minori ratione quam 
NR ad RO , feu quam e DC ad C 
Y t ob parallelas ND > OY > RC . 
quare diuidendo d congeries trili- 
. ii I 3 neo-' 
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neorum ambientium . infcriptam X 
ad eandem figuram X habebit mino- I 
rem rationem quam NO ad OR . « 
igitur illa congeries trilineorum ad 
figuram X erit vt NO ad aliquam_» 

OS maiorem quam OR . & ideo in 
libra NS centrum grauitatis figurae 
infcriptse X fufpenditur- in N> & 

, . centrum totius ABC eft puntfunL_» 

* O « . Igitur centrum grauitatis re- 
liquae portionis icilicet congeriei 
trilineorum erit pundhim S extra—» 
cauam figuram ex trilineis compofi- 

ttxsup tam quod/ eft impdflibile. ergo cen- 
*• trum grauitatis figurae ABC non ca- 
, dit extra axim BD . Quod&c. 

Sit poftea N centrum grauitatis 
figurae ABC & a vertice per N du- 
catur redf a BND . Dico BD feca- 
. * re bifariam bafim AC omnes ei 

• * • >- parallelas . & proinde axim efle . 

Si enim hoc verum non di , alia 
redta BE ex vertice B dudta intra—» 
'figuram feparata a redfa BD erit 
axis . ergo ( ex prima parte ) in E 
B vt in G erit centrum grauitatis fi- 
gura: , quod infra verticem B cade- 
re debet; & ideo figura ABC habe- 
bit duo grauitatis centra G & N * 
exJH p quod g eft abfurdum • Quare &c* 


PROPOSITIO V* TaB. VL Fig. 

5 . In quolibet triangulo B AC cuius 
axis BE fedtus fit in F vt portio BF { 
verfus verticem fit dupla reliqua F 
, / - J 1 E. Dico 
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E • Dico pundum F efle centrum-» 
grauitatis trianguli . 

Ducatur reda CD fecans bifari- 
am latus AB inDj quae fecetj axim 
JBE in H . erit a. quoque CD axis * dt F' € * 
trianguli . & quia tanrfr in axe BE b hui. 4 
quam inCDexiftit centrum grauita- 
tis eiufdem trianguli ABC^ergo 
exiftetin H communi eorum fedio- 
ne • Quod vero punda F & Hcoin- 
cidant fic oftendetur , Duda EG pa- 
rallela ipli CD.erit proportio c BH cill.it 
ad HE> feu BD ad DG compofita — » cor.W. 
ex ratione a qualitatis BDad DA & 
ex ratione AD ad DG j feu d ex ra- d 
tione C A ad eius fubduplam C 
E ( ob parallelas GE , DC ) igitur 
£Had HE habet rationem duplam; 

& fuit BF dupla iplius FE . ergo 
pundum H cadit luper F . ideoque 
centrum grauitatis trianguli ABC 
erit pundum F . Quod &c* 

PROPOSITIO VI. Tab. VL Fig* 

6 . 7. In qualibet figura plana regu- 
lari > circulo aut ellipfi ABCD , lit 
centrum figurae pundum I. Dico in 
eis centrum grauitatis efle idein_» 
pundum I • 

In circulo » ellipfi > & in planis 
parilateris ducantur duo axes angu- 
los oppofitos coniungentes AC , B 
D fe mutuo fecantes ad redos angu- 
los in 0 centro I figur* ;pariterque av.ex 
in polygonis imparium laterum du- 3. & 

I 4 can- 


f 1 * i 


b V. ex 
7 » 

c /V.ex 
4 . ltC9~ 
nic. 10 , 
ai, 

4 huius 
ex 4« 
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a hui, jf 
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cantur duo catheti AC , BD ab an- 
gulis biflecantes latera oppofita_j . 
quae fe mutuo fecabunt b in I centro 
figurae , & quia quaelibet AC, f BD 
fecat bifariam omnes redas appli- 
catas parallelas bafi vel redae /ub- 
tendenti angulum verticis . ergo tam 
AC quam BD eft axis , & in d eis 
exiflit centrum grauitaus figurae . 
igitur in eorum communi fedione I 
nempe in centro figurae exillit 
centrum grauitatis vnius cumlque-* 
figurae ABCD . 

PROPOSITIO VII. T*b. F/. 

In qualibet figura plana re» 
dilineaABCDE repertre centrum 
grauitatis . 

Diuidatur figura in triangula AE 
B > BEC 9 CDE > & ab angulo ver- 
ticali E communi ducantur redae E 
F, EG, EH fecantes bifariam bafes 
oppofitas, & diuidantur fingulae in 
I, K y L in proportione dupla erunt * 
punda I, K> L centra grauitaturn_> 
eorundem triangulorum, & coniun- 
dia reda IK fecetur in N vt KN ad 
NI fit reciproce vt triangulum AB 
E ad triangulum BEC . igitur pun- 
dutn b N erit centrum grauitatis 
quad-lateri ABCE • poilea coniun 
daNL fecetur in O , ita vt LO ad 
ON fit vt ABCE ad triangulum E 
CD . erit c O centrum grauitatis fi- 
gura; ABCDE . Quod &c. 

PRO- 
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B PROPOSITIO VIII. Tui. VI. 

ui tii.9. In PrifiiKitis & quibuilibet 
JI columnaribus figuris' ACE retfis , 
di quarum axes G H bifariam fe&i ■ 
j[, irrit in I • Dico punctum I effe ea- 
E iterii centrum grauitatis . 

{( Quia G H ponitur axis columna: 

i ACE , ergo a GH traniitper cen- * de (' 7 % 
{ | tra grauitatum bafium , quae iint G 

fe & H » & per centra grauitatum om- 
n niuoi fedtionum aqirrdiftautuim ba- 
fibus . Poftea innitatur columna re» 

Cia fuper pundtuiii H centrum gra~ 

(l ititaris bans, exifttnte axi GHper- 
rt. pendiculariter ereCio ad hwrizon- 
ob tem 5 b quiefcer proculdubio . co« b 
lu mna > eo quod tota fuperlicits ba- 
fi. iis BCD eiufque partes premuntur 
tj. perpendiculariter a partibus colum— 
tf nae atque altis iimiliter poiitis & pro- 
ife portionalibus fubie&is partibus ba- 

ii lis .. quare centrum grauitatis co- 
nii lumns exiftet in eodem axe HG - 
ii Bucatur deinde planum LKM paraL 
ui y lelum baiibus per pundlum I femi- 
ii partitionis 3 & reuoluta coJumna_* 

Al vt fulciatur a plano LKM per-riter 
e» ad horizontem eretto*c quiefcet quo. 

$ que columna , & ideo centrum gra- 
isi uitatis eius exiftet in plano LKM » 
s fed erat in axe GH . ergo in com- 
gl muni eorum fettione I exiftet cen- 
& tnim grauitatis columna: AGE. quod 

&c. 

* _ I 5 
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» 

PROPOSITIO IX. T tkVIt Ffc 
io. ii. Si duae fisurae planae fimiles 1 
ABCD i & FGHI habuerint pun- 
ita L & N fimiliter in eis pofita , & 

L fit centrum grauitatis figurae ABC j 
D » Dico N efle quoque centrunr 
grauitatis alterius figurae FGHI.. 
a . . . Et primo in figi iris regularibus ■„ f 

circulis, & ellipfibus centrum .« gra- 
uitatis L eft: idem ac centrum figu- 
rae • ergo punitum N fimiliterjpofi- 
tum ac eft L erit centrum figurae FG. 

H, & ideo centrum grauitatis eius ► 
Secundo in figuris non regularibus 
& parabolis ex punitis L>N ad ver- 
tices, & ad omnes angulos aquales, 
figurarum coni ungantur, reitae lineae: 
bdef.54 vtfuntXA,.NF &c. ergo b circa ae- 
quales. angulos LCD* NGI eft LC 
c ad CD vt NGr ad GI ; & ideo ob t 

triangulorum fimilitudinem erit an- .• 
gulus DLC aequalis angulo ING, & 
fic reliqui. Et feitis L f aequalis N 
F,Lg aequalis NG ) & fic reliquae » 
compleatur figura f g i , erit haec ae- 
qualis ipfi EGI , & fimilis figurae A 
CD , cui fimiliter pofita eft.- ergo ' 

•I def>r punitum d L eft fimiliter pofitum in 

conceptricis figuris ACD & f g i; & .j 
ex hypothefi erat L centrum graui-- 
tatis figurae ACD.ergo exteniis per 
L reitis AM a CO e quiefcet figura-* 
fuper has lineas aequilibrata ; ied fu- { 
per eifdem reitis AM , CO quief- 

cunt 


I 
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eunt aequilibratae partes collatera- 
?jf les figurae f g i , quae,fimiles, pro- 
li jxortionales , & limiliter pofitae funt 
m ac partes laterales figurae ACD. igi- 
,1 tur centrum grauitatis figurae f g i 
in eadem communi fedtione L ea- 
id rundem redlarum AM, B O exi- 
t {iit : verum / centrum grauitatis 
e, figurae FGI congruit cunTcenrroL 
m figurae f g i squalis & fimilis illi ; & 

p tale pundhm eft N fimiliter po fi« 
i tum ac eft L, igitur pundium N eft 
Ffi centrum grauitatis figurae FGU 
ii, Quod &c^ 
il® 

fH , PROPOSITIO X, T*b,Vi. Fig» 
ulj 12. Si in pyramidej cono, conoide a 
iujj 'hemifphsrio , aut folido pro-naliter 
jj. in apicem deficiente ABCD • du- 
FC catur |a vertice A ad O centrum-» 
„1), grauitatis bafis BCD , recta linea-* 
20 AO , qus fecet in I fedtionem.FGE 
• j paralie lam baft vbicumque dudtam . 
jj| Dico pundium I efte centrum-» 
„ grauitatis figurae FG E; & AO axem 
j, lolidi - 

j j ' Et pi imo folida figura 4 fit conus, 
>r51 hemifphsriumaut conoides, conftat 

jj BCD & EFG tffe circulos s cum- 
j,j que A O fit centrum tam grauitatis , 
quam figurae m circulo BCD a ergo 
alterius circuli EGF pundlum I erit 
r I quoque centrum grauitatis . 

Secundo folidum fit pyramis a & 
v per redtam AO 5 & per coniundlas. 

16 OB, 


y 


, i V } 

1 ^ 


f snp.f 





a come*. 
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et conoi 
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OB, OD extendantur duo plana—» % 
qua: efficiant triangula AOB , AOD 
fecantia reliquum planum EFG pa- 4 
c Y1.9, rallelum bafi pyramidis c in redlis I 
«owi. E, IG parallelis iplis OB , & OD , 
parite rau e in EG parallela ipfi BD 
( cum unt fedliones aequidiitantium 
planorum fadiae a- planis per verti- 
li IF.7. cem A dudEs ) ergo d tri-la IEG > 
OBD fimilia funt » & vt OB ad BD 
ira eft IE ad EG . idemque oftendr 
potell de reliquis extenfis a pun diis 
, . 0,1 ad perimetra figurarum BCD * 

8 *' EFG • quare e puudta O, I fimiliter 

pofita funt in eifdem figuris fimi Ii— 
bus ; Srerat prmdtum O centrum^» 
fhnUft grau itatis figurae BCD. igitur/ pmi- 
cluml erit quoque centrum graui- 
tatis figurae EFG . cumque redla— » 

AO tranfeat per centrum grauita- 
tdef.7 tis cuiuflibet ledtioms aequidiftantis 
bafij erit£ AOaxisfolidi ABCD . 
Quod &c* 

PROPOSITIO XI. Z* ub» V Jr F tg* 

1^. 14, Si quaslibet figura folida A B 
CD' in apicem A deficiens habuerit 1 
axem AE . Dico quod centrumLj- 
^ grauitatis eiusjin aliquo pundto axis- 
AE exiftit ; & e conuerfo . 

' Nam fi primum verum- non e/l,ca* 

dat centrum grauitatis folidi ABC 
D extra axim vt in F ; & a pundhs 
F ? & D in plano E AD ducantur 
redtae FG 3 DH parallelae axi AE ^ 

& A 


f 
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j, & a infcribatur figura gradata R 
)[ compolitaex prifmatis aut cylindri 

» seque altis,ad quam folidum ABCD 

5 ] minorem pro-tionem habeat, quam 
D ED ad DG . erit b gradata; figurae 
51 R centrum grauitatis in communi 
B axi AH , qui c tranfit per centra-» 
[j grauitatum omnium bafium prifma- 
tum > vel cylindrorum componenti- 
5 [j um gradatam figuram R . & cUi<5la — » 
K recta IFO fecet DH in L . Oilen*» 
detur, vt in prop.q.» quod pun£turrL_» 
p aliquod O libra; IFO pofitum extra 
jjg 1 - cauitatem figiirae ditferentialis figu- 
,lj. rarum ABCD & R eft centrum era- 
n . uitatis eiuldem folidi differentialis 
quod d elt impolfibile * quare cen- 
~ trum grauitatis F folidi ABCD ca- 
dit in aliquo pun&o axis AE . 

Tranfeat poftea redta AE per I 
jj centrum grauitatis figurae ABCD. 
p Dico AE efle e axim , fcilicet rran- 
fire per centra grauitatum bafis & 
omnium planarum le&ionum bali 
t icquidifta! rium . 

^ Si enim hoc verum non efl:, fit alia 
re£la AN axis , &/ in ea erit cen- 
v rrum grauitatis figurae ; & proinde 
jjU in vtraque linea AE & AN exiftit 
centrum grauitatis»quae cum cadant 
p infra verticem A intra figuram AB 
jJ CD . Erunt duo diftinfta centra-» 
jjj grauitatum in eadem figura quod g 
tllI eft falfum . Quare &c. 

.JtoboliHnr . Idipfum etiam ve* 

rifica- 


a S^td 
far. 1 . 

b UniHf 
ex 2 . 

c Uhihs 
def.6 . 


d suf.6 


c dff-7 
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206 De tque ponderant- >*, 
rificatur in figuris ad oppofitas par- 
tes deficientes vt fiintfphaeroides, & i 
romboides : immo in ipfometcono . 
(tab.VIdig.25.) EFG fi ex H cen- 
tro circuli ba fis FG ducatur planu 
aequidiftans tangenti plano EFK 
confurgcnt duo (olida deficientia ad ’• 
oppofitas partes, quorum vnius ver» 
tex erit pundhim G , 'alterius vero 
acies erit FE ,* & in vtrifque fe- 
ttiones plano tangenti par-Iae vt 
ftint ABC j abc erunt h parabolae 
quae , vt poftea patebit , fecari pof- 
funt ab eodem axe GL in pundtis. 
O,o fimiliterpofitis, quae funt cen-* 
tra grauitatum earum.. 

PROPOSITIO XII,T 4 &. Yl-Fig* 
if.Intri-lo ABC fi redtae BE , CD 
fecantes latera fecerint Tegmentum 
CE duplum reliqui EA,& BD du- 
plum DA - Dico BF ipfius FE», 
atque CF triplam fore FD 
Ducatur EH parda FD . Quia- 
BF ad FE , a feu ob par-Ias BD ad 
DH b compofitam pro-tionem ha- 
bet ex ratione BD ad DA , quae eft 
dupla vt 6 ad $ & ex ratione AD ad 
DH , c feu ex fi nili pro-tione AC. 
ad CE (ob par-las D„C, HE) quae 
pro-tio eft vt 3 ad 2. Ergo d BF ad 
FE eandem rationem habet com- 
pofitam ex 6 ad $, & ex 3 2; pro- 

xndeque erit vt 6 ad 2, nempe-^ < 
BF tripla erit ipfius FE * eadem_* 

ra- 'f 

• "~\ / - 
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F ratione CE tripla erit ipiius JFD > 

«,4 quod &c. 

'110, <tim » 

Corollarium . Hinc patet quod fi 
a jn tri-Io ABC duttae fuerint du£ 
fi redtae BE , CD fe fecantes intras 
n tri-Ium in F* femper pro-tio BF ad 

10 FE compofita erit, ex ratione BD ; 
ftf ad DA , & ex ratione AC ad CE, 

fc vt homologa in eifdern terminis B & 

E conueniant * 

po! PROPOSITIQ XIII; T*b. VI. 

!& Er g, 16. 17, In|pyramide ABCD.fi 

est 1 eius axis AE fecetur in F vt portio 
ad verticem AF fit tripla reliquas 
FE * Dico pund:ttm F eife centrum 
fi |. grauitatis pyramidis . 

Cl Et primo fit pyramidis bafis BCD : 
tus tri-lum , feceturque BD bifariam-j 
(b in H y iunganturque re&ae CH, 

FEi AH 5 quae ^ axes tri-lorum erunt>in J De f* 
quibus fecentur CI dupla iH & 

Jiii: AL dupla LH ..erunt b puntta I & bhli > 

lii L centra grauitatum tridorum BC 
b D , & ABI> * & iunftis AI , CL hx 
c erunt axes pyramidis;& erat AE 
)al axisj ergoAE , & AI coincidunt; 

\i cumq; axes AEjCL dudlae fint intra *°* 
f tri-Ium AHC fe mutuo fe cabunc 

11 vt in O . & quia centrum d praui- d hui.. 

)i' tatis pyramidis exiftittam in~axe-> «»*• 

ii» AE quam inaxe CL - ergo in eo- 
P rum communi fe&ione Oexiftet.. 
p Cumque in tri lo AHC duae redla: 
i ; AE „ 


e hui, 
a. 


f hui, 

TO. 


gVUi 

h hui % i 
cor. 
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AH , CL ab angulis A , Cduilae 
iecent latera CH, AH in pro-ne 
dupla •• igitur axis A E t portio AO^ 
tripla eft retiquae OE ; & ex hypd- 
tbefi AF tripla erat FE^ergo pun- 
ita O & F eoineidunt & ideo F 
elt- centrum grauitatis pyramidis* 
tri-laiis ABCI> .. r < 

Secundo 3 in figura i7*-fit,Ecen« 
tr-um grauitatis polygoni ABCDG»> 
erit / A E axis pyramidis prasd i itas ; : 
& feiiarin tri-gulares pyramides. 
ABCD » AGBD, in qualibet ea- 
rum axes AI fecentur in eadem^ 
pro-tione tripla- in 0> o- punitis 9 
quas erunt >‘ ex prima parte >-.centra 
grauitatum emundem- pyramidum ; : 
& per punita C Y> o duito- plano - 
par-lo bafi GCD ab ^eo fecabitur 
axis AE in F in eadem pro-tione-* 
tripla ; eritque£- centrum grauitatis : 
totius in -recta linea O j - o coniun- 
gente centra grauitatum partium ; 
& centrum grauitatis» totius erac* 
quoque in axe AE qui in plano tri- 
li IAI exiftit (cum reitalitIEI 
centra bafis & partium eius coniun— 
gens ) ergo erit in communi feitio- 
ne F in quo punito fecabaturin ra«- 
tione triplae quare &c*, 

1 LEMM A I- Ttb.VL Fi/.iS. 19-20. 
Si duo lolida inxqualia in apicem-», 
deficientia ABC > & KMOG fue- 
rint pro*Iiter analoga > circa eun- 
dem 


\ 
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16 dem axem AD fimiliter conflituta, 
hx Dico quod differentia folidorum—» 
Ad eft figura ad eafde partes cauajcuius 
p centrum granitatis cadit m fra ver- 

* ticem A » in axi AD pofito intra-» 
:of figurae cauitatem . 

iii Quia figurae folidae ABC & KM 
OG funt prop-liter analogae circa—» 
:& communem axem AD in apicem_» 

Xj! vel aciem deficientes • ergo figurae 

n; m funt interfe vt bafes ledtis 

iis vbicumque a plano NPS par-lo ba- 

ibus in eodem plano GHL exiften- 
lt£ ibus s femper b plana figura NPS 
iu, ad figuram TRV eritvtbafisGM 

3tr, -id bafimBC; & illarum c centra— > 

a; grauitatum X exiflent incommuni 

jji axe AD folidorum* Quare excef- 

js fus vel defedlus cuiuslibetfigurae 

v planae NS fupra TRV erit figura 

0 cana , licet non femper continuata » 

m- cuius d centrum -grauitatis erit pun. 

m; #um X in axe AD conftitutum— > * 

0 pioindeque axis AD tranfit per 

^ centra grauitatum omnium diffe- 

rentiarum earundem figurarum pla- 
fi narum NPS , TRV , quae duci pof- 
jv funt parallela; balibus . & ideo fo- 
jj, lida differentia corporum ABC & 
KMG erit figura ad eafdem partes 
caua , cuius axis erit AD . &quia t 
A centrum grauitatis talis figurae ad 
'j eafdem partes cauae intra eius caui- 
tatem exifiit . igitur cadet in aliquo 
pudto pofito inter terminos A & D 

eiuf- 


a qua 4, 


b eiuj- 

dem 

def,t. 

c hui, 
def » 7 * 
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eiufdem axis , quod &c. 

PROPOSITIO XIV. Tab. VI. 
Fig.21. 22 , z Si duae figurae folidae 
a que altae RTZ } & ABC in apices 
R j A deficientes fuerint prop-liter 
analogae* & in RTZ cognitus fit lo- 
cus V centri grauitatis eius • Di- 
co in figura ABC centrum graui- 
tatis d iui der e aximAD in F in eade 
ratione ipfius RV ad VS- Opor- 
tet autem vt figura RTZ fit illius 
fipeciei in qua cenrrum grauitatis 
fimiliter in axi ponitur*vt lunt pyra- 
mides , prifmata , & cylindri exca- 
uati . 

Si enim pundhim F non eft cen- 
trum grauitatis figure ABC * fit 
,'punftum E infiaF politum * &fiat 
figura KGLHY aeque alta 9 & eiuf 
dem Ipeciei ac eft RTZ circa axim 
AD, ita vt KGLHY ad eius excef- ’ 
fum fupra ABC maiorem pro-nem 
habeat quam AE ad EF . ergo ali- 
qua ME maior quam AE erit ad ; 
EF vt KGLHY ad eius excelsu fu- 
pra ABC. & diuidendo MFad FE 
erit vt figura ABC ad excefifum_» 
figurat KGLHY fupra ABC . & 
quia in libra ME fupponitur E 
centrum grauitatis figurae ABC 
contentae , & F eft centrum graui- 
tatis totius figurae KGHY ( cum a 
fit eiufdem ipeciei ac eft RTZ , & 
punttura F fimiliter politum fit in 

axe 
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axe ADj ac eft V inRS)ergo£ 

M erit centrum grauitatis cx- 
ceffus figura kGHLY fupraABC ; 
fflfc eftque taJis exceffus figura e caua c l«m.i 

aps ad eafdem partes D , igitur eius 

fSi centrum grauitatis cadit in M ex- 
it! tra cauitatem talis figura > quod 
J d eft impoftibile. non ergo punitum 
9* E infra F politum effe poteft cen- 
ifl trum grauitatis figura ABC* 

Off Sit fecundo centrum grauitatis 
ti ABC in I polito fupra F s &infcri- 
iiia batu r figura a ON b aque alta , & 
eiufdem fpeciei ac eft RTZ circa 
at eundem axim AD 3 ira vtfigura_j 
ABC ad eius e xc effum fupra in- • 

1« fcriptam figuram aON b maiorem 
rationem habeat quam AF ad FI * 
ergo aliqua maior quamAF vteft 
:# MF erit ad FI vt ABC ad eius ex- 
ui &P ra a ON b quare diuiden- 

,j fl do MI ad I Ferit vt figura aONb ad 
prsdiftum excefsu.& vt prius con- 
o( eludetur, quod exceffus folidi ABC - 
rit* lupra a ON b centrum grauitatis 
£J punctum M politum extra eius 

jf cauitatem . vnde iequitur quod cen- 
* trum grauitatis folidi ABC no ca- 

,i dit fupra neq, -infra pundlu F>&' pro- 

li * n< * e 10 Fexiftet grauitatis centrum, " * 
lf * 

J PROPOSITIO XV. Tab.Vl.vig. 
au fn quolibet cono ABC centrum 
grauitatis E ablcinditportionem_> 
i T v EX> 
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ED bafi contiguam, quae quarta—» 
pars eft axis AJD. 

Fiat pyramis RTZX aeque alta 
■ ac eft conus , fitque eius axis R$ 
fegmentum infimum VS pars quar- 
a hui, ta jpfius RS ' erit « V centruin_» 
IJ * grauitatis pyramidis; funtque duo 
folida RTZ y ABC aeque alta—» 
b huU prop-liter analoga, ergo t eorum 
«4* centra granitatum funt 11'militer 
pofita in axibus j & centrum gra- 
uitatis V pyramidis fecabat qua- 
drantem axis VS a bafi . ergo pun- 
t dium E fimiliter axim coni abfein- 
dens centrum grauitatis eius erit, 
quod &rc. 


c e»nic . 
ii. 


LEMMA II. Tsb. wi. Fig. 24. Sr 
in parabola CA c adferiptae fue- 
rint duae gradatae figuras R » & S 
ex par-mis aeque altis compofitae , 
fitque X centrum 'grauitatis para- 
bolae . Dico quod centrum graui- 
tatis circum fcriptic figurae R cadit 
fupra X verfus A vtinfc; & cen- 
trum' grauitatis figuras niferiptas S 

* cadit infra X rt in L. 

Quia in parabola c abfciflse funr 
in xiuplicata ratione ordinatim ap- 
plicatarum • ergo qualium AH eft 
4 partes erit AK partes 8. & ordi- 
nata EH ad MK erit vt radix qua- 
ta 2 ad illius radicem quae eft mi- 
nus quam 3 - & d fic erit par-mum 
HP ad par-mum KQ^(ob aequales 
/11 alti- 


dir.t. 
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uti altitudines;:) & ideo eorum diffe- 
rentia fcilicet par-mum EQM mi- 
fi miserit quain 1. eftque 9 triliineum 
isfj AEP triens par-mi PH quod erat 
ait a partes* ergo trilineum AEP eft 
ik duae tertia ynius partis^Sr trilineum 
ei EMQ^minus erit femifle vnius par T 
ih tis,auaretnlineum AEP maius erit 

:(xe quam EMQj pariter tiiiineum » 

ife AGH maius erit trilineo GNY>& 
ijb fi c reliqua trilinea proxime fe- 
® quent-ium maiora erunt . Quia ve- 
1 pn ro parabola CA c eft figura ad api- 
ifcs cem A deficiens ergo centrum gra, 
eu uitatis X cadit infra medietatem—* 
axis AB (eo quod/ in par-mo cen- 
trum praccife axim bifariam fecat); 
Sf\ e contra quia feries triiineorum_j 
k circnmfcriptorum -eft figura exte» 
&' nuata ad partes Cc , in ea cehtrum 
fti' grau itatis cadit fupra medietatem 
p» axis AB ad partes A vtin H. ergo 
0 centrum grauitatis totius figuras cir- 
cunlcripta? R cadet g inter X & H 
0 vt in K ; proindeque K cadet fupra 
b ! X verfus A. 

Poftea quia feries rriJineoriim_» 
$ AGH , GNY &c. eft figuraexte» 
9 nuata ad partes Cc , in ea centrum 
Ii grauitatis cadit fupra medietatem^ 
axis AB verfus A,& ideo fupra X . 
ergo centrum grauitatis reliqua 
m portionis parabola? , fcilicet figura; 
u ( inferiptx S cadet h in direftum in- 
1*' fra centrum grauitatis X totius pa- 


t qti*4. 
far,, ex. 

4 »- 
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rab - vt in L. quare &c. 

" lEMMA III. Tsb- VI- Ftg.i 4. 
Parabolae cuilibet CAc adfcribi 
pofTunt duae figurae gradatae R, S eX 
par-mis aeque altis compofitae, ita vt 
diftantia centrorum grauitatum ea- 
rundeni minor fit qualibet d^ta li- 
Diuifo axe AB in partes aequales 
a qMdt a vtquelibetearu BL,vel LKminor 
par.t» fjt qualibet propofita linea, & com- 
' pleantur adfcriptae figurae R & S . 
Quia infcriptaS eft aequalis , & fi- 
nalis circum fcriptae R abfque in- 

b s*»'t fimo P ar ‘ mo • * r S° h ce " tra 

d.<! grauitatum fim.liter pofita funt 

aecjuslibus AL ) & ^ ^ 
ideo diftabunt interfe eodem inter- 
uallo, quo vertices axium ab inui- 
cem recedunt, igitur fi pundtum L 
eft centrum grauitatis infcriptae fi- 
gurae S erit K centrum figurae R 
abfque infimo par-mo ; verum cen- 
> trll m integrae figurae circumfcriptae 

R cadit € infra pun&um K vt in__* 
X ob additamentii par-mi infimi^& 
fupraL (cfid inter talia centra mediet 
. l- centrum grauitatis parabolae) ergo 
Um. 9. diftantia centrorum erit LX minor 
quam LK 9 & ideo multo minor 
qualibet propofita linea, quod &c. 

r ' LEMMA IV* emiern . Si duae 

>■ parabolae communem axiiri AB ha- 

1 bue- 


c h»u) 
tx 3. 
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Duerint & vnius DA dcentiari^ 
grauitatis fit X . Dico alterius UAc 
effe quoque X grauitatis centrtti». 

Si hoc verum non efthtZ cen- 
trum grauitatis parabola CAc ; & a / 
vtrique * adfcribantur bina figura 3 . ‘ 
gradata ex par-mis «que altis nu- 
mero aqualibus compofira , nempe 
K , T circunJcripta, & S, V inferi- 
pta> ita vt di/hntia inter centra_» 
jrauitatum K ipfius T & L figura 
V minor fit quam reda XZ. cum- 
que ^X centrum grauitatis parabo- . 
lx ,P A d cad ^t inter K & L centra 
adfcnptarum figurarum T & V. er - 
go puncffum Z cadit infra -punitum 
L & extra redam KL , Poftea^, 

. ,n vtrifque parabolis CAc, 
a tam c ordinata MK ad EH Itonie, 

Tr^/r lK FH ^ntvttademJ »• 
abfcifia KA ad AH ; ergo ili* 
ordinata mterfc pro-nales funt , & 
proinde ^ par-mum MH ad par- 
mum EA erit vt par-mum IH ad dlv,r * . 
par-mum FA ; & eorumdem <? cen- 
!v a v Sr n UIta r tUni ex, ^ un t in femipar- e huiA 

titionibus Tegmentorum KH HA 

«qualium axis, ergo centra grani- 
l™nnr Par ~ m ° 1Vm ' MH > ® A COn- 

|uiunt cum centris par-morun^, 
j FA, & iic reliqua omnia 

S ?" tr 7 £ rauicat “ figura? R 

erauirarif fi eodem J>» n «o K centro 
grauitatis figura; T. eodem modo 

rtendetur quod centrum grauita- 

tis 


4 


( i:in*% 


a eonit . 


b conic. 
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tis figurae S congruit cum centro 
L fi"une V . igitui / centrum graui- 
tatis pa™ bo,ae CAc cadit inter pii.- 
fta K & 1. non ergo Z erit centrum 
grauitatis eiuidem parabola; quod 
cadit extra KL', quare patet propo* 
litum . 


PROPOSITIO XVI; T *b.yu 
fi*. a?.Tn quolibet fpatio parabola; 
ABC ii diameter BD fecetur in X» 
vt portio BX verfus verticem fex- 
quialtera fit reliqifae XD • Dico 
eundum X effe centrum grauitatis 

fparijABC. . 

Si hoc verum non eft t fit aliud 
pundum O centrum grauitatis pa- 
rabolae ABC» quod emciat legmen- 
tum BO diametri habens ad OB ma- 
iorem proportionem quam 3 ad x». o£ 
defcribattir a conus EFG circa pa- 
rabolam ABC > cuius tnaneuh per 
axim bafis FG iit diameter circuli r 
AG , & per-lariter fecet bafim pa- 
rabo^ AC in D ; eritiquc parabo- 
la b diameter BD parallela lateri 
coni EF, & plano tangenti hF^ ; 
& fic in qualibet aha parabola a b c 
par-la ipli ABC; & eodem axe BD 
fiat c parabola RBS fimilis a b c erit 
d O centrum grauitatis quoque pa- 
rabola RBS ; &dudo coni axe EH 
fecabit FG bifariam m H , & con- 
mndaGOL fecet EHinl. & quia 
parallela: BD , bd, EF fccantur a 
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cer tribus redis *[ GH> GL, GF ergo iL 
1?r j lz fecantur in ijfdem rationibus ; & 
K : rt ideo ficift BO maior eft quam fex* 
er qui a Itera OD , ita b o ad o d , EL 
# ad LF habebunt maiorem rationem 
p m quam $ ad 1 ; & fecantur omnes pa- 
r rabolae in pundis axium O , o fimi- 
liter pofitis , quorum O funpomtur 
a/ centrum grauitatis parabolae ABC 
a, & RBS , & ideo/iplius a b c fimi- 
lis ipfi RBS. Igitur reda GL tran- 
3 |i; iit per centra grauitatum omnium_j 
jjj fedionu a&quidiitantiuplano tagen- 
jjJ ti EFKj& ideog GL axis erit coni ; 

& proinde pudum I concurfus axiu 
a [5 erit centrum grauitatis coni EFG 
. (cum tn vtroque h axe exiftat ) . 

J, Poftea quia du«e redaz EH , GL 
jj fe fecant intra tri-lum in I i ergo 
' pro-tio EI ad IHcompofitaeft ex 
1? ratione EL ad LF quae eft maior 
, quam g ad 2 9 & ex ratione FG ad 
v oHjqu» eft vt 1 ad i.QuareEI ma- 
d ior erit qua tripla ipfius TH , proin- 
m deque pundum I quod oftenfum__» 
5 fuerat centrum grauitatis coni E FG 
j fecat axim in pro-ne maiore quam 
tripla , l quod eft falfum . igitur 
\ pundum O non eft centrum graui- 
tatis parabolae ABC. eadem ratio- 
ne Tegmentum BOad OD non ha- 
bebit minorem pro-tionem qua g ad 
2.1gitur centrum grauitatis paraboI$ 
ABC eft id ipftim pundum X in quo 
fit BX ad XD vt g ad 2. quod erat 
&c. K PRO* 
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PROPOSITIO XVII. t**. rl» 
F/^. 26. 27. In quolibet conoide pa- 
rabolico ABC > fi axis AD fecetur 
in E vt portio ad verticem tendens 
A E fit dupla reliquas ED • Dico 
punftum E efle centrum erauitatis 
folidi ABC . 

Fiat pnfma RTZbafiscuius tri-Ia- 
ris VTY fit aque alta ac eft conoi- 
des;&a vertice R bifariam fecante 
aciem VP ad S centrum grauitatis 
par-grammi TZ coniungatur refta 
JRS > haec quidem erit a axis fo- 
lidi RTZ in aciem VP deficientis , 
eritque b figura pro-liter analoga 
conoi'*’ ABC (eo quod fettis vbi- 
tumque axibus AD , RS pro-liter 
in N 9 & H.& du&is fcctionibus 
FG i IL par-lis bafibus femper in 
parabola c qua-tum BD ad qua- 
tum FH , feu d circulus BC ad 
circuIunrFG fe habet vt DA ad 
AH 3 feu vt SR ad RN > & (ob 
aequales altitudines TX , LK in_~> 
prifmate) vt par-grammum TZ ad 
par-mum IL ; & reperiatur * cen* 
trum grauitatis prifmatis O, quod 
exiftet in axe coniungente centra_j 
grauitatum tri-lorum VTY , PXZ 3 
ergo f centra grauitatum in vtro- 
que folido funt fimiliter in axibus 
polita ; verum centrum g O graui- 
tatis prilmatis tri- laris RTZ diui- 
dit axim in pro-ne dupla, igitur 
pundium E aiuidit axim in eadem 

pro- 
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pro-tione , cum fafta lif AE dupla 
lpfius ED . ergo E eft centrum-, 
grauicatis conoidis ABC* quod 
&c. 


U D 


PROPOSITIO XVIII. Tab.VU 
Fig. 28. Si dur pyramides homoge» 
neae contrapofitae GABC & GD 
EF habuerint omnia latera ad com- 
munem verticem G pertingentia—» 
aecjualia inteiTe> & bina quzeque-» 
homologa fint in diredtum polita_> . 

Dico centrum grauitatis commu- 
ne ambarum pyramidum efle pun- 
dlum G communis veiticis • 

Sint O & R centra grauitatum_» 
in vtroque folido , quae diuident 4 3 hui. 
axes GH, GT in pro-tione tri- 
pia . & quia omnia latera in dire» 

£him conltituta fe mutuo fecant in 
communi vertice G , erunt bini 
quique anguli contrapofiti in eo- 
dem plano exiftentes aequales in- 
terfe . Ergo anguli fohdi ex eis 
compoliti ad verticem. G conne- 
nientes funt quoque aequales , & 
omnia latera ibidem concurrentia 
funt aequalia 9 igitur fatta intelle*» 
dluali applicatione b pyramides libi b ief, f. 
mutuo congruent ; & proinde erunt 
aequales & /imiles, atque centra-» 
grauitatum quae fimiliter polita in 
eis funt pariter fibi mutuo con- 
gruent , & fic quoque axium fu- 
premae portiones OG > GR «iqua» 

K 2 les. 


1 


c/«M 


ac 


a m. 
r* 6 , 

b vxr.i 


C hui. 




i vo De aque ponderant. 

les , fimihterque pofits funt , Sr 
ideo in.ditedhim conftitutae erunt, 
quare in libra OR ex centris graui- 
tatum 0>R fufpenduntur duae pyra- 
mides asquales • ergo e centrum__> 
grauitatis aggregati earundem erit 
pun<ftum intermedium G. quod &c. 

PROPOSITIO XIX. Tab. VU 
tig i9.3o. $i. Cuiuslibet corporis 
regularis AGFB fphgrae >• & fpfire- 
roidisAD C B centrum grauitatis 
eft idem ac centrum figuras % 

Regularibus corporibus 4 circun- 
fcribantur fphaerae ADCB > qua- 
rum axes AC, centra H . & primo 
in tetraedro , quia b axis fphaerae 
AC ad eius altitudinem feu axirn_» 
AE eft vt 3 ad a, feu vt 6 ad 4,eft- 
que radius AH 3 partes earundem. 
ergo pyramidis ABGF axis AE 
quadruplus eft portionis infima 
HE . & propterea pun&um H c 
erit centrum grauitatis eiufdem— » 
pyramidis . 

Secundo in cubo & in reliquis 
figuris folidis regularibus . Quia_j 
vnumquodque eorum diuiditur in_, 
tot pyramides vertices in fphairae 
centro habentes quot funt facies , 
feu figure planae regulares folidum 
comple&entes * quae aequales > & fi- 
miles inter fe funt, & binae quaeque 
contrapofitae pyramides folidum_» 
componentes habent latera homo- 
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loga & axes in di leftum po ficos , 

& decuflatos injcentro fphaera: . Er- 
go d centrum grauitatis cuiuslibet d b »i» 
paris pyramidum contrapofi carum l8, 
in centro fphaerae & figuraiexiftit . 

Quare compofiti ex omnibus pyra- 
midibus vertices in centro fphxr§ 
habentibus centrum grauitatis exi- 
ftir in eodem centro fphaerae & fi- 
gurae. * LL- 

Tertio in fphaera & fphaeroide-* 
ABCD axes AC, BD adinuicem ,, v 
per-res dudti fint per centra figu- j 
rarum E > e ; & fecentur folida i 
quibuslibet planis ad axes AC a c, 
per-dicu laribus, fient e circuli quo- e ion ‘* f 
rum centra / grauitatum exiftent f h»ij 0 
n axibus eildem , & proinde cen- 
tra grauitatum foiidorum in eif- 
dem axibus ACac, exiftent . pa- 
ri ratione centra grauitatum eo- 
rumdem foiidorum exiftent in a- i 
xibus B D » b d * igitur in eornm 

commuui fe&ioneR, fcilicet in » 

centris figurarum earundem cen- . 
tra grauitatum exiftent. quae erant 
&c» 




PROPOSITIO XX- Tab.Vl. fig. 
52. In Prifma trapetio ABCDEG 
*n quo MD exceflus longitudinis 
maioris DC fupra aciem" AG ae- 
qualis fit latitudini bafis ED • Re- 
periri debet ceti um grauitatis eiuf- 
dem folidir 

K 5 Dii' 
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Dufto pJano Gf,M par- Io tri-Io 
ABC y ia prifiipat^ tri-Iari AtCG 
per centra grau-itatum K j O bafium 
triJarium ABC, GLMduttoaxe 
KO, & feflo bifariam in P,& perP 
ducfto alio axe FPH par-IoAN axi 
a hni.f tri-Ii bafis 9 erit a Ptentrum tyraui. 
** *. tatis prifmatis ALCG , & FP erit 
dupla ipfius PH , & ideo qualium 
partium FH eft ia erit PH 4 par- 
tes 1 . in pyramidea pofteaGLMDE 
bhni • axe GR b centrum grauita» 

ij. tis quod fit Qdiuidet axim in pro- 
mone tripla , & dufta QJ par-Ia^ 
yO erit quoque FT tripla TH, & 
ideo qualium FH & ia erit TH 3 
• pprtes ,& proinde PT erit duode- 
cima pars altitudinis FH , & eU 
quarta in ordine ab H- tandem co« 
niumfta PQJIat QVadVP vt m» 
pium AG , feu CM ad duplum^ 
MD. Dico punitum V efle cen- 
trum grauitatis folidi ABCDEG » 
Ducatur VS par-iaipfis TQ , PO. 

« erit * TS ad SP vt QV ad VFcom. 

2 * pleatur deinde prifma tfi-lare LX 
. _ rr ME >• eri t pyramis d tri-Iaris GD 
tt.* EX. pars tertia prifmatis LXME, & 
proinde eiufdem prifmatis erit py- 
e vr ramis GLMDE duae partes tertacc 
30. * & eft e prifma AMBG ad prifma_j 
XMEG vt altitudo CM ad MD * 
(cum habeant communem bafim ) 
leu vt triplum CM ad triplum MD 
fit/. ergo /prifma AMBG adpyrami- 
** dem 
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w dem GMDHL erit vt triplum CM 
feu AG ad duplum MD ,* &erac 
QV ad VP , feu TS ad SP vt tres 
AG ad duas MD. igitur punftum 
jr" g V erit centrum, grauitatis totius 
priQtrapetii . quod &c. 

V PROPOSITIO XXI. Tab, VU 
Fig .3$. In conoide hyperbolico A 
F C D y fit NO duodecima pars axis 
folidi AB , fed quarta in ordine a_» 

J bafi BC , & eius infima portio OJ 
nt ad IN fit vt triplum lateris, tranfuer- 
B P fi EA ad duplum axis AB , Dico 
7 quod pandtum I eii centrum graui- 
tatis conoidis ACD . 

Fiat prif-trapetium AHBG eo- 
dem axe AB , & acie AG aequaijija- 
teri tranfiierfo EA hyperboles ge- 
n nitrias ACD , & par-mun? bafis L . r. 
tir F habeat longitudinem LB a^qua** 

“ a lem HB , & latitudinem BF acqua- 
{* lem axi AB , erunt a coaoides CA acontid 
D , & prif-petium AHBG figurae ex 
™ aeque altae proportionaliter analogae 
® quare duaa PI parallela GA per 
centra grauitatum folidorum quae 
? fupponatur efie pun&a P & I, diu»* 

1® det eorum axes KM , AB in eildem 
f rationibus in punftis P & I . Sed 9 
t: ex praecedenti, in quolibet prif- 
y petio cuius bafis longitudinis maio* 

D» ris LB exceflus fupra aciem. AG 
n) qualis eft latitudini BF eiufdem ba- 
IDi fis , centrum grauitatis diuidic 
m K 4 axis 
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axis KM vnciamqnartam a bafi> ita 
vt pars infima homologa OI ad fu- 
premam homologam IN fit vt tri- 
plum AG , feu EA ad duplum B¥, 
feu BA . ergo pariter conoidis hy- 
perbolici ACI) centrum grauitatis 
diuidit eius axim AB fimiliter. ideo- 
que pundum I erit centrum graui- 
tatis conoidis ACD . Qiiod &c. 

LEMMA V. T*b. FI. fy. 34. Si 
cx cylindro KGLOj auferatur co* 
nus KDO, eodem axe & fuper ea- 
dem bafi cylindri conftitutus . Dico 
quod centrum grauitatis cylindri 
excauatij diuidit "communem axem 
in S>vt AS ad SD fit vt 5 ad 3. 

Secetur AD bifariam in H , & 
a h»i ' • AN Iit quarta pars ipfius AD , # 

**• erit H centrum grauitatis cylindri » 

& N erit centrum grauitatis coni ; 
*VI.a> eftque b conus tertia par cylindri 
eundem axim & bafim habentis . er- 
go cylindrus excanatus duplus ell fi- 
c &»;.}. bi inferipti coni ; & proinde e cuiu- 
flibet cylindri excauati centrum_> 
grauitatis abfeindet portionem axis 
HI quae femiilis eft H N. igitur qua- 
lium partium AD eft 8 erit AH 4» 

& AN i partes , & HI vna pars . 
Quare tota AI eft 5 , & ID 3 par- 
tes . ergo pundla I & S coincidunt. 
poindeque pundlum S erit centrum 
grauitatis cylindri excauati » quod 
diuidit axim vt AS ad SD fi t vt 5 
ad Quod &c. PRO» 
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;j PROPOSITIO XXII. T*b. rt. 

Bl Ml* 35* In-Hemifphaerio-, velfemi- 
jj, phatroide ABC, axis BD , fi por- 
ja jio iuprema BG ad- GD fuerit vt 
,j tt quinque ad tria • Dico pundhim G 
^He centrum grauitatis eiufdem fo- 
. lidi ABC . 

Eodem axe BD , &r eadem bafe-> 

$ AC defcribatur cylindrus excauatus 
' ct E ADFC,fcilicet dempto- cono ED 
>£} F ; & extenfo plano per axim BDR 
v„ e iHci et in fph*ra circulum, /» in_» 

^ £pha;roide ellipfim BARC,&:du- 
JB £to vbicuir.que plano LQ_parallelo 
bali AC efficiet in-iphaera b vei fphaw 
j roide circulum vel ellipiim NO ii- 
h niilenv bafi AC t , & in cylindro ex- 
^ eauato efficiet zonam rotundam LM > 

QP . Et quia in coni triangulo ED 
D , F vt c redta EF ad MP, ita eit BD 
ad HD ; ergo vt d circulus vel, el- 
jjj Epiis EF)a dei iimilem figuram ro- 
tundam MP ,-ita eliquadratum BD 
t adqua-tum HD per conuer/io- 
nem rationis, vt e figura rotunda E 
F , feu AC ad Zonam-LM a QP ita 
erit qua-tum BD r feu redtangulum 
RDB adrec-lum RHB, & ita quo- 
que /erit quadratum ordinata; AO 
^ ad qua-tum NH , vel ^ figura rotun- 
„ da AC ad ei iimilem figuram NO • 
quare bafis AC ad ei iimilem figu- 
ram NO > & ad Zonam LMQP ean- 
dem proportionem habet . & hoc 
& 5 con- 
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contingit .vbicumque planum 
ducatur, igitur folidum ABC & 

, cylindrus excauatus AEDFC fune 
^ figurae aeque alcae proportionaliter 
2 , * analogae; & proinde in eis # centra 

i 6u.t4 grauitatum fimiliter diuidun.t com- 
munem axim BDyfcilicet in eodem 1 
puntto: fed in cylindris l excauatis 
qualis eft AEDFC centrum graui- 
tatis diuidit axim vt pars fuprema 
ad infimam fit vt 5 ad 3± quoa con- 
tingit in puntto G* ergo hemifphae» 
rij vel femifphaeroidis centrum gra- 

• UitatisefipunttumG. Quod&c. 

PROPOSITIO XXIII. T*b. 

VI. 36. Si conoides parabolicus 
AGDE fecetur a plano BPC pa- 
rallelo bafi AED . Dico quod co» 
noides AGD ad conoidem jBGC eft 
vt quadratum axis GH ad quadra- 
tum axis GI .. 

Fiant duo coni AGD, BGC cir- 
ca axes & fuper bafes conoidum 
a VI.31 & quia a pro-tio coni AGD ad co- 
num BGC componitur ex ratione 
circuli AED ad circulum BPC, 3 c 
ex ratione axis HG ad axim IG ; 

b eenic e ^9 ue ^ pro-tio bafis ad bafim eade 
ai ;° K ' quam habent axes (cum vtraque fit 
duplicata applicatarum AD, BC in 
_ rv parabola ) & duae pro-tiones c HG 

* 7 ad GI,& eiufdem HGad GI copo- 

nunt rationem qua- ti HG ad qua-tu 
GI • igitur vt qua-tum HG ad qua- 

tum 
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tum GI ita eft conus AGD ad conu 
BGC » feu d conoides AGD ad co- d an. 
noidem BGC r qui fexquialteri 
funt conorum libi infcriptorum ► 

qUOd &C. ' V\ M r 1 

• '"r .. ’ • 

EEMMA VI. Tab. Vl. Fig. 37 ' Si 
qualibet reda linea AB fecetur 
vtumque in C j & tota eiufque 
fegmenta fecentur in ijfdem ratio- 
nibus in pundis D ,,E > F,vt fcili- 
eet AB ad BD,fit vt AC ad CE, & 
vt BC adCF, Dico ED aequalem 
efle BF.. 

Quia portio AC ad CE eft vt re- 3 j n 
liqua portio BC ad CF. ergo a coi- x ^, 
Jigendo homologa, tota AB ad to- 
tam EF»erit vt vna ad vuam>feu vt 
eadem AB ad BD • igitur FE ae- 

S ualis eft ipfi BD , & addita vel 
Dlata communi FD>erit £D aqua- 
lis BF . 

PROPOSITIO XXIV.r4t.FI/i 
rig. 1. In tripli vel conoidis parabo— 
lici frufto ABCD ii eius axis IH 
duae partes tertiae HO ad portione „ 
fupremam LN trientis axis GH 
totius figurae bafi AD pioximi 
fuerit vt differentia qua-tor 11 m ex 
AD j & ex BC ad qua-tum ex BC 
Dico pundum N efie centrum gra- 
uitatis frufti . 

In complemento figurae BGC fiat 


axis GX 


triplus p< 


ortionis 1 K >. ii- 


cut 



ii % De dtque ponderant, 
c»t fupponitur axis G H triplus 4 
»Um 6 HL > & HI triplus IO • erit « KL 
aequalis HO, & quia in tri-lis& 
conoidibus parabolicis. (anilibus A 
b IV. GD & BCG b vt qua-tum bafis 
*•» AD ad qua*tum bafis BC, fiuevt 

qua*tum axis H G ad qua-tum_> ( 
axis GI ) ita eft tri-lus AGD ad 
c/**aj tri-Jum BGC > & ita c quoque eft 
conoides AGD ad conoidem B 
GC , ergo diuidendo vt differen- 
tia quadratorum ex AD & ex 
BC ad qua-tum ex BC> feuexhy- 
pothefi vtHO, vel ei aequalis IvL 
ad LN ita eft fiuftum ABCD ad 
<1 hui.$ figuram BGC ; eftque d L centrum 
*7* prauitatis totius AGD, cum GL 
fit dupla LH,& pariter K eft cen- 
trum grauitatis figurae partialis B , 
c GC . igitur e N erit centrum gra- 
uitatis refiduifrufti ABCD. quod | 
&c. 

PROPOSITIO XXV. Tab» VlU 
Fi^.a.5* In pyramidis* aut coni fru- 
ftoAFDBfi eius axis IH fubfexqui 
quartu HOad LN portione fupre- 
mam infimi quadrantis HL axis || 
GR integri folidi , fuerit vt diffe- 
✓ rentia cuborum ex lateribus bafium 
ad cubum ex bafis latere minore. . 
Dico punftum N efte centrum gra.- 
uitatis frudi. 

In complemento GBCF totius- 
figurae fiat kl quarta pars axis GI> ( 

licut 
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ficut fupponitiir LH quadrans axi? 
GH, & IO quadrans axis IH ; vn- 
de a KL aequalis erit HO , &r L b 
erit centrum grau itatis folidi GA 
DE. pariterque K erit centruin__» 
grauitatis pyramidis aut coni GB 
CF. & quia in fimilibus foiidis c vt 
cubus ex bafis latere AD ad cubum 
ex latere BC ita eft pyramis , vel 
conus GADE ad libi fimilem foli- 
dum GBCF i ergo dilidendo vt 
differentia cuboriipex AD ex BG ad 
cubum ex BC feu ex hypotheii vc 
HO j vel ei aequalis KL ad LN, ira 
eft fruftum AFDB ad folidum GB 
CF ; eilque L ceflUum giaUitatis 
totius folidi GADE, Sc K eft cen« 
trum grauitatis folidi partialis BG 
CF . igitur 4 N erit centrum gra- 
nicatis refidui frufti AFDB • quod 
erat £:c. 

PROPOSITIO XXVI. tab<vil. 

Si ex parabola CRD fecetur 
alia parabola EBG a reda EG par- 
ia baft CD ► Dico quod parabola 
CBD ad parabola EBG eft vt cubus 
ex bafi QD ad cubum ex baft EG. 

Sit communis diameter BFA , & 
ccniungantur redae BE , EC, BD> 
BG. Quia tri-Ium * ABC ad tri- 
lum FBE pro-tionem compofitam 
habet ex ratione bafis CA ad 
balim EF & ex ratione laterisele- 
uati AB ad aeque inclinatum latus 

FB; 


a lcm.6 
b biti • 

c VI. 
J7* 


db»i.i 


a IV. 


beon, 

31 » 


c VI. 
ex *57» 


d /7*4- 
dr. fa- 
r*b»4. 


a ian,6 
o biti. 
»<5. 
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FB ; eftque AB ad BF vt qua-tum 
CA !ad qua ? tum EF • ergo tri-lum 
CAB ad tri-lum EFB pro-tionem 
compofitam habetex ratione lineae 
CA ad EF&ex ratione qua*ti C A 
ad q uadratum E F 3 fed hae duae pro- 
tiones componunt pro-tionem* cu- 
bi ex CA ad cubum ex EF . igi. 
tur tri-lum CAB ad tri-lum EFB * 
feu duplum tri-lum CBD ad du- 
plum tri-lum EBG > vel illius d 
fexquitertia parabok CBD ad hu- 
ius fexquitertiam parabolam EBG. 
eandem pro-tionem habet quam__» 
cubus ex CA ad cubum ex EF* 
ieu quam cubus ex dupla CD ad. 
cubum ex dupla EG . quod&c. 

PROPOSITIO XXVII. T*b* 
VII. Fii»5» 6- In frufto parabolae AB 
CD fi eius axis IH tres quintae 
partes LH ad LN portionem fu- 
premam duaru quintarum axis GH 
integrae parabo lae 3 fuerint vt diffe- 
rentia cuborum ex bafibus AD & 
BC ad cubum exBC* Dicopun- 
ftum N efie centrum grauitatis fru- 
ffi ABCD . 

In complemento parabolae BGC 
fiat KI duae quintae partes axis GI , 
ficut fupponebatur LH duae quintae 
partes axis GH 9 & IO 2 quintae 
axis IH; vnde a KL aequalis erit 
HO j & L b erit centrum grauitatis 
parabolae AGD > paruero ue K erit 

cen- 
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: centrum grauitatis parabolas BGC. 

13 & quia e vt cubus ex AD ad cubum 

ex.BC ita eft parabola AGD ad 
f* parabolam BGC . ergo diuidendo 
'1 vt differentia cuborum ex AD & 
* ex BC ad cubum ex BC , feu vt 

i HO 3 .vel ei aequalis KL ad LN , ita 
} eft fruftum ABCD ad parabolam^ 
i, BGC: eftque L centrum grauitatis 
& totius parabolae AGD j & K eft 

1 centrum grauitatis ablatae parabolae 
u* BGC . igitur d pun&u N erit centru 
G grauitatis frufti ABCD. quod&c. 

\ ARCHIMEDIS 

DE IIS QVAE VEHVNTVR 
IN FLVIDO. 

U> 

J /''Vpus admirabile Archimedis de 
8 V-/ infldentibus fluido nonjixtat- 

t grece>fedejus tradmftionem a Com- 

g mandino illuftratam habemus , eft-' 

que liber fecundus adeo obfcurus & 

ii confufo ordine traditus , vt genium 
Archimedis minime referat 3 quare 

i- fufpicor ab aliquo non fatis perito 
a Iteratum & deformatum fuiffe,. 
Vtcumque fit nos conati fumus poft 
primum librum etiam fecundum_j 

2 diftintto ordine & perlpicuo ex- 
planare» & infuperpraeter innatan- 
tium conoidum parabolicorum etii 
polituras conorum innarantiu adin~ 

i: uenimus & adiunximus ob argumen* 

ti affinitatem DE- 


C hui-, 
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De ys qtitg vebJn fluido, 

DE FI NITI O NES. 
Corpora /.uida , fiue-folida , veL 
folida & fluida' gr*u\A abfolute 
dicuntur > quotiefcnmq; eorum pon- 
dera aequalia inter fe fuerint>fiue : eo- 
ram moles fint aquales fkie non. Vt» 
vncia auri , vncia ligni, vncia aqua: 
&c. dicuntur aeque grauia abfolute , 
licet eorum- moles' fint inaequales* 
Corpora vero homogenea folida 
flue fluida , vei folida & fluida dicu- 
tar Atfue grauia in fptcitficomm mo- 
les aequales habuerint pondera ab- 
ioluta aequalia interfe ... Vel moles 
eandem pro-nem habuerint quam_r 
earum ponderaabfoluta .. 

Duo corpora diutrfan^^vzuiiiL tetn- 
in J pecii habere dicuntur quotief- 
cumque fumptis molibus aequali— 
bus eorum pondera abfoluta inaqua- 
lia fuerint; vel abfoluta pondera in- 
terfe maiorem,aut minorem pro -do- 
nem habuerint quam: eorum mole* 
habent - 

SVPPOSITIONES. 

Lamina cuiufcumque fluidi fto— 
mogener aeque alta, & continuata 
in fitu horizontali quiefcit aequili- 
brata ; nempe non defcendit eleuan- 
do partem collateralem , eamque-* 
expellendo e fuo loco • 

Corpora fluida , aut folida^ » 
quae in fluido furfum^ aut deorfum 
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tendunt , vnumquodq; nifum excr- 
cet , & moueri nititur per diredfio- 
nem per-Iarem adhorizontem t qux 
per centrum grauitatis eius ducitur. 

Laminae fluidae fubiedbe aquidi- 
llantis horizontali fupremae fluidi fu. 
perficiei ; pars minus prae fla a magis 
praefla furfum exprimitur ad inflar 
librae . 


ili. 


Vt hae fuppofitiones & vniuerfa-» 
dodirina inde dependens exa&e 
percipiatur . Videndum eft an & 
quomodo lamina fluida inferior ho- 
rizontalis vfum librae habeat. ( in—» 
tab. VII. fie.7 ) Noto quod in vul- 
gari libra CD aequilibrata a ponde- 
ribus A & B circa fulcimentum E 
fit quies ob indifferentiam quam_> 
habent pondera A , B ad motum— »> 
ita vt a quolibet corpufculo graui 
addito ipfl A fubito libra fledtatur 
impellendo furfum pondus B • ve- 
rum/i libra deficiat vt pondera inae- 
qualia folo firmo innitantur , nun- 
quam minus pondus B a quocum- 
que vafto pondere collaterali A fur- 
/um exprimetur . Pari modo ( tab# 
VII. fig.8. ) in vafe XZ cylindrico 
vel prifinatico , fi prifmatis ligni 
lenit Umi A bafis explanata C E 
exadle tangat fundum vafis pariter 
explanatum , & reliquum fpatium_> 
vafis B repleatur fluido quantum- 
uis graui , vt eft hydrargirum; nun- 
quam tamen lignum A furfum ex* 


pu- 


i 


i $4 & e veh.in flutdo\ 

primetur > quia nempe deficit libra 
fubie&a mobilis , quae elt lamina-j 
fluida a qua per expreffionem minus 
graue A a grauiori B collaterali 
iiirfum expefiatur. 

Et ne quis ad vacui horroris va* 
num refugium recurrat * obferuet 
quod ( tab. VII. fig. p. ) perforato 
fundo vafis XZ in CE , vt bafis 
columna? ligneae A tangat perime- 
trum fubtiiimmum oriftcij CE non 
exa&e 3 vt inde fluidum grauius B, 
per rimas effluere poffit» & iuchi- 
datur vas XZ intra aliud vas RST * 
tunc lignum non fubleuabitur a la- 
terali fluido B quandiu fluidutn_* 
effufum non attingit altitudinem—* 
GHj vt repleto omnino fpatio GS 
TI motu reflexo fluidum B expri- 
mat furfum lignum A . ex quo phae- 
nomeno euincitur veritas Archime- 
dei pronunciati * quod nimirmn— » 
lamina fubiedta GSTH fluidi ho- 
rizontalis vfum librae preftat, cu- 
ius pars CE minus preila a ligno 
leuiori A a magis prefla a fluido 
grauiori B furfum motu reflexo ex- 
pellatur , feu exprimatur . 

PROPOSITIO I. Tab. VlL F*. 

io. Si folidum S > & fluidum AM D 
aque grauia fpecie fuerint ; folidi 
tota moles demerfa fuperficiem fu- 
premam fluidi attingendo , vel vbi- 
que intra fluidum innatando quief- 
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Sit vas XBCZ repletum fluido ik 
Jo homogeneo vfque ad fuperfieiem 
horizontalem AD , ad quam latera 
vafis fint perpendicularia * fitque— » 
folidum S paral-pipedium . Et con. 
cipiatur fpatium fluidi AEFG ae- 
quale &fimile folido S r extendan- 
turque per bafes AG , EF plana-» 
AD , EH parallela horizontali fu- 
perficiei fluidi, Manifeftum eft la- 
minam integram ADHE compofi» 
tam ex fluidis homogeneis par-pi- 
?, pedis AF , GH omnino a quiefeere 
aequilibratam ; cum tota fit expia, 
nata, aeque alta»vnifojrmiter granis,. 
11 innixa fuper libram fluidam EH 

£ horizontaiiter extenfam > continua- 

tam , quiefeentem & aequilibratam 
P cu ius omnes partes aeque comprk 
muntur circa librae intermedium^*- 
fulcimentum M • Verum fi tollatur 
f «uidum contentum in ipatio A E 
¥&/ & in eodem Joco reponatur 
folidum S wue graue ac eft fluidum, 
quod in eodem fpatio ei aequale & 
fimile continebatur., neeene eft vc 
lamina compofita ex folido S & flui, 
do collaterali. GFHD ibidem quiek 
eat aquilibrata vt prius . quia fubie- 
8 l lbr » fluida brachia EM , MH 
asque premuntur a molibus aeque al» 

!' Ponderofis folidi Sj & 

fluidi FD » igitur demerfo folido S 
Vt confinium eius lupremum attin. 
gat nuidi fuperfieiem quieicet ibi. 

: dem. Sive. 


a /upa* 


ii 


De i jf qua veh. in fluido • 
Si ver6 folidtim S in profundiori 
/mi fluidi jnnatetjflmili modo cuulj 
fluido collaterali componet lami- 
nam teque altam & vniformiter pon- 
dfcrofam ; proindeque ibidem quief- 
cet . 

' Si poftea ( Tab-Vli, fis- if» )'TWO- 
les folida S seque alta, fed maior , 
vel minor fuerit collaterali fluido 
GFHDj non minus fiet aequili- 
briiim f j quia in libra fubiefta fluida 
EH bifariam fetta in; M , non ex di- 
flantijS aequalibus ab M, fed inaequa- 
libus reciproce proportionalibus ip* 
fis molibus* feti eorum ponderibus 
ftifpcnduntur Sj feu AF> & GH. & 
ideo ex legibus mechanicis innatan- 
b*qnip. do b folichim S- qui e fc et intra flui* 
3» dum. quod erat &c*. 

Corollarium . Hinc liqiiet , quod 
i i folidi demerfi grauita^ abfoluta-j 
aequalis fuerit ponderi fluidi quod 
in fpatio ab illo occupato contine- 
batur. Solidum ibidem quiefcet ae- 
quilibratum & e contra • 

Quia ex eo quod folrdum S>> & 
fluidum AFG funt aqualia mole & 
grauitate obfoiuta y & ideo fpecifi- 
ca oftenfum eft folidum intra flui- 
dum quiefcere aquilibrattim * Et c 
contra . 

PROPOSITIO II. Tab . rl/.Ffc. 
12 . Solidum SR minus grane fpe- 
- - cie. 


' Archimedis i$j 
11 cie, ac e it fluidum M, non deniei- 
'i getur totum , fed aliqua eius portio 
e extabit fupra fluidi fuperficiem . Iit 
li partis demerfa: moles erit aequalis 
r|i fluidi moli »qux $que pendit ac tp- 
;e tura folidum . 

Quia folidum SR fupponitur mi- 
is nus graue fpecie quam fit fluidum . 
* ergo m aliqua moles fluidij minor 
ti quam SR aeque pondero fa eriti ac 
cti folidum SR ; fit talis moles fluidi I 
EFK. Manifeftuin eft totam Iami- 
at nam fluidam IEHD aeque altam_», 
!ft parallelam horizonti quiefcere a> 
»f quiiibratam . Si iam tollatur flui- 
!iifi dum contentum in fpatio IEFK , & 
li in eodem loco ponatur folidum SR, 
itf hoc totum iniinuari uon poterit io—» 
fpatio minori fua integra mole* & 
propterea excipiet fbluinmodo por- 
tionem eius cuius eft capax * quam 
^ fupponamus efte R,- & ideo reliqua 
& portio S extabit in fpatio AIKG fu- 
^ pia fluidflKD fuperficiem • Et quia 
0 pondus totius SR scquale eft ponde- 
ft ri abfoluto fluidi IEFK a portioni 
R occupato . ergo b libra fluida fu- 
bie6ta EMH in parte EF a?que pre- 
li? mitur a toto folido SR ac prius a 
d fluido I EFK premebatur . igitur fo- 
^ lidum SR demerfa "parte eius R 
quiefcet aquilibratum cum collate- 
rali fluido FHDK , flcuti tota lami- 
na fluida IEKD prius quiefcebat. 
& proinde pondus abfolutum fluidi 
r |* IEFK 




b tup.ex 
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IEFK mole aequalis parti demerfs \ 
R ent aequale ponderi totius folidi f 
SR fcuius portio S extat • Quod cj 


PROPOSITIO III. T*b. VII . 
Jrig. 13. Solidum S fluido leuius in 
eo demerfiim tanta vi furfum nititur 
moneri , quanta eft differentia pon- 
derum fluidi & folidi mole aequali- 
um . 

Sit folidi S abfoluta grauitas L , 
& fluidi AEFG cuius moles aqua- 
lis fit folido S fiti grauitas abfolti- 
ta LM . Dico quod vis qua foli- 
dum S nititur exurgere ex eodem_> 
fluido, in quo fit demerfum squa- 
lis eft ponderi M.Reperiatur R loli- 
dum cuius pondus fit aequale M , & 
hoc incumbatfuper folidum S poli- 
tum in fpatio GAF ei squale . & 
quia LM eft grauitas tam fluidi AE 
PG squalis moli demerfs S > quam 
amboru folidoru R&S ergo a inna- 
tando fiet squilibrium extante mole 
R.-cumqj S detineatur demerfum ab 
ipfo pondere M incumbentis folidi 
R,‘& tantam vim facit S vt furfum_j 
afcendat , quanta exercetur a pon- 
dere ipfius R prohibente eius afcen- 
fum. Igitur vis quam facit S fur- 
fum tendendo squalis eft eidem_j 
ponderi M . Quod &c. 
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PROPOSITIO IV. T ab. viu 
Fig, 14, Solidum SR grauius fluido 
F in eo defeendit , at grauitas quam 
in eo exercet minor eft pondere ab- 
foluto eius , quanta eft grauitas flui- 
di habentis molem aequalem portio- 
ni demerf<£ foiidi • 

Aptetur libra HL radiorum a> 
qualium, qua mediante pondus P 
impendat (olidum RS in fluido pofi- 
tum,eumque in quiete retineat. Et 
quia foliaum RS dum innatat i n_> 
fluido F fufpenfum a pondere P 
quiefeit aequilibratum • ergo « in ta* 
li flatu quietis (olidum RS seque 
pendit ac moles fluidi F aequalis mo- 
li demerfae S< quare pondus abfo- 
lutum SR abfque pondere P aquale 
eft ponderi fluidi F , & ideo pondus 
P aequale eft ei quod SR exercet in 
fluido : & hoc deficit a pondere to- 
tali SR quanta eft grauitas fluidi F 
mole jaequalis parti demerfa: S. & 
hoc erat &c« 

PROPOSITIO V. Tatr. VU. Fig. 
15* Si folidum SR ieuius fluido F 
in eo quieuerit innatando : Dico 
quod folidum ad fluidum eam in—» 
fpecifica grauitate proportionem_> 
habet, quam pars demerfa R ad to- 
tum folidum SR, & (i pars demerfa 
R ad totum folidu SR fuerit vt gra- 
uitas foiidi in fpecie ad fluidi graui- 
tarem ,* folidum in t ali fitu quiefeet , 

fece- 


a hui-t' 

def.$ 

c de/. a, 
tdtf.l 
e k*i .2» 


xr/mtivi 

240 Deijs qua veb . /« /«/io . 

Secettir moles fluidi F ‘ aqualis 
parti demerfae R . Et quia folidum 
RS fu p ponitur quiefcere in fluido - 
aequilibratum . ergo 4 RS aeque gra- !i 
uitat ac fluidi moles F . quare pon- 
dus abfolutu eiufdem partis,R eande 
proportione habet ad duo pondera f 
abfoluta aequalia fluidi F, & foiidi 5 
SR ; fed vt R ad F ei aequalem mo> ta 
le b ita eft in fpecie grauitas foiidi p, 
ad fluidi grauitatem . igitur moles n , 
demerfa R ad totum foliaum feirriVie 
vt grauitas in fpecie foiidi ad f -iil*- 
dum . V i,, 

Poftea in conuerfa hypothefi . ne 
Quia demerfa pars R ad totam mot 
lem RS, feu c pondus abfoIutum_, cr 
R ad pondus SR eft vt grauitas /oli- } u 
di ad fluidi erauiiatem in fpecie , 
feu vt d pondus abfolutum R ad pon- ‘ 
dus F(cum habeant moles aequales) 
Ergo abfolute aeque grauitat RS ac ?J 
fluidi moles F : proindeque t foli- 
dum SR in tali /itu quiefcet . Quod ^ 
&c. p 

Et haec praeclara theoremata alia l£ 
methodo Archimedes tradidit de—» t 

infidentibus in vno Angulari fluido . 
Reftant ea quae contingunt /olidis {( 
infidentibus in pluribus fluidis in- 
aequalium grauitatum > fpecifica- 
rum . 

Et primo fi vas repletum fuerit a a 
duobus , vel pluribus diuerfis fluidis 
folida exiftentia in vno tantum ex 

ditfis 


I 
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di&is fluidis innatabunt ijfdem legi- 
bus expofitis n fuperioribus propo- 
fitionious , ■ 

PROPOSITIO VI. T»k. VIU 
Pi£.x< 5 .Si folidum RS fuerit grauius 
fpecie duobus fluidis G & F a qui— 
1 bus portiones eius tegantur : graui* 
tas Quam in eis exercet minor eft 
pondere eius abfolnto 3 qua eil gra» 
uitas fluidorum mole aqua lium_> 
:[ . ■ tonibys u^merfls foRdi . 

• ■ rioc demonflratur eodem modo 
« ~ ft quarta . fadta eadem preparatio- 
, . ne . Quia aequilibrato folido RS in 

> fluidis . demerfo cum pondere P • 
j erit pondus P aquale ei quod foli- 
li* dum in fluidis exercet, quare patet 
'1 propofiemn . 

n. 

i) PROPOSITIO VII..r«t. VIU 

• .9if 17* Si lolidum RS ;coIumnar«-> 
i- m duobus fluidis demerfum grauius 
d fit fnpremo G & leuius infimo fluido 

p . reperiri debet fitus inter fluida 
1 in quo foiidum quiefcap cum eifdem 
i aquilibratum . 

Vt grauitas folidi HS ad grauita- 

• tem in fpecie fluidi leuiorisG* ita 

• fiatCBadBD, & ponatur A E ae- 
qualis priorum differentia; CD ,* & 
vt grapitas in fpecie fluidi F ad gra- 

> uitatem eiufdem folidi SR j ita fiat 
s AK ad KE ; feceturque folidi co- 

• himnaris altitudo a plano IL paral- 

ia Jelo 
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1 41 De ys qua veb. in fluido . 
lelo bafibus , vt SLI ad RIL fu ficu- 
ri EK ad CB ; apteturque (oliduinj ;( 
vr planum IL laceat in confinio flui- ? 
dorum LO • Offendendum eft ii % 
tali.fitu^folidum quiefcere aequiii- 31 

bratum . extenfis planis bafinm folii « 

di, fiant columnae fluida FLO agna- a 
lis, & aeque alta ipfiSIL, pariter. & 
que columna GOL aequalis & aeque fi 
alta ipfi RLI.quia grauitas abfoluta p 
fluidi FLO ad pondus abfotutum fo- fo 
lidi SLI mole aequalis, fe habet vt i}] 
adrf.3 AK ad KH , nempe vt a gramtates ac 
in fpecie ; & grauitas abfoluta loh - jj 
di bLI ad pondus folidi RLI libi fo 
* homogeneum eft vt EK ad CB , 

b def.z. nempe b vt moles ad molem l &S ^ 
tandem vt erauitas abfoluta RLI ad ; Q| 
abfbfii-am grauitatem fluidi ei aequa- ^ 
iis mole GOL , ita eft CB ad BD , fc< 
ergofpofita AK menfura ponderis 
abfoluti fluidi FLO erit KE menfu* i 
ra ponderis abfoluti folidi SLI , at- \[ 

S ue CB erit pondus folidi RIL , & J, 4 

D erit ponaus abiolutum fluidi G j, 
OL ; cumque eorumdem ponderum 
differentiae A E, CD fint aequales # ;a 
additae eidem fummae KE , & BD , 5 

confurget aggregatum extremorum 
ponderum K A & BD aequale agre- , 
gato ponderum ex BC , 6c KE * igi- 
tur columna 'folida RS aequalis eft: 
mole & grauitate columnae GF ex \ 
d hnU i fluidis coinpofitae ; & proinde illa d , 

quiefcet aequilibrata tn eodem litu t 
inter fluida. Quod- 
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Quod vero in tali fitu tantummo- 
bo folidum quiefcat fi c offendetur . 

: Deprefla columna RS infra confi- 
‘ niura ILO» vt nimirum inferior ho- 

J mojgenea grauior moles FMN ma- 
•; ior fit mole FLO excelliuLN , & 

3 ' tantundem fuprema Ieuior moles de 
. ficiat ,* quia vero ijfdem ponderibus 
ic FLO & GMN adduntur duo ina> 
u qualia pondera fcilicet grauius LN 
3* homogeneum ipfi F * poftea leuius 
yi NL homogeneum ipfi G • ergo duae , 
fi moles grauior MFN, & lenior MG 
li- N fimul fumpta^ponderofiores funt 
ibi duabus molibus LFO grauiore & L 
B. GO leniore fimul fumptis ; & ihis 
6 aequalis e erat pondere abfoluto co- * ex P •* 

2 lumna RS, ergo hxcf a fluidis MF £ hui, 2. 
[ij. , & MGN grauiorem columnam 

I) fed ei aequalem mole co nponenti- 
bus furfum exprimetur • E contra..» 
fu fi folidum ftipra confinium ILO fu- 
it , bleuetur » iunc folidum grauius erit 
$ fluidis collateralibus ; & proinde in 
J eis defcen det . Quod &c, 
ju Poftquam Archimedes expofuit , 

: s, caufas & modos quibus fluida admit- 
ti, tunt vel exprimunt folida » modo y 
ii confiderat, quae nam confiftant» aut 
i reuoluantur innatando in fluidum-» : 

;i- agitque folummodo de Tegmentis 
tj fphaerae & conoidts parabolici > me- 
•j , thodo perplexa &obfcura. nos ve- * 
i ro conabimur hanc do&rinam am- 
;'i pliorem & clariorem reddere . 


L a PRO- 
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PROPOSITIO VIII. r*b vn. 
Pig. 18. 19. Solidi A B C D homo- 
genei lenioris fluido in eo innatan- 
tis , h reda GH confringens centra 
grauitatum H partis demerfa? , & G 
extantis perpendicularis fuerit ad 
fuperflciem fluidi EF. Dico quod 
folidum quiefcet in tali ereCta poli- 
tura; livero GH inclinata fuerit 
adEF folidum reuoluetur ad partes 
anguli acuti. 

()uia pondus a totius folidi ABC 
D aquale eft ponderi fluidi molem 
aequalem parti demerfa BCD ha- 
bentis • ergo eodem exceflu ponde- 
ra folidi ABC & fluidi BCD fupe- 
rant pondus partis folidi demerlx 
BCD . Sed vis b qua folidum BCD 
nititur afcendere aequalis eft eidem 
excelTui • igitur vis qua pars demer- 
fa nititur afcendere aequalis eft vi 
qua extans portio ABD nititur def- 
cendere . 

Verum hae duce vires contrariae 
aequales interfe , nifum exercent e 
per directiones perpendiculares ad 
horizontem > feu ad fuperficiem-* 
fluidi EF. ergo in primo cafu quan- 
do reCta GH eft perpendicularis ad 
EF per eandem lineam redtam GH 
pars extans BAD impellitur deor- 
fum , qua pars 'demerfa furfuin fer- 
tur; nec deuiant ab eodem itinere-» 
GH. quare squatis viribus necefte 

eft 
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. e ft vt fe mutilo impediant & quief^ 
‘ eant ;& .proinde totum folidum A 
' C in tali ii tu fiahiliter perfifiet . 

At quando recta GH inclinata—» 
r eft ad fuperficiem fluidi & hoiizon- 
tis EF, tunc dudtis GL, & HM per- 
'• pendicularibus ad planum EF . pa- 
j tet quod rfnifus partium extantis & 
demerff fiunt per eafdem perpendi- 
! culares GL, & HM, quae non coin* 
cidunr , & ideo in libra GH circa-» 
(■ fulcimentum I termini extremi G & 
H impelluntur ad oppofitas plagas 
non,per eandem lineam directionis 
! ; Ici licet G deorfum verfus L , (& H 
; iiiiTum ad M • igitur necefiario li- 
S bra GH fleCtetur verfus angulos 
n acutos GIL,& HIM;& proinde fo- 
u lidum ACreuoluetur ad eafdem par- 
tes quod &d. 


d tHf.i 


t 


Uholium T*bul* r/f. fig. 20. 
Manifeftum eft quod fi longitudo L 
M|eiufdem honiogenei foiidi co- 
lumnaris AC inclinetur ad fuperii- 
ciem fluidi EF non redibit ad fitua- 
tionem ereCtam , fed magis fe incli- 
nando quiefcet in fitu parallelo ad 
fluidi fuperficiem 
Pu&a NI perpendiculari ad fu* 
perficiem fluidi EF , & duttis axi- 
bus columnae LM > OP * Quia in—# 
quaciimque columnae pofitura incli- 
nata nunquam portionis extantis 
centrum graifitatis G cadit fuper N 
L 3 Iper- 



5 4 V V** v, b' i” fluido. 
I perpendiculari ad EF, fed femper 
decimabit ad partem itexfiFam in_^ 
qua folidum exiftit > & fic quoque-» 
centrum grauitatis H deciinabit ad 
Ji'n\S{ eiufdem NI . quare pars 
extans deprimetur & demerfa eie- 
uabitur, quoufque perdufto axe-» 
, Jongiori LM ad fitum paraileium_» 
fluidi plano, centra grauitatum par. 
tium extantis & demerfae cadent in 
refta OP perpendiculari ad LM & 
iad ftiDerficiem fluidi . & proinde in 
hoc fituquiefcet # * 

Percipimus quoque quod in ei£ 
dem columnis quarum centrum era- 
uitatis eft demerfum ; vera caufiuj 
reduftionisjid fitum Habilitatis non 
eft deiceniiis aut maior depre/Eo 
centri grauitatis totius eiufdem foli~ 
di, cum in cafu enaiT^to tale cen- 
trum potius afcendat. 
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propositio IX. r^. rm 

Fig. 2 1. Si eiufdem fphaera duo fer- 
menta ABC & GiFH habuerint ba- 
les AG> GH nec parallcJufnec Fl-. 
mutuo fecantes , fttque L centrum 

f rauitatisTegmenti compr*henfi G 
H j & punfium O fit centrum^» 
grauitatis reftdui AGHC . Dico 
quod refla L O efficit cum bafe GH 
angulum acutum OIG» 

Sint axes fegmentorum DB> Sc 
KF, te fecantes in centro fphajraj 
E , & dufto per axes plano Circuii 


ma~ 


« 
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J maximi, patet quod axes funt dia- 
_ .metri & iecant bifariam « & per- 
L . «p-endicuJariter bafes AC > GH . 
jj ic quia centrum b grauiratis totius 
fphaers E cadit inter centra grauita- 
^ tum partium eius . ergo centrum-, 
JJ grauitatis fegmenti ABC cadit in_* 
L vaxeDB vitra E ad partes B , quod 
# fitiN.-pariterqueX centrum grauita- 
ti, -tis tegmenti GFE cadit ' in ?xe KL 
j 'inter. E & F v & coniun£ta..refta J, 
>j <N tranfibit r per Gxrentr.um_» 
-grauitatis reliquae portionis AGHC 
a! «wiiBi. fegmenti ABC. Et quia N 
[; i centrum grauitatis totius fegmenti 

I ABC.dillat a centro fphaerae B.ergo 
reto£&10 non concidit cum refta 

jjj XEK > cum ea angulum KLO 
,jj. efficior;; e&queLK d perpendicula- 
jj. esis ad GK .iigitur XNG; e {inclinata 
-MI ad GH& 'efficiet angulum acu- 
tum LIK feu OIG ad partes A , G 

II vbi nimirum plana AC, CH maxi- 

ff . me 'abintuccm recedunt, vt erat 

Jf. propofitumv . V . 

B 1 PROPOSIT IO X. Tri.VlU&z* 

5 22. :2 $. Si portionis fphauae homo- 

j genes ABG fluido leuiorts baiisA 
:0 C tora- emineat vel tota demerfa iit 
ij .infra fluidi /iiperficieni horizonta- 

lem GF i eiufqueaxis DB inclina- 
% tus iit ad GF. Dico quodfegmen- 

t -tum ABC fle&etur quoufque re- 

jj -ftam polituram acquirat f . 

n» X 4 Sit 
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2 48 Dj ' y i qttct veb. in fluido • 

Sit V centrum grauitaris (totius 
Tegmenti ABC j & I fit centrum-» 
grauitatis portionis extantis vel de. 
merfa GEF & refidui AFGC fit 
centrum grauitatis punitum -Q, iun- 
gaturque IVO fecans GF in N » Et 
quia axis BD inclinatus ell ad GF 
& eft perp -laris ad C A • ergo m 
AC , & FG non funtparallelat» nec 
Te mutuo fecant > *cum AC tota—» 
emineat vel tota demerfa fitlinfra— > 
fluidi fuperficiem FE * igitur^.IO 
inclinata erit ad FG > cumqua effi- 
ciet acutum angulum ONE ad par- 
tes ab inuicem remotas A & F . 
Quare t folidum ABC nonquiefcet, 
fed fle&etur ad partes F> A, nempe 
ad partes anguli acuti ONF . Ethdc 
tanditi efficietur auoufque axis DB 
perpendicularis nat ad-FG > quando 
d nimirum in eredta pofitiira quief- 
cere debet. Quod erat &c. 

PROPOSITIO XI. Tst- VII» 
Fig, 24, 25. In redta parabola ABC 
ordinata GF propinquior fit bali C 
A> quam vertici B. {Dico quod 
omnium obliquarum parabolarum—» 
qua? intra eam abfcindi polfunt qua- 
rum diametri infiftant fuper GF,du§ 
tantum habebunt bafium terminos 
coincider.tes in A • Reliquarum ve- 
ro quarum diametri ab illis duabus 
intercipiuntur bafium termini ca- 
dunt infra A ; quarum autem diami- 

. ?, . cri 
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4 tri exiflunt ad earnndem latera—» . 
j bafium termini cadunt fupra A • 

& Secetitr ER aqualis ED > & per 
6 R ducatur ordinata IRL> comun- 
* ganturque refhe TA>LA. Quia-» 

&j IL, EF, DA interfe parallelae (cum 

if 4 ordinate duflae fint ) fecant tres a coni e . 

I reflas RD, IAj LA b uroportiona- »*• 

u 1 liter, ergo IA & LA lecantui bifa- * 
j riam in H & K, ficuti RD in E bi- 
y partita erat ,* eduflis poftea exH, 

0 K duae HS> KT para Hellae axi DB , 

1 e erunt illae diametri parabolarum—) c coni*, 

!!• obliquarum ASI , & ATL quarum rx 2 ». ’ 

F diametri in fi fiunt fuper EF , &: bafe» 

e, eonuenitint in A . 
p' Poflea inter H & K fumpco quow 
flf libet punflo e in refla EF , &; duca- 
li) tureb parallela diametro BD , &ra 
df punflo A ducatur A g m parallela-» 
i tangenti parabolam in b, erit 4 A m a««/V» 
bifariam fefla a diametro ebin f; «39» 
fed eius portio h A « bifariam feca- e ir.v* 

II tur in g (ficut IA m H, ob paralie- 
C las I h, E gF) ergo f A femiffisto- 
C tius maior efl quam' g A; & proinde 
$ punflum f cadit fupra reflam EgF, 
j & ideo fupra punflum e ad partes 
i' verticis b . dufta igitur per e refla-» 

ce aparaMela ordinata? m A, erit c a 
31 bafis parabola abc incidens in—* 
t ■ parabolam CBA infra punflum A 

1 $ inr a> eiufqne diameter b e infillec .*v 
1 * fuper EF. 

i* Tertio fumpto quolibet punflo Q 

L 5 in re- 
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250 D* 1/5 qua veh. in fluido* 
in redta GF inter H & G , vel inter 
K &: F y & dudla redta AOM fecan- 
te IL in P • patet/quod AO maior 
ellquam OM (eo quod tota APa 
parallelis LIP>DA> & FEO fecatur 
in duas partes aequales in O > iicuti 
KD in E bifledla erat ) igitur fedla 
MA bifariam in N cadet pundfunx_> 
N infra ordinatam GF ; & a pundlo 
N ducatur NY parallelaaxi EDfe- 
cans EF in Y 9 erit % N Y diameter > 
& per V ducatur XVZ parallela— » 
AMj fecabiturXZ bifariam in V a 
diametro VY • & ideo parabola X 
YZ inclula erit intra fegmentum A 
YM » proindeque terminus x Jbafis 
cadet fupra A , & illius diameter Y 
V infiftet fu per eandem ordinatam—» 
EF. Quod drat &'c* 

_ . 1 : t v' - . t > ' f « tz r. ‘ r % r . 

DEFINITIONES SECVND 4 B 

Binae quaelibet trium expolita- 
rum parabolarum vocentur Parabo- 
lae con terminalium bafium y quarum—» 
ABI 9 qua.* axim fecat eft maior : 
Obliqua ATL axim non, attingens 
erit minor - 

Segmentum fubfexquialterum-»' 
diametri Paraboles , vel concidis ab 
ea geniti a vertice > vt BE 9 vel SQ^ 
vocetur Radius eius » 

Et radij extremum pundhim E vel 
Q_vocetur Centrum * 

Et duae ad axim ordinatae CA 9 

IL 
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IL comprehendentes bafes obliquas 
conterminales fi ablciderint RD ae- 
i .•qualem duabus terti js axis • Vocen» 
i mn bufei Frufli*. i , 

' * t ^ • ' t * ' , 

i, propositio r * i . vii . 

K Fig. x6. Si duae velplures Parabolae 
j ABC, AEC,.& AG C eodem axe-> 

I BGIEiuper eandem bafim ACcon- 
ftitutae fuerint». Dico quod axis BI 
E & quadibetalia refta OMPN axi 
parallela le&ai erunt in edeieni. ra~ 
i-! tionibus a parabolis & «a communi 
i baft * fcilicet EB ad BI erit vt NC> 
\ ad OP i, & EB ad BG vt NO ad 
ii OM, nec noa EG adGB erit, vt 
i NMad OM«. 

j A pungis interfe&ionum Oj M r 
N ducantur ad axim ordinarim ap- 
plicatae * OF* MD>NK v quae pa- 
£ rallelse & aequales erunt iph. PI 3 in 
paralielogramis ». Et- quia in para- 
1 - bola A B C b vt ab fc » .'[>. I B ad 
oj B F > ita eft. quadratur. H I *d qua- 
\ -dtatum OF > feu PI . erit per con- 
ireriionem rationis vt Bjl ad FI», 
is leir. ad: ei aequalem 5 O P’ * ita T - e 
quadratum- AI ad re&angulum AP 
j Cr eadem ratione in parabola AEC 
b vt idem quadratum AI ad idem re- 
1 ftangulum APC,ita erit ET ad NP; 

& ita quoque in parabola AGC erit 
'} GI ad MP quare fummae vel diffe— 
teutiae terminorum in eadem ratio- 
,» ne erunt» fcilicet EB:4 NO erit 
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2 51 De ijs qua vth. in fluido „ 1 
vt IB ad PO , & vt BG ad OM : 
"atone vt EG ad NM ; & permutan- 
do EB ad Blent vtNO ad OPj&r vr 
EB ad BG ita erit NO ad OM , at- 
que EG ad GB erit vt NM adOM . 
Quare & c. 

PROPOSITIO XIII. tsb. VII . ; 
Fig. 27. In redta perabola ABC , 
cuius axis BD femilatus redlum BX 
fefta fit obliqua parabola IHM> cu- 
ius bafis IM , diameter HF> fi 
quolibet eius puntto G ducantur G 
O perpendicularis ad axim , & G E 
obliqua incidens infra GO verfus 
bafim eamoue fecans in N • Dico 
quod anguiusGNMefi re&usfi in- 
tercepta OE aqualis fuerit femiere» 
lio BX ; eriteue acutus fi OE maior 

fuerit quam BX ; & obtufus fi illa » 

minor fuerit, -v 

Ex vertice H ducantur tangens H 
L & Perpendicularis HS ad "axim , 

& HR parallela GE. patet quod 
triangulum HSR a fimile & equila, 
terum efi triangulo GOE , oB aequi, 
diltantiam Iaterum,& diametroru R. ] 
O» HG. ergo RS aqualis eit EO > ’ 

quae primo fit aequalis femiere&o B 
X* Et quia b quadratum HS aequa- 
le efl duplo re&anguli SBX , feu B 
SR ; &eft*LS dupla BS ob tangen- 
tem HL ordinatam HS ad dia- 
metrum BD duftas • ergo re&angu- 
lum j ISR a quale e it quadrato H S - 

per- 
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)M perp-Iaris ad LR. quare 4 anguluj 
iuv jHR redlus erit , & eft MI par-la—» 
&ir' tangenti HL , & EG eft par-la RH. 

, tj igitur angulus e G N M rectus quoqj 
iM, erit , vtpote aqualis redlo RHL . Si 
poflea obliqua GP intercipiat OP 
maioreni quam BX , feu quamOE « 

I patet / quod redlat GP, & MN 
continent angulum GTM acutum—»» 

II icilicet minorem redto GNT. Si ve- 
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ro GQ. intercipiat OQ minorem—* 
quam BX feu OE elHciet anguium—# 
GVM obtufum. qua&c. 

PROPOSITIO XIV. T»y. VIU 
JFi^.aS.I n redta parabola ABC cuius 
radij EB triens EKfit aqualis femi 
eredto EX* eiufdem parabola • Ab» 
fcindi potell intra eam alia parabo» 
ia obliqua ; itaut redta coniungens 
centra perp-Iaris fit ad bafim obli- 
qua paraboles, 

A pundtis E 8r F ducantur EG> 
FL ordinata? ad axim ; & ducatur 4 
obliqua parabola AOI cuiusbafis 
conterminalis fit bafi CA , eiufque 
diameter OKinfiftat fuper GE , & 
fecet FL in M • & b axe EX vertice 
E & femi bafi FL fiat parabola EL, 
quae fecet diametrum Ok in N 
pundto j quod cadet inter K & M 
fcilicet intra parabolam AOI . & 
per N ducatur R N S par-la AI. 
qua; cadet intra parabolam AOI,* & 
ideo intra parabolam ABC* tandem 
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154 De/p qtii t veb.in fiutdo 
re&a ME..fecans.bafift 
RS in Z* Et quoniamdu^parabo? 
£a* BOL & BNLjetindemaxetri:BE 
habentes. lupet communem.femLba- 
fim LF iniutunc-fc Ergo ft ficut eft 
HF a.d FE^ ita erit QM ad. MNj 
prpinde.que N,M, triens : quoque-* 
d eti^dianietri. NO ,* &ideo d M erit 
x<> centrum paraboles ROS . cumque a 
pUfl^o. M ad axun BI> ducantur 
perp-laris M.F & oblique incidens, 
ME j quae intercipiunt FE ex. hvpo-- 
thefi aequalem, femi eredlo parabol* 
ABC.. ergo < re.&a. ME perp-laris 
dt ad baiim obliquam: R S. ^ quod, 
erat &C* , 
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PROPOsirro 

%g. Ijfdem pofitis, fit EX. triensradij.. 
EB fc fitque EX. minor, quam, femi- 
eredhis EF ,>& EF minor fit quami>- 
radius. EB e itiidem, parabola ABG«- 
idipfuni efijci ptoteftY quodinpras-. 
ceaenti prpbl^mate 
Fa<5la rurfe ^parabola- AOIcon- 
terminalis bafis cuius diameter OK~ 
infiftat luper* EG ; Srfit MI occur- 
fus OK, & FM pardae bafi CAvel 
EG , & axi FX vertice X & fe mi- 
baie MF fiat bzlia parabola XME,„ 
quae fecet papabolapi A.B:C ; in L >4 
ducaturque ad axim ordinata PL, & 
eodem axe PE vertice E ,. femibafi. 
LP fiat c alia parabola ENLfecans 
diametrum KG ia N i & per N du- 
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i dia RS par-IaAIj erit parabola—» 
RSO compvahenfa a parabola A 
BC y & coniunfta ME lecans balim 
RS in Z » Quia tres parabola? BL » 
f _ XL 3 & EL communem axim EXB , 
& femi balim PL habent . ergo d 
ficut EX triens ell ipfius EB > lic 
quoque MN tries erit diametri ON; 
& ideo e M erit centrum paraboles 
ROS. Cumque duae MF perp-laris 
ad axim , & ME obliqua compre- 
hendant FE aqualem femire&o para- 
bolae ABC. ergo /ME perp-laris ell 
adRS* quod &c, 

PROPOSITIO XVI. T« b.VU- 
30. 31. 32. Ijfdem politis radiJ 
triens EX maior lit quam femi ere- 
mus FE , & fefta maiori , vel mi- 
nore ex obliquis parabolis conter- 
j minalium banum AOI; & EX ad 

X F ( in maiori conterminaliuin_j ) 
habeat eandem vel maiorem ratio- 
'nem, at (in minori conterminalium) 
minorem pro-tionem quam qua-tum 
EG , ad qua-tum EK» feuFM. Dico 
quod comundla ME perp-laris elle — > 

1 poreft ad balim AI • 

Primo in fig- .39. Sit EX ad XF vt 
qua-tum HG ad qua-tum EK >vel 
FM. ergo Apupdla X, M, G funt in 
aadem parabola 3 cuius axis XE S 
vertex X j &C fcm.ibalis EG • quare 
licuti EX triens cll ipfius EB , lic * 
KM triens erit diametri KO . & 

pro- 
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i%6 De ijs qud veh.in fluido» 
proinde 9 vt* prius didum eft erit 
c MH perp-laris ad AI • 

Secundo in eadem obliqua maiori 
conterminalium habeat EX ad XF 
maiorem rationem quam qua-tum^» 
EG ad qua-tum Eli fenFM > & axi 
X.E vertice X > femi bafi FM fiat d 
parabola XMQ. quae fecec bafim__>- 
EG in Q^. erit » E-XadXF, feu 
quantum EQ^ad qua-tum EM in ma- 
iori pro-tione quam qua-tum EG 
ad qua-tum eiufdeuv FM ; & ideo* 
reda EQjnaior- erit quam EG- er* 
go parabola XMQ- fecabit parabo- 
lam BG A alicubi vt in pundo L po- 
lito inter G & T j quare poterit 
beande, dirci / alia parabola E NL axi EX 
vertice E tranfiens per-.pundum L 
qua: fecabir diametrum KOin N 
pundo polito inter K & M ; & per 
N duda RNS par-la bafi' AI , cae- 
det parabola RSO intra- parabolam 
ABC . & g M erit centrum eius x 
zdef. 6 . (cum MN fit triens diametri ON r 
ir hui . fi cut XE triens erat ipfius BE) & vt 
prius didum eft reda ME pcrp-Iaris 
erit ad vtramque AI & RS . 

Tertio prop-tio EX ad XF fit mi»* 
nor quam qua-tum EG ad' quadra- 
tum FM in minori parabola coro» 
terminalium bafium (ng»32»)Prodtu 
da FM fccet redam parabolam in 
T . & quia EX ad XF prop-tio 
maior cii quam EB ad BF (eo 
quo i in^qualibus EX» XF auditur 

ccm- 


ia. 


Di 
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communis XB ) eftque h EB ad BF 
vt qua-tum E G ad qua-tum FT • 
ergo EX ad XF eft in maiori ra- 
tione quam fit qua-tum EG ad qua- 
-tum FT , & erat ratio qua-ti EG 
ad qua-tum FM maior quam EX 
ad XF. quare quadrati EG ad qua- 
tum FM prop-tio maior eft ratione 
eiufdem qua-ti EG ad qua-tum FT » 
& ideo F T maior erit quam FM* 
poterit ergo fecari MT alicubi in—* 
Z , vt qua-tum EG ad qua-tum FZ 
maiorem rationem habeat quam EX 
ad XF . & i per Z dufta diametro 
QZV inclufa parabolae RQS vt Z 
fit eius centrum 3 & coniuntta ZE 
oftendetur vt prius, quod ZE perp» 
iaris eft ad bafim RS- quod erat &c* 
■*U ?•::!. :ri /_ <>" C , <1 .! ... 

• LEMM A Taib, Fli. Fifr33, Si in—* 
fretta parabola ABM fiant parabolae 
obliquae conterminalium bafiurn A 
OI maior i 8fc AOL minor , quarum 
bafes comprahendantur ab ordina- 
tis IL MA >• & ducantur IC » & 
L c par-lae axi, fecetltUrqjCA , & c 
•A bifariam in H ,&h. Dicoquod 
in' maiori 'Obliquay rdc-lum MCA 
aequale eft fec-Io fub differentia or- 
difiatarum M A , IL in AH ,* & iou* 
minori obliqua rec-lum M c A ae- 
quale eft rec-lo fub fumma MA > IL 
in A h- ■ -b. -;ib >1 
'QuiaTec-IrnffMC A In obliqua— » 
maiori 4 aquale eft rec-lo fub MC 

& 


h C OH» 


i h * |Uf 


aiV«tx 


a 58 De ijs qut veb.in fluido . 
,\u. ri &!' dupla oCH s feu jec-io fuhCH 
• * •' .vel. HA & dnpk>3HC Yel MG cum 
-cA ; fcilicet fub HA &difte renda_> 
ipfarmrt A verum in .obli- 

qua minori parabola AoL , quia_j. 
rec-lum Me A aequale eft rec>lo fub 
Mc & dftjvjoi hA *;feu rec*lo jiib hA> 
& duplo, Mc.*: eft que ditpItm.Mc 
^qiiAleraggiegaro: , diuaturn>M,A* I L. 
dirgOtfefitdum McA «quale eft roc -lo 
ramptetittifo a fumbiaprdina carum 
MA^iHuip fcA- qUOdi&C* . / X 


• 11 v’ 


v- V hqtosotq xvitjm- -V iri 

eadan favAM Si .ordinat* ad axitn 
MA 3 &iIibxompraBhendcnt?es bafes 
obliques IAj :*JkiA abfcmdant axis 
€ fib.giueiKUm.^dXquQdiitdijK cerctae 
"axis BD » t)ico quod radius axis 


a IV.*.- 
Cr coit» 


* i< 


b COItt 

ai et 

r«r* 1 


axis nu ,r u ico quod 

Ei£ ad . QS plgii/ju? maioris, 
«ft vp- rdifeomiM ordinatarum *d 
*jdm : ad (exiamftm; fwmx earun- 
dem, & . ad radiem Z® obliqute mc~ 
npi^s eftirvfi:ift}mma ordinatarum^d 
jgapt H&Hzlki ad fetantem diflfo- 
sen,tiie earqi\dem.r _ 

ij. .Prrodudtis. padiis Necabitur *. jCA 
bifaana « riol J& fonti IA' bafts fecaba- 
-tur bifaria® m K :,\.j>amerque cA; ie- 
«cabitur- bj&aUnTiq h eritque MC 
ie.madiftereftcia ordinatarum M A» 
XL . Airfoiio .maiori comerminalium 
b IC y feu er aqualis BE ad OH eft 
vt r.ec-lum MCA' * feu ( ex prarce- 
dmi-ltemmaxA) vc ei aquale rec-lum 

fub 


n 

11 


J 
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fub duplo MC in H A ad rec-Ium_j 
MHA; & BE ad fub duplam KH 
eft t vt rec-Jum dupli MC in HA 
ad rec-lum MC in AH. ergoBE 
ad OK differentiam confequentium 
eft vt rec-lum ex duplo MC in—» 

HA ad qua-tum HA, quod eft dif- 
ferentia confequentium rec-guloru 
MC in HA, & MH in HA, feu 
erit vt duplum MC ad HA 3 ob 
communem altitudinem HArec-io» 
rum,* eftque tandem d CK ad radium ^dcf,6. 
OS vt $ ad a , & vt HA ad duas 
tertias ipfius HA. igitur ex arqua- 

11 BE ad OS eft vt duplum MC ad 
duas tertias HA. &■ quia HAfe- 
miflls eftjC A, & CA eft femif- 
fis iummae M A , I L . ergo qua- 
lium partium fumma^MA , II eft 

12 erit HA^ & ideo BE ad OS 
erit vt duplum MC, feu differentia 
ipfarum MA» IL ad 2 tertias ipfius 
HA>feu ad 2 duodecimas,feu ad fex- 
tantem fummae earundeih M A * 

II . , . , 

. Poftea- in minori conterminalium 
I c feu BE ad oh oftendetur t vt rec- 
lura dupli Mc in hA ad rec-lum— > 

MhA* & BE ad differentiam KO 
erit vt rec-lum dupli McinhA ad 
qua-tum h feu vt dupla Mc ad 
liA & Ko ad radium Zo eft vt h A ad 
duas tertias eius , eftque h A quarta 
pars fcilicet j.duodecimae differentie 
ipfarum MA » II * ergo BE ad Zo 

eft 




e vt in 
f*r. r. 


by Google 


a hui, 
ir. 14. 
ij. et 
il« 


%6o Deijs qua veh. irt fluida 
eft vt duplum Mc , feu fiimma ipfa. 
rum MA , IL ad 2 duodecimas, feu 
adfextantem differentis earundem. 
quod 8rc, 

Ctreliariur», Hinc patet io figura ea- 
dem, quod fi terminus N diametri 
obliqua maioris paraboles cuius 
centrum P cadit inter EG & verti- 
ces O, otunc radius E B ad radium 
GP maiorem rationem habebit qua 
ad OS , feu quam differentia ipfa- 
xum M A 3 IL ad fextantem fummac 
earundem . & in minori obliqua ma- 
iorem rationem quam fumma ipfa- 
rumMA , iL ad fextantem. differen- 
tiae earundem • 


propositict xviii. r * y . 

YHU Fig-l' Conoidis parabolici redii 
ABC fi radij EB triens EX aequa- 
lis , maior vel minor fuerit femi ere- 
cto EF. reperiri poteft fluidum in 
quo conoides fitu inclinato quiefeat 
innatando tota bafe & parte axis 
extantibus j fed oportet, vt fluidi 
grauitas ad folidi granitatem in_* 
lpeciefitin maiori pro-ptione quam 
qua-ti differentiae bafium AC> & IH 
frufti parabolae reftae ad qua-tum _ r 
fextantis fumma» earundem bafium . 

Intra parabolam coiioidis reCti 
genitricem ABC «includatur obli- 
qua maior parabola HOS j vt redta 
ME coniungens centra perp-laris 
fit ad RS . & quia fiue EX aqualis 

ma - 
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' maior, vel minor fuerit quam EF # 
' femper obliqua baffs inclufaRS ca- 
J dit fupra rerminum A verfus O; 
" | ideo diametri obliqua parabolae ON 
terminus N cadit fupra ordinatam 
; EG verfus O . quare b axis radius 
1 EB ad radium MO maiorem prop- 
5 tioiiem habebit quam differentia-* 
bailum fruffi AC , HI adfextan- 
i; tem fummar earundem ,* & proinde 
1 e qua-tum EB ad qua- tum MO erit 
in maiori ratione quam qua«ti ex re- 
: AC minus HI ad qua-tum fex- 

’ tantis fummx earundem AC * HI . 

' & reperiatur d fluidum RST quod 
ad ibiidum A BC in grauitatefpeci- 
fica iit vt qua-tum EB ad qua-tum-» 
MO. & immittatur conoides ABC 

• bafe extante intra fluidum* quouf- 
1 que fluidi iuperficies attingat ellip- 
' iim per RS du&am perp-lariter ad 

• planum paraboles ABC. & quia* 

1 vt qua-um EB ad qua-tum MO > ita 
: eft conoides ABC ad conoidem_> 

» ROS>& folidum/ABCad partem—» 
i demerfam ROS eff vt fluidi ad foli- 

di grani tat em fpecificam* ergo co- 
noides ABC quiefcet in taliprofun- 
dirate innatandomec^ fledletetur ad 
dexteram veliiniffram partem., quia 
re#a MEy coniungens centra h 
grauitatum conoidum * & M & Y 
partium extantis & demerflr perp- 
laris eil ad fluidi fuperficiem SR. & 
oftenium fuit quod qua-tum EB ad 

qua- 
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262 De fluido . 

qua-tum MO , feu fluidi ad folidi 
grauitatem in lpecie maiorem ratio- 
nem habet quam qua-tum ex refta 
CA minus IH ad qua-tum fextantis 
fummae earundem CA , IH . facium 
eft ergo problema. 


PROPOSITIO XIX. Tab. Vili. 
Tig. 2. Ijfdem poiitis reperiri poteft 
, fluidum in quo conoides ABC iitu 
inclinato quiefcat innatando tota-, 
bafe , & parte axis depreflfe, fed 
• oportet vt fluidi ad folidi grauita- 
tem in fpecie minorem rationem-» 
habeat quam qua-tum ex AC minus 
IH ad exceflum huius qua-ti fupra 
qua-tum fextatis fumrn* AC & IH. 

Vt prius 0 oftendetur quod qua-tu 
EB ad qua-tum MO eft in maiori 
ratione quam qua-tum ex CA minus 
IH ad qua-tum iextantis fummae 


earundem. ergo per conuerfionem 
rationis qua-tum EB ad differentia ; 


qua-torum ex EB &ex MO mino- 
rem pro-tionem habebit quam qua- 
dratum ex CA minus I H ad ex- 
C p(I um huius qua-ti fupra qua-tum 
fextantis fummae CA » & IH . & 6 
reperiatur fluidum KbV quod ad 
folidum ABC in ipecifica grauitate 
ftt vt qua-tum EB ad exceflum hu- 
ius fuora qua-tum MO • & immit- 
tatur Folidum ABC bafe depreffa-. 


; 


intra fluidum, quoufque fluidi fuper- 


flcies tangat planum per SR ductum 
0 ere- 


/ 


Aycbitotdis n 26$ 
ere&am ad planirni parabohfc ABC. 
& quia c vt qua-tufri EB ad eius ex- 
ceflum fupra qiia*tnm MO , ita eft 
conoides AJ^C ad citis fruflutn AR 
SC demerfum, &itd d eft fluidum.» 
ad foJidum in grauitate fpecifka_> . 
ergo conoides quiefcetin tali poti- 
tura innatandddfepreffattodl ba 'fe tk 
parte axis . St oitenftihi eft quod 
quadratum EB ad eius 1 eXcefliim fu- 
pra quadratum MO feu fluidi adfo- 
lidi grauitatem in fpecie minorem 
proportionem habet quam quadra- 
tum exCA minus IH ad exceflum 
huius quadrati 'Aipra quadratum fex- 
tantis fumas earundem AC. IH . 
Quod &c. • > 

PROPOSITIO XX. Tst. viIU 
Tig, 3. Conoidis paraboiici ABC 
radij triens EX maior fuerit femi- 
ere&o EF reperti poteft fluidum^ 
in quo conides ABC fltu inclinato 
quiefeat innatandd 1 tota bafe& toco 
axe extantibus ; fed oportet vt flui- 
di ad folidi fpecificam grauidatemi» 
habeat maiorem proportionem-» 
quam quadratum ex fumma bahum 
frufti AC» IH ad quadratum fexcaiH 
tis AC minus IH . 

Intra parabolam ABC genitricem 
cohbidis k includatur minor obli- 
quaparabola ROS , vt redla ME 
coniuneens centra perpendicularis 
iit ad RS b ericque quadratum radii 

EB 
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2(^4 D* y* ? u<t veb. tn flutdo. 
EB ad quadratum radij MO im ma- 
iori ratione quam quadratum fum- 
mae ACjIH ad quadratum fextantis 
differentia: earundem AC , IH, & 
e reperiatur fluidum RS quod ad 
folidum ABC in fpecifica erauitatc j 
fi t vt quadratum EB ad quadratum—» 
MO • Poftea imponatur folidum A 
BC fupra fluidum bafe & axe extan- 1 
tibus quoufque fluidi fuperficies vt 
prius attingat planum per RS per- 
pendiculariter dudhim ad planum-» 
paraboles ABC . Et quia d vt qua- 
dratum EB ad quadratum MO» ita 
eft conoides ABC ad ROS demer- 
futtb & ita e quoque eft fluidi ad fo- 
lidi grauitatem in fpecie . ergo co- 
noides quiefcet in tali pofitura inna- 
tando toto axe & bafe exta ntibus . 
& oftcnfum eft quod quadratum EB 
ad quadratnm MO feu fluidi ad foli- 
di grauitatem in fpecie maiorem_j 
proportionem habet quam quadra- 
tum ex fumma CA & IH ad quadra- 
tum fextantis differentia earundem 
AC* IH ♦ Quod erat &c. 

PROPOSITIO XXI.. Etdiwfy* 
a. Iifdetn pofitis reperiri poteft flui- 
dii in quo conoides ABC (itu incli- 
nato quiefcat innatando tota bale& 
axe integro deprellis • fed oportet 
vt fluidi ad folidi grauitatem in fpe- 
cie in minori ratione fit quamqua- 
drati fummx ipfarum AC , IH ad 

excef- 
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exceflum huius quadrati fupra qua- j 
dratum ex fextante difFerentise ea- t 
rumdem AC & IH . 

Hoc demon ftratur eodem progrefl 
fu gno in duabus praecedentibus pro, , 
politionibus vfi fumus , 

PROPOSITIO XXII .Tab.VUl. 

9 ig% 4.5. Si conoidis parabohci redi 
ABC radius EB aqualis aut minor 
'fuerit femi eredo EF parabolae ge- 
nitricis eius . Dico quod conoides 
non quiefcet innatando fupra quod- 
libet fluidum eo grauius litu incli. 
nato^bafe tota extante, vel depreila ; 
fed fponte ad reda politura redibit. 

Quia conoides ABC fecatur 
plano fupcrficiei fluidi RS* ab hoc 
fecatur conoides obliquus extans 
vel demerfus SOR , cum balis AC 
tota extans vel tota demerfa fuppo- 
natur . Et per duos axes BD , & O 
N dudo plano hoc 4 efficiet duas icunid 
parabolas ABC & ROS per quarum 
centra M » R ducatur reda ME , 

& alia MX perpend.ris ad BE * & 
has intercipient EX, minorem quam 
ut femi eredus EF ( eo quod inte. 
ger radius EB non fit maior quamu» bA*.i j 

EF ) ^ ergo reda ME efficiet angu- 
^m MZ R, feu E Z S acutum. 

Et quia M N eft triens axis O N c 
€n . t ,f M centrum grauitatis cono* 17 , 
noidis ROS . Et Imi/iter E erit 
«ntrum grauitatis conoidis ABC ; 

M qua* 


m 


1 66 De ijfquA veb. in fluido . 
quare reda ME produda rf tranfit 
per centrum grauitatis relidui AKb 
C , quod fit Y : & efficit angulum-* 
MzR j feii EzS acutum. Ergo foli- 
e Uni 8 dum ABC e fleretur ad .partes an- 
guli acuti ,& talis flexio tandifi per. 
feu e rabit quamdiu axis inclinatio 
perfeuerat, quae folummodo in fitu 
axis eredo cefiat . Quare &c. 


a 

* 9 ' 20 . 


21 


f , 


PROPOSITIO XXIII. TaMa 
Fllt. Fig d.7.Cuiuflibet conoidis pa- 
rabo lici ABC , cuius femieredus E 
F minor fit quam radius EB , fi axis 
BD magis vel minus inclinetur qua 
exigit politura Habilitatis ad fuperfi- 
ciem conuenientis fluidi extante^* 
vel demerfatotabafe AC. nonquiei. 
cet conoides j fed fponte redibit ad 
eande inclinata politura Habilitatis. 

Reperiatur Habilitatis a 
ra inclinata in qua conoides ABC 
quiefcat innatando bafe tota extantc » 
vel depreffa in conuenienti fluido ; 
fitque pars demcrfa vel extans co- 
noides obliquus ROS , cuius radius 
MO , & coniunda ME centra con- 
nedens b perpendicularis erit ad fu- 
perficiem flmdi tranfeuntis per Kb: 
& patet quod in tali politura Habili- 
tatis axis DB exigit determinatum 
angulum DTR cum fuperficie flui- 
di per RS tranfeunte. Iam fi axis 
pB erigatur vt perpendiculariter 
infilht fuper fluidi fuperficiem>tunc 


I 
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plane quiefcet conoides e dum in il- c 
ia politura perliftit • 

At lideu iatnb ilia eretta politura,* . . 

vt angulus DVG fa&us ab axe cum 
fuperncie fluidi G L fit acutus,fed iit 
maior quam DTR , tunc non redire / ’ : 
adereaam fed ad inclinatam ftabi- 
iitatis poiituram,iic oftendetur . poft 
tranilationem pars demerfa vel ex- 
tans iit conoides obliquus GHL 
cuius axis IH , & radius KH . Et 
quia refta R^-ex pundio R parallela 
GL cadit infer bafes AC, & RS , 
facile deducitur quod diameter IH 
cadit inter NO &DB. Poftea_, 
quia idem d fluidum ad eundem co- d 
noidem innatantem eandem ratio- 
nem flatat quam folidum ABC 
ad eius partes demerfas ,* ergo par- 
tes demerfae aequales interfe funt, T . f 
& proinde incafu baiis extantisduo 
conoides ROS & GHL demerii ae- 
quales interfe erunt > & in cafuba- 
nsdemerfae ijdem conoides extantes 
pariter interfe eninc aquales* er"o 9eom dd 
illius e axis NO aequalis eft axii ft, 
proindeque eorum r adi; MO , KH 
aequales quoque erunt, pollea’ a— > 
pundlis O» H*& K ducantur adaxim 
DB perpendiculares OP, HQj& 

KX ; quia MO magis recedit ab axe 

quani diftet IH . ergo ex coni- 
™, ax i S ab r fci(Ta PB 'maior eft quam 

00 > & eifdem additis aequalibus F 

1 > & XQj quae aquantur MO & 

M a KH 
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2(58 De iji qua vekin fluido . 
KH aequalibus in !p a ralle logr amis * 
erit fumma BF maior quam BX ; 
ideoque XE maior erit femieretto 
FE . quare coniuntta re&aEK/effi. 
ciet angulum EzG acutum* & t EK 
coniungit g centra grauitatum K par- 
tis demerge vel extantis & E totius 
conoidis • igitur h co.noides ABC 
fleretur ad partes anguli acuti D 
VG. 

Secundo angulus DVG fiat mi- 
nor , fcilicet acutior q[uam DTK * 
oftendetur vt prius quod conoidis 
GHL axis IH magis ; recedit ab axe 
D B quam NO ; & axis abfciffa B O 
maior quam BP* & additis aequari* 
bus radijs HK, OM,feu QX , PF 
fiet BX maior quam BF , & ideo X 
E minor erit quam E E femiere&o 
axis BD . quare* retta KE coniun- 
gens centra grauitatum l K & E effi- 
cit angulum EzG obtufum» igitur 


m flectetur conoides ABC ad par* 

lemt 


tes anguli acuti EzL . Et hoc lem- 
per efficietur, onoufqu e fluidi fu- 
perficies GL reltituatur ad planum 
per RS tranfeuntem vbi efl politura 
inclinata Habilitatis. Quod erat &c. 

Et aftenus faciliori methodo px* 
pofuimus ea omnia quae in libro fe- 
cundo infidentium in fluido Archi- 
medis extant , de politura Conoi- 
dum parabolicorum innatantium 

Pofthaec ob argumenti limihtm»- 
nem aggetnus de politura qua^ftr» 
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,, «an* Coni innatantes . quafexigunt 
; nouaj definitiones. 


DEFINITIONES TERTI-® i 


. T .l.rU, .***, Snatratmngu- «</. 
ktm GAH per axim CA com redti 
duttum a medio pundtoG baiis Hoi 
- ad latera GA> HA ducantur per- 
pendiculares CB> & CD ?_Voco 
inferi ptum quadrilaterum CE AD 

>* ’ V 

. Et redtam lineam BD angulos re- 
'dlos coniungentem voco baftm A* 7 »* 
boidii & AC »xm cius , atque Ah 
axis porttontm vertici tonttrmin*l*n*% 

CE baji contiguam Axii fertienm . 

I- -v V ' in mi , 1 \ * 


/X* 


J* 




PROPOSITIO XXIV. :W4 

FlZl. F/g. 9- In triangulo lfofcele^ 

ABD fi redtaEF fecans balun UU 
in C effecerit duo laterum fegmen- 
ta BE & DF aequalia • Dico quod 
EF fecatur bifariam in C ,* & e con- 
uerfo • P 

Ducatur EO parallela DE fecans 
DB produftam m O . Et quia tnan- 
guifiEOB a eft fmieie triangulo Ho« 
fcelio. ob parallelas AD , ^O. erit 
in ifofcele EBO latus. EO aqua 1*-* 

JtB, liue DF. poflea in triangulis 
b iim ilibus EOC , FCD 4 cum ho- b lv*> 
mologa latera parallela EO? tu 
«qualia oftenfa fint . erunt reliqua-j 
homologa EC & CF igualia m- 
terfe. M J Econ- 


a IV. 7* 




270 Deijs er u. t veb. in fluido . 
E contra po/iris EC , CF aqua- 
libus , in triangulis fimilibus ei/dem 
- iatera homologa EO iiua BE & DF 
aqualia erunt.. : ' ' ,*• 

Corollarium H mcper«cipifur.qudd 
li EB maior f fuerit cuiam DF • erit 
'qtioqlie E C maior quam CF,ob ean- 
dem triiirguloruin iimilitudinttiLj» , 
& d tonuerlo . ■ 

:mr. iiU^biicp imacbjdiai 
PROPOSITIO XXV. T«bul 4 
Fi//. Fig- 10. IiT cono' ABC reflo 
cuius axis BG , & obliquo DBF ab 
eadem fuperficie comprahenfis , ii 
planum per axim BG duflum per- 
pendiculare quoque fuerit ad ba- 
iim coni obliqui, & efficiat duo tri- 
angula ABC , & DBF aqualia_> . 
Dico quod coni ipfi funt aquales: 
& e comierfo • ftii: 

Sedi a FD bifariam in H » & per 
H duflo plano MLNjperpendicuIa- 
re ad idem triangulum ABF , erunt 
a yi.tx a T.H & E P communes fefliones ba- 
t»(r 3. fium perpendicularium ad planuixi_j 
ABF, perpendiculares quoque ad 
FD, AC & MN in eodem plano 
exiftentes . Et quia triangula ABC, 

"• & DBF aqualia fupponuntur,abiato 

commum trapetio DBCE , erunt 
triangula FEC & AED aqualia^ • 

& ideo circa angulos aquales ad 
b/F.»4 verticem E b erunt latera reciproca 
FE ad ED vt AE ad EC > & corn- . 

d ponen- 


.iuf. 
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ponendo FD ad DE erit vt AC ad 
CE>& femifies anrecedentiu FH ad 
DE erit vt AG ad CE , & permu- 
tando vt FH ad AG ita erit FE ad 
AE & DE ad CE . quare c quadra- 
tum FH ad quadratum AG erit vt 
reflangulum FED ad redtanguluin 
AEC , feu d:vt reftangulum FH D 
vel quadratum FH ad re&anguJum 
MHN > vel $ ad ei aquale quadra- 
tum H-Lin /emicirculo. igitur idem 
quadratum FH eandem. rationem__» 
habet ad duo quadrata ex AG Fc ex 
HL, quae proinde aqualia interfe — » 
erunt/ Quia vero/ dlipfis FLD ad 
circulum APC elF vt retfangulum 
FHI ad quadratum AG feii vtj re- 
a FH ad AG ( ob altitudines ae- 
quales HL , AG ) vel vt dupla FD 
ad duplam AC . ergo Ellip/is FLD 
ad circulum APC eft vt rcCtu FD ad 
regiam AC* Verum ob triangulo- 
rum FBD»& ABC aequalitatem h 
vt ba/Is FD ad ba/im AC ita e/1 reci- 
proce altitudo BG ad altitudinem-* 

BK , perpendiculariter duftam ad 
FD , Sc nae perpendiculares funt 
quoque altitudines conorum* ergo 
vt obliqui coni balis FPD ad redii 
coni baEm APC tta eft reciproce 
huius altitudo I»G ad illius altitudi- 
nem BK , proindeque, conii EDF & i vj.ji 
BAC funt aquales interfe. 

Poftea /it conus lec us ABC ae- 
qualis obliquo cono BFLD* &per 
M 4 axim 


>1 

C ivat 


d eenie. 
9 * 

c W.9* 
et 14 * 
cor . i« 


f cono i - 
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27 z De ys qu* vebJn fluido. 
axim BG dudio plano perpendicu- 
lari quoque ad balim FLD . Dico 
triangulum FBD aequale efie trian- 
gulo ABC . Si hoc verum non eft 
fiat l triangulum MBN squale FB 
D & fimile iplx ABC . Et complea- 
tur conus rettus , BMLN , hic ex 
prima parte erit squalis eidem cono 
BDLF . quare duo coni ABPC , & 
AMLN squales funt interfe, pars 
& totum quod eft impoflibiic-* » 
Quare &c* 

PROPOSITIO XXVI. ligur* 
eadtm Iifdem politis. Dico quod 
portio lateris FC maior eft quanp-* 
AD , & FE maior quam ED • 

- Coniungantur AF..DC& duca- 
tur DO parallela AC . Quia trian- 
gula ABC , & FBD fupponuntur 
squalia > ablato communi triangulo 
CDB, erit triangulum, A DC squa- 
le triangulo FDG , & fiaberit balim 
a 7V.ex DC communemrergo 4 AF paralle- 
1. la eft DC ,* & ideo b FC ad CB erit 
b vt a.D ad DB; eftque BC maior 
quam BD ( cum latera AB , CB in 
ilbfcele fint aqualia ) igitur FC ma- 
ior eft quam.AD.feu quam CO; 
eftque c FE ad ED vt FC ad CO • 
ergo etiam FE maior eft quam ED . 
Quod &c. 

PROPOSITIO XXVII. Tab' 
VllU F<x* 11. Si in Cono re&o, G 

AH 


MO U ’ i 

»l .4»» 
.j.YI 'i 


C t*dt 
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i AH linea EF oblique fecans bafim— * 
p BD romboidalis ablcindit laterum 
a», portiones BE > DF aquales interfe • 
i Dico quod CL perpendicularis a_» 
centro C ad EF du-fta fecat bifari- 
a> am eandem EF in L . . 

C Coniungantiir vtitx CE >‘ CF * 
k ; -iQuia triangula vCGB ,.CHD-.har 
j bent angulos GjSc H aequales ad ba«. 
it ii.ni ifofcelis GAH >,& angulos aB arfc/.g. 
; & C re&os in roipbbidali , atque--# 

hVpothenufas GCVHC aquales- cx 
* reiitro circuli GH * ergo latera b u , 
in CB , CD aequalia funt. Pofiea in 
10 : ^ triangulis CBE , CDF circa re&os 
p ^nguios B, D latera CB , CD fue- 
jriyit aequalia, & latera BE , DF ex 
Jiypotheii funt aequalia • ergo bafes 
ia- C E a" C F aequales erunt ; & ideo tri- 
ur angulum ECF erit ifbfceles, in quo 
ile redta CL perpendicuiariter ad ba- 
ii- fim EF duaa fecabit eandem EF bi- 
le fariam in L, in quo punfto pariter 
e- fecat balim romboidalis 

I PROPOSITIO XXVIII. Talu 
io WHl. Fig. i*. Iifdem politis fi oblir 
a- qua E F vbicunq; dudta effecerit fe- 

) gmentum BE minus quam DF . Di- * ~ c 
I, co quod CL perpendicularis ad EF 
i. propior eft minori fegmento E B 

quam maiori DF ^ • * 

Fadia eadem conftruftiaae. Qtiia: 

1 in triangulis CBE >& CDF: circa 
j redtos angulos B & £ 40® latera * »&*** 

M 5 CB, 


a hu»i 4 
» 7 . 


b 4.q»i- 


274 D* ijfqu* veh. in fluido • 
CB, CD oftenTa funt aequalia , 8c 
lacus BE fupponitur minus quam D 
F . ergo ba/is CE minor eit quam_» 
CF . Et ideo in triangulo CEF per- 
pendicularis CL a vertice C minus 
diftabit a minori latere CE quam—» 
a maiori CF > Se promde Tegmen- 
tum LE minus erit quam LF. Ouod 
&c. «n 

PROPOSITIO XXIX. T*bnU 
vllu Fig- i3»^onus redus GAH 
in quo BD lit ba/is romboidalis C 
BAD , innatet fupra fluidum cuius 
Tuperficies fit EF tora bafe extanre — * 
vel deprefla , e redo triangulo G A 
H per axim dudo Tuper fluidi fuper- 
Tciem EF.qna exciat Tegmenta—» 

BE & DF aqualia iiipra Seinfia ba- 
fim romboidalis JBD . Dico quod 
conus in tali politura inclinata quie- 
Tcet. 

A purido interfedionis L ducan- 
tur reda LA y LC, & Tecentur CA, 
SeLA in M,N vt Ent CM ipfius 
CA > LN alterius LA quarta pars ; 
coniungaturquc reda NMO, Quia 
BE aqualis eft DF . ergo EF s Te- 
catur birariam in L a bali BD & a_j 
CL perpendiculari ad EF . patet C 
A efle axim &TM elle centrum._» 
grauiratis coni redi GAH a Se LA 
elle axim 3 Se N centrum grauitatis 
coni obliqui EAF ; cumque AC ad ( 
CM Et vt AL ad LJN earum qua- 

dran- 


1 
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i drantcs c erit NM , parallela ipfl 
) LC , erat autem CL perpendicularis 

* ad F.F & ideo ad fluidi fuperficiem 
I per EF tranTeunrem eremam ad 
sjr planum trianguli G AH . Igitur re- 
j dia M Nconiungens centra graultarfi 

M & N totius coni GHA &* partis 
lj EFA& ideo centru refldui O perpe- 
dicularis ell ad fluidi Tuperficie per 
FF tranfeuntem. quare conus*/ G 

4 AH quiefeet in tali obliqua pclitu- 
1 a . (luod &rc. 

PROPOSITIO XXX. Tab. VIII. 
j Fig- 14.15. Iifdem pofitis linea EF 
F fluida; Tuperficiei abfeindat vn in- 
cus Tegmenta laterum .a bafi 10111- 
j . boidali inatqnalia BE minus qnain _* 
i- DE . Dico conum AGH in tali po- 
<| litura inclinata non quiefccre , fed 
.. fledti vtbafls GH approximetur ter- 
mino E Tegmenti minoris BE . 

| Fadra eadem conftrudhone . Quia 
1 BE minor eft quam PF. ergo *» CE 
1$ perpendicularis ad EF eam inaequa* 

• liter Tecat, vt L E minor fit quam_» 
1 LF • quare TeftaEF biTarian* in S 3 

& coniuntfis SAj SC, &dudia MM 
J O a bTcindenteCM, SN quadrantes 
axium > in triangulo CLS re&angu, 
j: Io iat erit angulus CSL * fcu MI E 

\ t acutus obaquidiftantiam MN , & 

5 CS . quare recfa ON coniungens 
j centra gramtatu partium extantis & 

dcnrcrile inclinata efl ad fluidi Tuper* 
M d ftci- 
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2 7 6 De ys qua veb. in fluido» 
fierem per EF du&am . & proinde-# 
c conus fle&ettir ad partes acuti an- 
guli » Quare &c. 

PROPOSITIO XXXJ.TabuU I 
vili* Fig. 1 6. 17. In cono redlo GA 
H fi axis AO portionis coni re&i A 
FE extantiSjVel demerfic in fluido F 
E in erefta pofitnra y minor fuerit 
abfeiflo axe romboidalr AN» & ho- 
rum differentia ON aqualis aut ma- 
ior fit quam lefiduum NC. Dico 
quod conus in tali fluido non ha- 
bebit pofituram Habilitatis inclina- 
tam . 

Inclinetur conus AGH in eodem | 
fluido, vt eius fu perficies acquirat 
pofitionem IL obliquam ad axim_j- 
AC , bafe tamen extante vel depref- 
fa i & quia idem a fluidum •'id foii- 
dum in grauitate fpecifica sft vt to- 
tus conus ad partes demerfas. ergo* 
coni EAF & I AL aquales funt, pa- 
riterque triangula b EAF > & IAL 
fimtasqualia, & pun&um L cadit in- 
ter EF & Aj verum I cadit inter FE, 
&GH. ergo quando pun&uml ca- 
dit inter B & E necenario- diffantia 
BI minor erit quam DL. & quan- 
do I cadit “inter B&Gj quia ON - 
aequalis aut maior ponitur quam N 
C erit quoque EB non minor quam • 
JBG ( od parallelas EF.JIDiGH ) 

& ideo diilantia IB a bafi romboi- 
dalis minor erit quam BE;feu DF>dc 
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ad huc minor quam DL» igitur * co- 
nus in tali politura inclinata non co- 
iiftet , fed balis flectetur . quare &c 
, < . 1 • 
. LEMMA tab.VllhBig. iS.Si intra 
tri-lum Ifofcelium GAH du£ia fue- 
rint duae redta BD j EP par-la bafi 
GH t fitque quadratum GE maius 
rec-gulo AG in PE dupla ipfius 
BE • Duci poterit obliqua linea IK 
efficiens tri-lum IAK aquale tri-io 
EAF, ita vt Tegmentum lateris IB 
'aquale lit DK. 

Quia quadratum GE ponitur ma- 
ius rec-lo AG in PE > & e contra 
quadratu ex P E minus eft rCc-gulo 
AP in eade PE. ergo inter excedens 
larus quadrati GE & latus deficiens 
PE reperietur aliquod IE cuius 
quadratum aequale nt rec-lo ex IA 
in PE , proinde a tres AI 3 IE., 
EP pro-les erunt. Poftea vt IA ad 
AE, ita 1 4» fiat AE feu ei aqualis 
AF ad AK • ergo c tri-lum IAK ab 
extremis contentum aquale efttri- 
lo ifofcelio EAF fub intermedijs 
comprahenfum . Infuper diuidendo 
IE ad EA erit vt FK ad KA , & 
permutando IE ad FK erit vtEA 
feu FA ad AK ,-feu vt I A ad AB 
& per conuerfionem rationis vt IE, 
ad IE minus FK ita erit IA adIE; 
& vt IA adIE,ita prius ollenfsL.» 
fuit IE ad EP • ergo IE minus FK 
squalis elt EP ,* prgindeque IP a> 

qua. 
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278 De ijs qua veb. in fluido. 
qualis eft FK ; & fune PB & FD a:- 
quales eidemBE*.ob par-las BD # 
EFiideocue interfe . Igitur tota_> 
IB aqualis eft tota: KD. quod &c. 

PROPOSITIO XXXII. T*lu 
K/H.F/^.19.20. Ijfdem politis fi eo- 
rundem axium differentia NO mi- 
nor fuevit reffduo axis NC > & 
quadratum CO maior fuerit rec-Io 
fub CA & dupla NO. Dico quod 
in 'Sbdem fluido EF conus habebit 
obliquam polituram Habilitatis bafe 
extanrc vel tota demerla a qua /i 
remoue.atur fponte redibitad eam. 

Quia in tn-lo GAH retfae GH , 
BD , EF iimt par-Iae interfe * ergo 
*iv.i. » latera & axis fecantur ab eis prop- 
liter , & proprerea vt quadratuin_> 
CO ad rec.gulum-ex CA in duplum 
NO minus illo > ita quadratum GE 
erit ad rec-lum AG in duplum_j 
BE 4 quod pariter minus erit qua-to 
Iwf- GE . quare b duci poterit linea obli- 
"" qualK efficiens tri-lnmIAK aquale 
tri-lo E AF , vt fegmenta IB & DK 
aequalia lint interfe. &quia redlus 
conus GAH fupponitur attingerem 
in ere&a politura fluidi fuperficiem 
in circulo EF eretto ad tri-lum G 
AH > & in obliqua politura conus 
demerfus vel extans IAK cuius ba- 
iis IK planum per-Iare eft ad idem 
triangulum GAH , femper aequalis 
eft cono retto EAF ( x cum conus 

GAH 


b 

te/. 


< h»i.$ 


r * 
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G AH ad idem fluidum in grauitate 
>j fpecifica , fit vt pars demerfa ad to- 
, tubi foliduin ) igitur d fri-Ia IRE &r 
EAF aqualia funt: & quia IK efficit 
Tegmenta IB & DK aqualia inter- 
ii fe fupra & infra bafim romboida- 
o- lem BD • e ergo conus GAH in_* 
ii- tali pofitura inclinata innatando 
S quiefcet bafe tota extante vel dc- 
■!{ prefla • Si poftea conus flediatur ad 
oi latera G vel H . minuetur diftan- 
bi : tia IB vel magis augebitur quam_5 
iit DK . & ideo f conus non quielcet, 
i fed redibit ad eandem inclinatam 
Habilitatis polituram. quod&c; 


LEMM A;II.r .VI 11* Fig, 2 i, Si in* 
frn bafim BD romboidalis CBAD 
habentis angulum BAD ad verti- 
cem trianguli Ifolcelis redlunij vel 
obtufumjducatur redta EF ei par-Ia. 
Dico quod duci potent redla aliqua 
vt IL abfcindens triangulum fcale- 
num IAL aquale abfciflo E AF > vt 
Tegmenta IB & DL fint atqualia • 
Quia exilientibus angulis B , D 
& GAH redtis, erit rombojdale C 
BAD a quadratum , ob i fofcelem 
BAD; & ideo axis bC A bifariam 
fecatur a BDbafi romboidalis ; pa- 
riterque GA bifariam ftcarur in B 
ob par-las GH , BD; at exiftente-» 
singulo BAD obtufo > cum anguli 
romboidalis B &D fint redii, erit 
angulis BCD 2 cucus;hic vero atque 

BAD 


A hui. 


e hmi. 
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280 De ijs qm.\veh.in fluido* 

B AD obtufus infiftunt fuper com« jj 
munem bafim BD . ergo trianeuli T 
BCD altitudo CN maior efl quam ( | 
c IV. z. N A ; & ideo c GB maior erit quam jj 

a IV. rx 

MiUHC W U1I| VI Miv J, 

triangulo EAjveric minor DA 
feti BA;& oftenfa eft O^B non minor 
BA . ergo Tegmentum GB fupra ba- p 
lim romboidalis maius! eft Tegmento ( 
infimo DK .. fimiliter fadlo triangu*- j; 
lo BAM aequale triangulo E AF feg. n 
' x . mentum fupiemum- erit pundhim B r , 
indiuilibile. & infimum erit iinea_i |j 
DM . quare in loco intermedio vt in. t: 
I.ditci poterit triangulum. IAL ae- y 
. quale triangulo EAF .i ita vt feg me- t 
ta IB & DL fupra & infra baiini_j 
romboidalis flnt aqualia, interfe-» c 
quod &c* . q 


** C vT f T 1 s~' t — • 

Poflea ex G du.catur GK d ab- jj 

inHpnQ frinnanlum A V « 


PROPOS. XXXIII.- Tab. Vllh ! 
$g. eadem ». Si coni r efti* angulus t 
verticis GAH non minor redlo ] 
fneritjTn fluido in quo axis OA ( 
partis coni EAE demerfi vel extan- 1 
tis in eredla politura minor fuerit j 
axe NA abfciflo romboidalis Dico 1 
quod conus GAH habet obliquam 
1 polituram Habilitatis bafe tota ex* 
tante vel dep refla . 

In triangulo peraxim GAH dii- 
<flum a fit triangulum IAL obliquum 
*uj». a aquale triangulo EAF > vc fegmenta I 
? XBr, ) 
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IB 9 & DL fint aequalia ; & inclinato 
cono, vt Tuperficies fluidi attingat 
cllipnm IL per-larem ad planum-» b U»iAf 
GAH . patet b ex iuperius didhs 
quod conus 'quiefcet in tali litu incli- 
nato. ad quod Iponte redibit li ab eo 
remoueatur» 

PROPOSITIO X XXIV. T*b. 

Vili. F»|. 22. 23. In cononarantc-* 

GAH fi AO axis eoni redii demer- 
fi. vel extantis in eredfa politura non 
minor fuerit quam AN axis abTciffus 
romboidalis. Dico quod conus non 
habebit obliquam polituram ftabili- 
tans in tali fluido bali tota extante 
vel depreffa, fedfolummodo in ere- 
< 3 a politura quiefcet. 

In triangulo per axim GAH du- 
catur obliquum triangulum IAL ae- 
quale triangulo EAF • erit femper 
* Tegmentum IE maius quam FL>& 
maiori IE addita intercepta EB, ve- 
rum ex minori FL ablata portione 
FD aeauali eidem EB , quando non 
coincidunt EF & BD. igitur in-» 
vtroque cafu IB maius eft quam LD* 
igitur b conus fiedietur verTus mi-b^..^ 
nus Tegmentum DL i & quia talis 
inaqualitas Tegmentorum IB& DL 
nunquam cellat in quacumque poli- 
tura obliqua coni IAL baTe tota—» 
extante , vel demerTa . Ergo nu£ 
quani polituram obliquam IAL lia- y 
bilitatis habebit conus GAH in—» 

tali 
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raii fluido, *ed f tantummodo quief- 
cet in eretfa pofitura , Quod 3zc, 

PROPOSIT. XXX.V. TAh.VUl. { 
fy* a 4 . Si conus GAH bafe tota l 
cxtante habuerit inclinatam pofitu- t 
ram Habilitatis innatando fuper flui- 
dum cuius fiiperficies IL . Dico 
quod fluidum ad folidum in graui- 
tate rpecifica eft in maiori ratione 
cuam cubus axis CA ad cubum axis 
abfcifii romboidaiis NA • 

Quia vt corins GAH habere pof- 
fit obliquam polituram Habilitatis 
bafe extante , oportet vt pars co- , 
nica EAF demerfa in erefta pofi- 
tura minor fit couo abfciiTo rom- 
boidali BAD » vt didhim eft:,* & 
pars conica demerfa IAL in fitu in- \ 
clinato b aqualis eft parti conica 
demerfo inditu erefto EAF. ergo J 
conus GAH ad conum IAL maio- j 
rem rationem haberquam ad conum J 
abfcillum romboidalem BAD: fed r; 
conus e GAH ad fibi fimilem co- 
num BAD eft vt cubus axis AC ad 
Cubum axis AN . igitur conus GA a 
H ad conum IAL , fcilicet ad eius e 
partem demerfam , nempe d graui- } 
tas fluidi ad (olidi grauitatem in-* r 
fpecie , habet maiorem proportio. £ 
nem quam cubus axis CA ad cubum j 
.*xis NA. Quod Scc. { 

PRO- j 
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A PROPOSITIO XXXVI. T ab. 

VUb Ftf. 15. Iifdem politis bafe-> 
fi coni deinerfa • Dico quod fluidum 
« ad folidtim in grauitate fpecifica— » 

Sii eft in minori proportione quam cuS* 
fi bus axis CA ad excellum eiufdejn 
)it cubi fupra cubum axis abfcifli lom* 
ii boidalisNA. 

ni Quia vt conus GAH bafe de- 
a merfa habeat inclinatam ftabilitis 
polituram neceifie eft vt * pars ex- 
pc tans in e reda politura F.AF minor 
tfl' fit cono abfciflo romboidaii BAD. 
c quare vt mox didum elt conus G 
jo: AH ad conum IAL maiorem ratio- 

oc nem habebit quam cubus axis CA 
;l ad cubum axis NA ,* & diuidendo 
m conus GAH ad fruftum IGHL > 
i» feu h vt fluidum ad folidum m gra- 
:ij uitate fpecifica minorem rationem-» 
m habebit quam cubus axis CA ad ex- 
ui ceflum cubi CA fupra cubum ab- 
!i fcifti axis romboidahs NA . Quod 
erat &c. 
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Libellum de arenae numero non—» 
appofui quia facilis eft , & ab alijs 
exadle explanatum fuit . Librum—» 
afliimptoium ex arabico tranllatum 
nolui denuo excudere cum in meis 
commentarrjs in poftreinos tres li- 
bros conicorum Apollonii eum-» 
ediderim • 
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